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ค ำน ำ 

 สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี (สสวท.) ร่วมกับ สถาบันพัฒนาครู คณาจารย์

และบุคลากรทางการศึกษา (สคบศ.) ด าเนินการพัฒนาชุดการอบรมครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ กลุ่มสาระ

การเรียนรู้วิทยาศาสตร์ คณิตศาสตร์ และเทคโนโลยี ระดับประถมศึกษาถึงระดับมัธยมศึกษาตอนปลาย 

ตามโครงการพัฒนาชุดการอบรมครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ กลุ่มสาระการเรียนรู้วิทยาศาสตร์ คณิตศาสตร์ 

และเทคโนโลยี ระดับประถมศึกษาถึงระดับมัธยมศึกษาตอนปลายที่เน้นกระบวนการคิดวิเคราะห์แก้ปัญหา 

โดยเริ่มโครงการระหว่างปีงบประมาณ 2555 – 2557  

 เพ่ือให้การอบรมรมครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ด าเนินตามนโยบาย เป้าหมาย และวัตถุประสงค์ 

สสวท. จึงได้จัดท าชุดการอบรมครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่  จ านวน 13 ชุด ได้แก่ (1) วิชาวิทยาศาสตร์

ประถมศึกษา (2) วิชาวิทยาศาสตร์มัธยมศึกษาตอนต้น (3) วิชาเคมีมัธยมศึกษาตอนปลาย (4) วิชาชีววิทยา

มัธยมศึกษาตอนปลาย (5) วิชาฟิสิกส์มัธยมศึกษาตอนปลาย (6) วิชาโลก ดาราศาสตร์และอวกาศ

มัธยมศึกษาตอนปลาย (7) วิชาคณิตศาสตร์ประถมศึกษาตอนต้น (8) วิชาคณิตศาสตร์ประถมศึกษา    

ตอนปลาย (9) วิชาคณิตศาสตร์มัธยมศึกษาตอนต้น (10) วิชาคณิตศาสตร์มัธยมศึกษาตอนปลาย        

(11) วิชาเทคโนโลยีสารสนเทศและการสื่อสารประถมศึกษา (12) วิชาเทคโนโลยีสารสนเทศและการสื่อสาร

มัธยมศึกษาตอนต้น (13) วิชาเทคโนโลยีสารสนเทศและการสื่อสารมัธยมศึกษาตอนปลาย แต่ละชุด

ประกอบด้วย แผนการอบรม เอกสารส าหรับผู ้เข้ารับการอบรม เอกสารส าหรับวิทยากร และสื ่อ

ประกอบการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ เพ่ือมอบให้กับส านักงานเขตพ้ืนที่การศึกษาและหน่วยงานที่มีส่วน

เกี่ยวข้องด าเนินการอบรมครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ในสังกัดต่อไป 

 สสวท. ขอขอบพระคุณคณะผู้เชี่ยวชาญ คุณครู และคณะกรรมการ ทุกท่าน ที่ให้ความร่วมมือ   

ในการพัฒนาหลักสูตร และจัดท าเอกสาร หวังเป็นอย่างยิ่งว่า เอกสารเล่มนี้จะเป็นประโยชน์ต่อผู้เกี่ยวข้อง

ทุกฝ่าย หากมีข้อเสนอแนะโปรดแจ้งแก่ คณะท างานโครงการพัฒนาชุดการอบรมครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ 

สสวท. ทราบด้วย จักขอบคุณยิ่ง   
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แผนการอบรมครูคณิตศาสตร์ ระดับประถมศึกษาตอนปลาย ส าหรับครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ 
สาระที่ 3 เรขาคณิต 

เวลา  3  ชั่วโมง 

 
วัตถุประสงค์  เพ่ือให้ผู้รับการอบรม 

1.  มีความรู้ความเข้าใจในเรื่องเก่ียวกับมุม เส้นขนาน รูปสามเหลี่ยม รูปสี่เหลี่ยม รูปวงกลม รูปที่
มีแกนสมมาตร รูปเรขาคณิตสามมิติ รูปคลี่ของรูปเรขาคณิตสามมิติการประดิษฐ์ลวดลาย     
โดยใช้รูปเรขาคณิตสองมิติและรูปเรขาคณิตสามมิติ 

2.  สามารถออกแบบการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ในเรื่องเกี่ยวกับ มุม เส้นขนาน รูปสี่เหลี่ยม        
รูปวงกลม และรูปที่มีแกนสมมาตร รูปเรขาคณิตสามมิติ รูปคลี่ของรูปเรขาคณิตสามมิติ     
การประดิษฐ์ลวดลายโดยใช้รูปเรขาคณิตสองมิติและรูปเรขาคณิตสามมิติ 

 

สาระการเรียนรู้ 
 1.  จุด เส้นตรง ส่วนของเส้นตรง รังสี 

2. มุม 
3.   เส้นขนาน 
4.   รูปสามเหลี่ยม 
5.   รูปสี่เหลี่ยม 
6.   รูปวงกลม 
7.   รูปที่มีแกนสมมาตร 
8.   รปูเรขาคณิตสามมิติ 
9.   รูปคลี่ของรูปเรขาคณิตสามมิติ 
10.  การสร้างรูปสี่เหลี่ยม 

 

สาระส าคัญ  
        1.  รปูเรขาคณิตเป็นรูปที่ประกอบด้วย จุด เส้นตรง ส่วนของเส้นตรง เส้นโค้ง ระนาบ  

อย่างน้อยหนึ่งอย่าง  
          2.  จุดใช้แสดงต าแหน่ง นิยมใช้ตัวอักษรเป็นชื่อจดุ เช่น .น อ่านว่า จุดนอ หรือ . A อ่านว่า จุดเอ 
         3.                             แสดงเส้นตรง ปลายทั้งสองข้างเขียนต่อออกไปได้โดยไม่สิ้นสุด 
                                          เรียกว่า เส้นตรง กข หรือ เส้นตรง ขก เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์                                
                                                 กข  หรือ  ขก 
 
 

 ก . . ข  
ข 
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          4.                              แสดงรังสี มีจุดปลายหนึ่งจุด และอีกข้างหนึ่งต่อออกไปได้ไม่สิ้นสุด 
                                           เรียกว่า รังสี กข เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์  กข    

มีจุด ก เป็นจุดปลาย 
        5.                              แสดงส่วนของเส้นตรง มีจุดปลายสองจุด ไม่สามารถต่อออกไปได้อีก 
                                          เรียกว่า ส่วนของเส้นตรง กข หรือส่วนของเส้นตรง ขก 
                                                   เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์  กข  หรือ  ขก 

  6.  รังสีสองเส้นมีจุดปลายเป็นจุดเดียวกัน ท าให้เกิดมุม เรียกจุดปลายนั้นว่า จุดยอดมุม และ 
               เรียกรังสีแต่ละเส้นว่า แขนของมุม 
       7.  หน่วยการวัดขนาดของมุม เรียกว่า องศา ใช้สัญลักษณ์    
 
         8.  มุมที่มีขนาดเดียวกันกับ             เรียกว่า มุมฉาก มีขนาด 90 องศา หรือ หนึ่งมุมฉาก 
          9.  มุมที่มีขนาดสองมุมฉาก เรียกว่า มุมตรง มีขนาด 180 องศา 
               มุมที่มีขนาดเล็กกว่าหนึ่งมุมฉาก หรือเล็กกว่า 90 องศา เรียกว่า มุมแหลม 
               มุมที่มีขนาดใหญ่กว่าหนึ่งมุมฉาก แต่เล็กกว่าสองมุมฉาก หรือมีขนาดใหญ่กว่า 90 องศา        
               แต่เล็กกว่า 180 องศา เรียกว่า มุมป้าน 
               มุมที่มีขนาดใหญ่กว่าสองมุมฉากแต่เล็กกว่าสี่มุมฉาก  หรือมีขนาดใหญ่กว่า 180 องศา         
               แต่เล็กกว่า 360 องศา เรียกว่า มุมกลับ               
         10.  เส้นตรงสองเส้นที่อยู่บนระนาบเดียวกันขนานกันก็ต่อเมื่อ เส้นตรงทั้งสอง มีระยะห่างเท่ากันเสมอ            
         11.  สว่นของเส้นตรงที่แสดงระยะห่างระหว่างเส้นขนาน จะตั้งฉากกับเส้นขนาน 
         12.  เส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่งท าให้เกิดมุมแย้ง 
         13.  เส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นขนานคู่หนึ่ง มุมแย้งที่เกิดข้ึนจะมีขนาดเท่ากัน 
         14.  เส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นขนานคู่หนึ่ง ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด   
               รวมกันได้ 180  องศา 
         15.  รูปสามเหลี่ยมเป็นรูปปิดที่มีด้านสามด้าน มีมุมสามมุม แต่ละมุมเรียกว่า มุมภายในของ               
               รปูสามเหลี่ยม 
         16.  ชนิดของรูปสามเหลี่ยม จ าแนกตามลักษณะของด้านได้เป็น รูปสามเหลี่ยมด้านเท่า                             
               รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว รูปสามเหลี่ยมด้านไม่เท่า 
                         รูปสามเหลี่ยมที่มีด้านทั้งสามยาวเท่ากัน      เรียกว่า  รูปสามเหลีย่มด้านเท่า 
                         รูปสามเหลี่ยมที่มีด้านยาวเท่ากันสองด้าน    เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว 
                         รูปสามเหลี่ยมที่มีด้านทั้งสามยาวไม่เท่ากัน   เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมด้านไม่เท่า 
          17.  ชนิดของรูปสามเหลี่ยม จ าแนกตามลักษณะของมุมได้เป็น รูปสามเหลี่ยมมุมแหลม             
                รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก รูปสามเหลี่ยมมุมป้าน 

   .  . 
 .   . 

 ข 
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 ก 
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                        รูปสามเหลี่ยมที่มีมุมทั้งสามเป็นมุมแหลม  เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมมุมแหลม 
                        รูปสามเหลี่ยมที่มีมุมหนึ่งเป็นมุมฉาก        เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 
                        รูปสามเหลี่ยมที่มีมุมหนึ่งเป็นมุมป้าน       เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมมุมป้าน 

18. มุมของรูปสามเหลี่ยมที่มีฐานเป็นแขนข้างหนึ่งของมุม เรียกว่ามุมที่ฐาน   
                มุมของรูปสามเหลี่ยมที่อยู่ตรงข้ามกับฐาน เรียกว่า มุมยอด 
                ด้านแต่ละด้านที่ประกอบเป็นมุมยอดของรูปสามเหลี่ยม เรียกว่า ด้านประกอบมุมยอด 

19. ส่วนสูงของรูปสามเหลี่ยมเป็นส่วนของเส้นตรงที่ลากจากจุดยอดมุมมาตั้งฉากกับฐานหรือ 
     สว่นที่ต่อออกไปในแนวเดียวกันกับฐาน 

           20. ความสูงของรูปสามเหลี่ยมเป็นความยาวของส่วนสูงของรูปสามเหลี่ยม 
           21. ขนาดของมุมภายในของรูปสามเหลี่ยมรวมกันได้ สองมุมฉาก หรือ 180 องศา 
           22. รูปสี่เหลี่ยมที่มุมทุกมุมเป็นมุมฉาก เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก 
           23. รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีมีด้านทุกด้านยาวเท่ากัน เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 
           24. รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีมีด้านตรงข้ามยาวเท่ากัน แต่ด้านที่อยู่ติดกันยาวไม่เท่ากัน เรียกว่า     

รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า 
           25. รูปสี่เหลี่ยมที่มีด้านทั้งสี่ยาวเท่ากัน มุมแต่ละมุมไม่เป็นมุมฉาก เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยม        

ขนมเปียกปูน 
           26. รูปสี่เหลี่ยมที่มีด้านตรงข้ามยาวเท่ากัน และขนานกันสองคู่ เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน   
           27. รูปสี่เหลี่ยมที่มีด้านตรงข้ามขนานกันเพียงคู่เดียว เรียกว่ารูปสี่เหลี่ยมคางหมู 
           28. รูปสี่เหลี่ยมที่มีด้านที่อยู่ติดกันยาวเท่ากันสองคู่ และมุมตรงข้ามมีขนาดเท่ากันหนึ่งคู่ เรียกว่า 

รูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว 
           29. รูปสี่เหลี่ยมที่มีเส้นทแยงมุมยาวเท่ากัน ได้แก่ รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส และ รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า 
           30. รูปสี่เหลี่ยมที่มีเส้นทแยงมุมแบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน ได้แก่ รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส                                 

      รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า รูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน และรูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน 
           31. รูปสี่เหลี่ยมที่มีเส้นทแยงมุมตัดกันเป็นมุมฉาก ได้แก่ รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส รูปสีเ่หลี่ยม             

ขนมเปียกปูน รูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว 
           32. รูปสี่เหลี่ยมที่เส้นทแยงมุมแต่ละเส้นแบ่งรูปสี่เหลี่ยมนั้นออกเป็นรูปสามเหลี่ยมที่เท่ากัน    

สองรูป ได้แก่ รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า รูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน รูปสี่เหลี่ยม     
ขนมเปียกปูน   

           33. รูปบนระนาบที่จุดทุกจุดอยู่ห่างจากจุดคงท่ีจุดหนึ่งเป็นระยะเท่ากัน เรียกว่า รูปวงกลมขอบ
ของรูปเรียกว่า เส้นรอบวง หรือ เส้นรอบรูปวงกลม จุดคงที่ เรียกว่า จุดศูนย์กลาง 

           34. ส่วนของเส้นตรงที่มีจุดปลายข้างหนึ่งเป็นจุดศูนย์กลางของรูปวงกลม และจุดปลาย                
อีกข้างหนึ่งอยู่บนเส้นรอบวง เรียกว่า รัศมี 
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           35. ส่วนของเส้นตรงที่ลากผ่านจุดศูนย์กลางและมีจุดปลายทั้งสองอยู่บนเส้นรอบวง เรียกว่า              
                เส้นผ่านศูนย์กลาง 
           36. ส่วนของเส้นตรงที่มีจุดปลายทั้งสองอยู่บนเส้นรอบวง เรียกว่า คอร์ด 
           37. เส้นผ่านศูนย์กลางเป็นคอร์ดที่ยาวที่สุดของรูปวงกลมวงนั้น 
           38. ในรูปวงกลมใด ๆ เส้นผ่านศูนย์กลางยาวเป็นสองเท่าของความยาวรัศมี 
           39. รูปที่เมื่อพับแล้วแต่ละข้างของรอยพับทับกันสนิท เรียกว่า รูปสมมาตร รอยพับนี้ เรียกว่า   
                แกนสมมาตร รูปบางรูปมีแกนสมมาตรมากกว่าหนึ่งแกน 
           40. รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีหน้าตัด (ฐาน) ทั้งสองเป็นรูปหลายเหลี่ยมที่เท่ากันทุกประการและ  

      อยู่บนระนาบที่ขนานกัน มีหน้าข้างเป็นรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก เรียกว่า ปริซึม การเรยีกปริซึม 
      เรียกตามลักษณะของรูปหลายเหลี่ยมที่เป็นหน้าตัดหรือฐาน 

           41. ปริซึมที่มีหน้าทุกหน้าเป็นรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก เรียกว่า ปริซึมสี่เหลี่ยม หรือ ทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก   
           42. ปริซึมสี่เหลี่ยม หรือทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก ที่มีหน้าทุกหน้าเป็นรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส เรียกว่า

ลูกบาศก์ 
           43. รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีหน้าตัด (ฐาน) ทั้งสองเป็นรูปวงกลมที่เท่ากันทุกประการและอยู่ใน

ระนาบที่ขนานกัน มีผิวโค้ง เรียกว่า ทรงกระบอก 
           44. รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีฐานเป็นรูปหลายเหลี่ยม มียอดแหลมซึง่ไม่อยู่บนระนาบเดียวกับฐาน

และมีหน้าข้างเป็นรูปสามเหลี่ยม เรียกว่า พีระมิด การเรียกชื่อพีระมิดเรียกตามลักษณะของ
รูปหลายเหลี่ยมที่เป็นฐาน   

           45. รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีฐานเป็นรูปวงกลม มียอดแหลมซึ่งไม่อยู่บนระนาบเดียวกับฐาน และ 
มีผิวโค้ง เรียกว่า กรวย 

           46. รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีผิวโค้งเรียบ เช่นเดียวกับลูกปิงปอง ลูกแก้ว เรียกว่า ทรงกลม 
           47. รูปเรขาคณิตสามมิติ เมื่อคลี่ออกจะได้รูปที่ประกอบด้วย รูปเรขาคณิตสองมิติ ที่สามารถ

ประกอบเป็นรูปเรขาคณิตสามมิตินั้นได้ 

ความเข้าใจคลาดเคลื่อน/ ยาก 
1. นักเรียนบางคน อาจเขียนสื่อความหมายไม่ถูกต้อง เช่น เส้นตรง กข เขียนเป็น กข  ซึ่งเป็น

ส่วนของเส้นตรง และเข้าใจว่าเส้นตรง มีความยาวจ ากัด 
2. นักเรียนอาจเข้าใจคลาดเคลื่อนว่าวงกลมหนึ่งวงมีรัศมีได้เพียงเส้นเดียว และมีเส้นผ่าน

ศูนย์กลางได้เพียงเส้นเดียว 
3. นักเรียนอาจเข้าใจผิดว่าการวัดระยะห่างระหว่างเส้นขนานวัดแบบใดก็ได้ ที่ถูกต้อง คือ 

ระยะห่างต้องตั้งฉากกับเส้นขนาน 



สาระที่ 3 เรขาคณติ                                                                         แผนการอบรม 

  
สถาบันส่งเสรมิการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลย ี                             11 

4. มุมยอดของรูปสามเหลี่ยมไม่จ าเป็นต้องอยู่ด้านบนเสมอ แต่มุมยอดจะอยู่ตรงข้ามกับฐานของ
รูปสามเหลี่ยมรูปนั้น 

5. ส่วนสูงของรูปสามเหลี่ยมไม่จ าเป็นต้องอยู่ภายในรูปสามเหลี่ยม แต่เป็นเส้นที่ลากจากจุดยอด
มุมมาตั้งฉากกับฐานหรือส่วนที่ต่อออกไปในแนวเดียวกันกับฐาน 

 

สื่อและแหล่งการเรียนรู้ 
1. ส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 

1.1  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 1: ใบความรู้ที ่1 เรื่อง ประวัติความเป็นมาของเรขาคณิต   
                                            และความรู้สึกเชิงปริภูมิ 

1.2  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 2: ใบความรู้ที ่2 เรื่อง ระนาบ จุด เส้นตรง ส่วนของ
เส้นตรง รังสี มุม เส้นขนาน 

1.3  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 3: ใบความรู้ที ่3 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม 
1.4  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 4: ใบความรู้ที ่4 เรื่อง รูปสี่เหลี่ยม 
1.5  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 5: ใบความรู้ที ่5 เรื่อง รูปวงกลม 
1.6  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 6: ใบความรู้ที ่6 เรื่อง รูปที่มีแกนสมมาตร 
1.7  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 7: ใบความรู้ที ่7 เรื่อง การจ าแนกรูปเรขาคณิตสามมิติ 
1.8  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 8: ใบกิจกรรมที ่1 เรื่อง ระนาบ ส่วนของระนาบ            

                                            ชนิดของมุม 
1.9  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 9: ใบกิจกรรมที ่2 เรื่อง มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม 
1.10 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 10: ใบกิจกรรมที ่3 เรื่อง เส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยม 
1.11 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 11: ใบกิจกรรมที ่4 เรื่องรูปเรขาคณิตสองมิติที่ประกอบ   

                                              เป็นรูป เรขาคณิตสามมิติ 
1.12 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 12: ใบกิจกรรมที ่5 เรื่อง การจ าแนกรูปคลี่ของ            

                                             รปูเรขาคณิตสามมิติ 
1.13 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 13: ใบกิจกรรมที ่6 เรื่อง การเขียนรูปเรขาคณิตสามมิติ 
1.14 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 14: ใบกิจกรรมที ่7 เรื่อง การสร้างรูปสี่เหลี่ยม 
1.15 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 15: ใบกิจกรรมที ่8 เรื่อง การสรุปองค์ความรู้ 
1.16 คู่มือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ชั้นประถมศึกษาปีที่ 4 
1.17 คู่มือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ชั้นประถมศึกษาปีที่ 5 
1.18 คู่มือครูรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 
1.19 โพรแทรกเตอร์ ไม้บรรทัด สันตรง วงเวียน กรรไกร กาวหลอด 
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2. ส าหรับวิทยากร 
2.1 เอกสารส าหรับวิทยากร 1: เฉลยใบกิจกรรมที ่1-7 
2.2 เอกสารส าหรับวิทยากร 2: แบบสังเกตการมีส่วนร่วมในกิจกรรม 
2.3 เอกสารส าหรับวิทยากร 3: แบบบันทึกการส่งใบกิจกรรม 1-7 
2.4 เอกสารส าหรับวิทยากร 4: แบบประเมินการน าเสนอผลงาน 
2.5 เอกสารส าหรับวิทยากร 5: แบบประเมินการสรุปองค์ความรู้ตามใบกิจกรรม 8 
2.6 เอกสารส าหรับวิทยากร 6: แบบกรอกคะแนนสาระที่ 3 เรขาคณิต 
2.7 ไฟล์ PowerPoint เรื่อง เรขาคณิต.ppt 
2.8 ไฟล์ GSP ชื่อ GSP 1 เรื่อง ระนาบ จุด เส้นตรง ส่วนของเส้นตรง รังสี มุม.gsp 
2.9 ไฟล์ GSP ชื่อ GSP 2 เรื่อง เส้นขนาน.gsp 
2.10 ไฟล์ GSP ชื่อ GSP 3 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม.gsp 
2.11 ไฟล์ GSP ชื่อ GSP 4 เรื่อง รูปสี่เหลี่ยม.gsp 
2.12 ไฟล์ GSP ชื่อ GSP 5 เรื่อง รูปวงกลม.gsp 
2.13 ไฟล์ GSP ชื่อ GSP 6 เรื่อง รูปที่มีแกนสมมาตร.gsp 
2.14 ไฟล์ GSP ชื่อ GSP 7 เรื่อง รูปเรขาคณิตสามมิติ.gsp 
2.15 วีดิทัศน์ เรื่อง การสร้างรูปสี่เหลี่ยม 

 

การประเมินผล 

รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 15.5 คะแนน) 
เครื่องมือ 

1. การมีส่วนร่วมในกิจกรรม  
1.1 กิจกรรม 1 เรื่อง ระนาบ 

ส่วนของระนาบ ชนิดของมุม 
1.2 มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม 
1.3 เส้นทแยงมุมของ                 

รูปสี่เหลี่ยม 
1.4 รูปเรขาคณิตสองมิติที่

ประกอบเป็นรูปเรขาคณิตสามมิติ 
1.5 การจ าแนกรูปคลี่ของ     

รูปเรขาคณิตสามมิติ 
1.6 การเขียนรูปเรขาคณิต  

สามมิติ 
1.7 การสร้างรูปสี่เหลี่ยม 

คะแนนเต็ม 2 คะแนน  
ได้ 2 คะแนน  เมือ่เข้าร่วมกิจกรรม            
                  4 –7 กิจกรรม 
ได้ 1 คะแนน  เมื่อเข้าร่วมกิจกรรม          
                  1–3 กิจกรรม 
ได้ 0 คะแนน  ไม่เข้าร่วมกิจกรรม 
 

- แบบสังเกตการมีส่วน
ร่วมในกิจกรรม 
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รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 15.5 คะแนน) 
เครื่องมือ 

2. ชิ้นงาน     
2.1 กิจกรรม 1 เรื่อง ระนาบ 

ส่วนของระนาบ ชนิดของมุม 
2.2 มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม 
2.3 เส้นทแยงมุมของ          

รูปสี่เหลี่ยม 
2.4 รูปเรขาคณิตสองมิติที่

ประกอบเป็นรูปเรขาคณิตสามมิติ 
2.5 การจ าแนกรูปคลี่ของ     

รูปเรขาคณิตสามมิติ 
2.6 การเขียนรูปเรขาคณิต   

สามมิติ 
2.7 การสร้างรูปสี่เหลี่ยม 

คะแนนเต็ม 4 คะแนน  
ได้ 4 คะแนน  เมื่อปฏิบัติงานและ              
                  ส่งใบกิจกรรม                
                  6 – 7 ใบกิจกรรม 
ได้ 3 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและ          
                 ส่งใบกิจกรรม                   
                 4 - 5 ใบกิจกรรม 
ได้ 2 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและ           
                 ส่งใบกิจกรรม                       
                 2 – 3 ใบกิจกรรม 
ได้ 1 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและ             
                 ส่งใบกิจกรรม 1              
                 ใบกิจกรรม  
ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่ปฏิบัติกิจกรรมและ  
                 ไม่ส่งงาน 
 
 

- แบบบันทึกการส่ง    
ใบกิจกรรม 1-7 

3. การน าเสนอผลงาน  
3.1 เป็นตัวแทนน าเสนอผลงาน

เดี่ยวหรือกลุ่มของใบกิจกรรม 1-7  
3.2 เป็นผู้อภิปรายหรือแสดง

ความคิดเห็นต่อการน าเสนอผลงาน
เดี่ยว หรือกลุ่มตนเองหรือกลุ่มอ่ืน
ของใบกิจกรรม  1-7    
    3.3 เข้าร่วมรับฟังการน าเสนอ
ผลงานของใบกิจกรรม 1-7 

 

คะแนนเต็ม 5 คะแนน  
ได้ 5 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 3 ประเด็น  
ได้ 4 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 2 ประเด็น  
ได้ 3 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 1 ประเด็น  
ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีการปฏิบัติ 
 
 
 

 

- แบบประเมินการ
น าเสนอผลงาน 

4. การสรุปองค์ความรู้   
4.1 ได้สะท้อนผลการเรียนรู้

หรือแลกเปลี่ยนเรียนรู้ในการ
ปฏิบัติใบกิจกรรม 8 

คะแนนเต็ม 1 คะแนน  
ได้   1   คะแนน   เมื่อปฏิบัติครบทั้ง 2 ประเด็น 
ได้ 0.5 คะแนน เมื่อปฏิบัติ 1  ประเด็น     
ได้  0  คะแนน  เมื่อไม่มีการปฏิบัติ 

- แบบประเมินการสรุป
องค์ความรู้ 
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รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 15.5 คะแนน) 
เครื่องมือ 

4.2 ส่งใบกิจกรรม 8 และ
ปฏิบัติครบทุกประเด็นค าถามใน  
ใบกิจกรรม 8 
5. การทดสอบความรู้ 
 

คะแนนเต็ม 2.5 คะแนน  
ตรวจให้คะแนนจากแบบทดสอบหลังเรียน
จ านวน 5 ข้อ ข้อละ 0.5 คะแนน 
    

- แบบทดสอบหลังเรียน 

 
แนวทางการปฏิบัติของวิทยากร 

1. ศึกษาเอกสารส าหรับวิทยากรและเอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรมทุกเอกสารในสาระที่ 3  
2. จัดเตรียมและทดลองใช้โปรแกรม PowerPoint เรื่อง เรขาคณิต.ppt 
3. จัดเตรียมและทดลองใช้โปรแกรม The Geometer’s Sketchpad ในไฟล์ เรื่อง GSP 1.gsp, 

GSP 2.gsp, GSP 3.gsp, GSP 4.gsp, GSP 5.gsp GSP 6.gsp และ GSP 7.gsp 
4. จัดเตรียมและทดลองใช้โปรแกรมส าหรับฉายวีดิทัศน์ ในไฟล์วีดิทัศน์ เรื่อง การสร้าง         

รูปสี่เหลี่ยม 
5. ท าส าเนาเอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 1 – 8 (ใบกิจกรรม) ตามจ านวนผู้เข้ารับการอบรม 
6. แจ้งให้ผู้เข้ารับการอบรมทราบเกี่ยวกับจุดประสงค์ในการอบรมและการประเมินผล      

(เกณฑ์การให้คะแนนในช่วงต้นของการอบรม) 
7. ให้ผู้เข้ารับการอบรมบอกชื่อและเลขที่ของตนเองทุกครั้งก่อนน าเสนอผลงานหรืออภิปราย

แสดงความคิดเห็นเพื่อความสะดวกของวิทยากรในการให้คะแนนและประเมินผล 
8. ด าเนินการจัดการอบรมตามแนวทางการจัดกิจกรรม พร้อมทั้งประเมินผลผู้เข้ารับการอบรม

ตามรายการประเมินและเครื่องมือที่ก าหนด แล้วกรอกคะแนนสรุปลงในเอกสารส าหรับ
วิทยากร 6: แบบกรอกคะแนนสาระท่ี 3 เรขาคณิต 
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แนวทางการจัดกิจกรรม 

กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

1. การสร้างองค์ความรู้ (45 นาที) 
  1.1 ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน (5 นาที)  
        วิทยากรเล่าประวัติความเป็นมาของเรขาคณิตและ
ความรู้สึกเชิงปริภูมิ พร้อมใช้ PowerPoint ในไฟล์ เรื่อง      
เรขาคณิต.ppt เพ่ือน าเสนอโดยใช้เวลาประมาณ 5 นาที  
 
 

 
 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 1: ใบความรู้ที ่1 
เรื่อง ประวัติความ
เป็นมาของเรขาคณิต
และความรู้สึกเชิงปริภูมิ 
- ไฟล์ เรื่อง 
เรขาคณิต.ppt 

 
 
 
 
 

  1.2 ขั้นสาธิตการสอนและปฏิบัติการ (40 นาที) 
      1.2.1 วิทยากรบรรยาย เรื่อง ระนาบ จุด เส้นตรง  
ส่วนของเส้นตรง รังสี มุม และเส้นขนาน โดยใช้โปรแกรม 
GSP ไฟล์ เรื่อง GSP 1.gsp และ GSP 2.gsp ในการ
น าเสนอ และให้ผู้เข้ารับการอบรมดูตามใบความรู้ 2 เรื่อง
ระนาบ จุด เส้นตรง ส่วนของเส้นตรง รังสี มุม และ       
เส้นขนาน (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 2) พร้อมกับ
ท าใบกิจกรรมที ่1 เรื่อง ระนาบ ส่วนของระนาบ ชนิดของ
มุม (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 8) 

 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 2: ใบความรู้ที ่2  
เรื่องระนาบ จุด เส้นตรง 
ส่วนของเส้นตรง รังสี 
มุม และเส้นขนาน 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 8: ใบกิจกรรม
ที ่1 เรื่อง ระนาบ ส่วน
ของระนาบ ชนิดของมุม 
- ไฟล์ เรื่อง GSP 1.gsp 
- ไฟล์ เรื่อง GSP 2.gsp 

 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
 
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุสมผล
ในการตอบ  
 
- ตรวจสอบการส่ง               
ใบกิจกรรม 
 

      1.2.2 วิทยากรบรรยาย เรื่อง รูปสามเหลี่ยม โดยใช้
โปรแกรม GSP ไฟล์ เรื่อง GSP 3.gsp ในการน าเสนอและ
ให้ผู้เข้ารับการอบรมดูตามใบความรู้ 3 เรื่อง รูปสามเหลี่ยม 
(เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 3) พร้อมกับท า                     
ใบกิจกรรม 2 เรื่อง มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม (เอกสาร
ส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 9) 
 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 3: ใบความรู้ที ่3 
เรื่อง รูปสามเหลี่ยม 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 9: ใบกิจกรรม
ที ่2 เรื่อง มุมภายในของ
รูปสามเหลี่ยม 
- ไฟล์ เรื่อง GSP 3.gsp 

- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุสมผล
ในการตอบ  
- ตรวจสอบการส่ง              
ใบกิจกรรม 
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กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

      1.2.3 วิทยากรบรรยาย เรื่อง รูปสี่เหลี่ยม โดยใช้
โปรแกรม GSP ไฟล์ เรื่อง GSP 4.gsp ในการน าเสนอ มุม
ภายในของรูปสี่เหลี่ยม และให้ผู้เข้ารับการอบรมดูตาม               
ใบความรู้ 4 เรื่อง รูปสี่เหลี่ยม (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการ
อบรม 4) พร้อมกับท าใบกิจกรรม 3 เรื่อง มุมภายในของรูป
สามเหลี่ยม (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 10) 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 4: ใบความรู้ที ่4 
เรื่องรูปสี่เหลี่ยม 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 10:          
ใบกิจกรรมที ่3 เรื่องเส้น
ทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยม 
- ไฟล์ เรื่อง GSP 4.gsp 
 

- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
 
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุสมผล
ในการตอบ  
 
- ตรวจสอบการส่ง                
ใบกิจกรรม 

     1.2.4 วิทยากรบรรยาย เรื่อง รูปวงกลม โดยใช้
โปรแกรม GSP ไฟล์ เรื่อง GSP 5.gsp ในการน าเสนอ และ
ให้ผู้เข้ารับการอบรมดูตามใบความรู้ที ่5 เรื่อง รูปวงกลม 
(เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 5)  

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 5: ใบความรู้ที ่5 
เรื่องรูปวงกลม  
 
- ไฟล์ เรื่อง GSP 5.gsp 

- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
 
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุสมผล
ในการตอบ  

     1.2.5 วิทยากรบรรยาย เรื่อง รูปที่มีแกนสมมาตร    
โดยใช้โปรแกรม GSP ไฟล์ เรื่อง GSP 6.gsp ในการ
น าเสนอ และให้ผู้เข้ารับการอบรมดูตามใบความรู้ที ่6 เรื่อง 
รูปที่มีแกนสมมาตร (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 6)  

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 6: ใบความรู้ที ่6 
เรื่อง รูปที่มีแกนสมมาตร 
  
- ไฟล์ เรื่อง GSP 6.gsp 

- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
 
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุสมผล
ในการตอบ  

2. การปฏิบัติตามเนื้อหาสาระ (1 ชม. 50 นาที)  
    2.1 วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมสังเกตสิ่งของที่อยู่
รอบตัวว่ามีสิ่งของใดบ้างที่เป็นรูปเรขาคณิตสามมิติ 

  
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
การตอบค าถาม 

    2.2 วิทยากรแบ่งกลุ่มผู้เข้ารับการอบรมกลุ่มละ 4 คน 
และให้แต่ละกลุ่มจ าแนกรูปเรขาคณิตสามมิติจากของจริง
ในกิจกรรมข้อ 2.1 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 7: ใบความรู้ที ่7 
เรื่องการจ าแนกรูป
เรขาคณิตสามมิติ 
 
 

- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
- ตรวจสอบการน าเสนอ
ผลงานกลุ่ม 
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กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

    2.3 วิทยากรบรรยายเรื่อง รูปเรขาคณิตสามมิติ โดยใช้
โปรแกรม GSP ไฟล์ เรื่อง GSP 7.gsp ในการน าเสนอ 
วิทยากรแจกใบกิจกรรม 4 เรื่อง รูปเรขาคณิตสองมิติที่
ประกอบเป็นรูปเรขาคณิตสามมิติ (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 11) พร้อมให้แต่ละกลุ่มท ากิจกรรมเกี่ยวกับรูป
เรขาคณิตสองมิติที่ประกอบเป็นรูปเรขาคณิตสามมิติ       
โดยวิทยากรเป็นผู้สรุปค าตอบในโจทย์แต่ละข้อ ตามเฉลย      
ใบกิจกรรม 1-8 (เอกสารส าหรับวิทยากร 1) 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 11:          
ใบกิจกรรมที ่4 เรื่อง   
รูปเรขาคณิตสองมิติที่
ประกอบเป็นรูป
เรขาคณิตสามมิติ 
 
- ไฟล์ เรื่อง GSP 7.gsp 

- ตรวจสอบการน าเสนอ
ผลงานกลุ่ม 

    2.4 วิทยากรให้แต่ละกลุ่ม ท ากิจกรรมเกี่ยวกับรูปคลี่
ของรูปเรขาคณิตสามมิติ ในใบกิจกรรมที ่5 เรื่อง การ
จ าแนกรูปคลี่ของรูปเรขาคณิตสามมิติ (เอกสารส าหรับผู้เข้า
รับการอบรม 12) จากนั้นวิทยากรและผู้เข้ารับการอบรม
เป็นผู้สรุปค าตอบในแต่ละข้อ ตามเฉลยใบกิจกรรม 1-8 
(เอกสารส าหรับวิทยากร 1) 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 12:          
ใบกิจกรรมที ่5 เรื่อง 
การจ าแนกรูปคลี่ของ  
รูปเรขาคณิตสามมิติ 

- ตรวจสอบการน าเสนอ
ผลงานกลุ่ม 

    2.5 วิทยากรให้แต่ละกลุ่มท ากิจกรรมเก่ียวกับการเขียน 
รูปเรขาคณิตสามมิติในใบกิจกรรมที ่6 เรื่อง การเขียน     
รูปเรขาคณิตสามมิติ (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 13) 
จากนั้นวิทยากรและผู้เข้ารับการอบรมเป็นผู้สรุปค าตอบใน
แต่ละข้อตามเฉลยใบกิจกรรม 1-8 (เอกสารส าหรับวิทยากร 1) 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 13:           
ใบกิจกรรมที ่6 เรื่อง 
การเขียนรูปเรขาคณิต
สามมิติ 

- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 

    2.6 วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมดูวีดิทัศน์การสร้าง     
รูปสี่เหลี่ยม วิทยากรแจกใบกิจกรรมที ่7 เรื่อง การสร้าง      
รูปสี่เหลี่ยม (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 14) ให้ผู้เข้า
รับการอบรมบันทึกตามท่ีได้ดูวีดิทัศน์ จากนั้นวิทยากรและ
ผู้เข้ารับการอบรมเป็นผู้สรุปค าตอบในแต่ละข้อ ตามเฉลย
ใบกิจกรรมที่ 1-8 (เอกสารส าหรับวิทยากร 1) 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 14:           
ใบกิจกรรมที ่7 เรื่อง 
การสร้างรูปสี่เหลี่ยม 
 
- วีดิทัศน์การสร้าง     
รปูสี่เหลี่ยม 

- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 

3. การสรุปบทเรียน (25 นาที) 
    3.1 วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมท าใบกิจกรรมที ่8 
เรื่อง การสรุปองค์ความรู้ (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการ
อบรม 15) ให้เวลาท า 10 นาท ี

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 15:           
ใบกิจกรรมที ่8 เรื่อง  
การสรุปองค์ความรู้ 

- ตรวจสอบการส่ง      
ใบกิจกรรมที ่8 
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กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

    3.2 วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมได้สะท้อนผลการ
เรียนรู้หรือแลกเปลี่ยนเรียนรู้ซึ่งกันและกันในการปฏิบัติ    
ใบกิจกรรมที่ 8 แล้วน าอภิปรายเพ่ือสรุปสาระส าคัญที่ได้  
    3.3 วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมซักถามในประเด็นที่
สงสัยเพิ่มเติม 
 
 



 

 

 

 

เอกสารส าหรับผู้เข้ารบัการอบรม 
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ใบความรู้ที ่1 
เรื่อง ประวัติความเป็นมาของเรขาคณิตและความรู้สึกเชิงปริภูมิ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
     เรขาคณิตเกดิขึ้นในอียิปต์โบราณเมื่อประมาณ 700 ปี ก่อนคริสต์ศักราชชาวอียิปต์และชาวบาบิโลน
ต่างสนใจเรขาคณิตในแง่การน าไปใช้ให้เป็นประโยชน์แก่การด ารงชีวิต เช่น การวัดพ้ืนที่ การสร้างที่อยู่
อาศัย เป็นต้น ซึ่งเป็นความรู้ที่ได้เฉพาะจากการใช้สัญชาตญาณ การทดลองและการคาดคะเนเท่านั้น                  
จึงท าให้ความรู้เกี่ยวกับเรขาคณิตจ ากัดอยู่ในวงแคบ ๆ 
              ต่อมาราว 600 ถึง 200 ปี ก่อนคริสต์ศักราช ชาวกรีกได้ให้ความสนใจเรขาคณิตแตกต่างไปจาก
ชาวอียิปต์และชาวบาบิโลน โดยชาวกรีกสนใจศึกษาเรื่องราวปรากฏการณ์ธรรมชาติต้องการที่จะค้นคว้าหา
รูปแบบต่าง ๆ ของธรรมชาติ เพราะเชื่อว่าเรขาคณิตเป็นแกนกลางของรูปแบบของธรรมชาติ วิธีการ
แสวงหาความจริงเหล่านั้นจึงอยู่ในรูปของการให้เหตุผล นักคณิตศาสตร์ชาวกรีกผู้มีชื่อเสียง และมีบทบาท
ส าคัญในการพัฒนาเรขาคณิตท่านหนึ่ง คือ ยูคลิด (Euclid) ได้รวบรวมเขียนต าราคณิตศาสตร์ขั้นต้นขึ้นมา  
13 เล่ม รู้จักกันในชื่อ เอลเลเมนทส์  (Elements) ในจ านวนนี้มีถึง 7 เล่ม เป็นต าราที่วางพ้ืนฐานการเรียน
เรขาคณิตที่ใช้ในการพิสูจน์อย่างมีเหตุผลจากสัจพจน์ (axiom หรือ postulate) จากนั้นเรขาคณิตจึงมี
วิวัฒนาการต่อมาเรื่อย ๆ 
  ปัจจุบันความรู้เกี่ยวกับเรขาคณิตมีส่วนเกี่ยวข้องสัมพันธ์กับชีวิตประจ าวันของมนุษย์เราอย่างมาก  
เราใช้เรขาคณิตเพ่ือท าความเข้าใจหรืออธิบายสิ่งต่าง ๆ รอบตัว เช่น ใช้เรขาคณิตในการส ารวจพื้นที่      
สร้างผังเมือง สร้างถนนหนทาง สิ่งก่อสร้างต่าง ๆ การส ารวจโลกและอวกาศ เรขาคณิตช่วยพัฒนาทักษะที่
ส าคัญหลายประการ เช่น การคิด การให้เหตุผล การคิดสร้างสรรค์ ทักษะเชิงมิติสัมพันธ์ หรือความรู้สึกเชิง
ปริภูมิ (Spatial sense) ซึ่งทักษะเหล่านี้เป็นพื้นฐานการเรียนรู้คณิตศาสตร์เรื่องอ่ืน ๆ เช่น จ านวน การวัด
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ตลอดจนเนื้อหาคณิตศาสตร์ชั้นสูงต่อไป นอกจากนี้ยังเป็นพ้ืนฐานในการเชื่อมโยงความรู้ทางคณิตศาสตร์กับ
ความรู้แขนงอ่ืน ๆ อีกด้วย 

ความรู้สึกเชิงปริภูมิ  
ความรู้สึกเชิงปริภูมิ มาจากค าว่า Spatial  sense ในภาษาอังกฤษ spatial มาจากค าว่า space 

ในภาษาไทยใช้ค าว่า “ ปริภูม ิ” ในที่นี้หมายถึงสิ่งต่าง ๆ รวมทั้งอาณาบริเวณซึ่งทุกสิ่งทุกอย่างด ารงอยู่
เคลื่อนไหว และเคลื่อนที่ หรืออีกนัยหนึ่งคือมิติที่เราอาศัยอยู่นั่นเอง sense เป็นความรู้สึกที่เรารับรู้ผ่าน
ทางประสาททั้งห้า ซึ่งได้แก่ การมองเห็น การได้ยิน การรับรู้กลิ่น การรับรู้รส และการสัมผัส ประกอบกับ
ความรู้ความเข้าใจอย่างลึกซึ้งเกี่ยวกับสิ่งใดสิ่งหนึ่ง อันจะน าไปสู่การตัดสินใจที่สมเหตุสมผล 
 ดังนั้นความรู้สึกเชิงปริภูมิ หรือ Spatial sense จึงเป็นความสามารถของบุคคลในการรับรู้และ
เข้าใจอย่างลึกซึ้งเกี่ยวกับสิ่งต่าง ๆ รอบตัว รวมทั้งอาณาบริเวณซึ่งทุกสิ่งทุกอย่างด ารงอยู่เคลื่อนไหวและ
เคลื่อนที่รวมถึงความสามารถในการนึกภาพ หรือจินตนาการ การเคลื่อนย้าย การหมุน การพับ หรือ    
การใช้สื่อ หรือแบบจ าลอง   
 เด็กเรียนรู้ด้วยตนเองเกี่ยวกับธรรมชาติของการเคลื่อนไหว จับต้องและการปฏิสัมพันธ์กับสิ่ง   
ต่าง ๆ รอบตัวเป็นส่วนหนึ่งของความรู้สึกเชิงปริภูมิ ในการพัฒนาความรู้สึกเชิงปริภูมิเด็กจ าเป็นจะต้อง
ได้รับประสบการณ์ที่หลากหลาย อาจกล่าวได้ว่า ความรู้สึกเชิงปริภูมิ เป็นความสามารถในการรับรู้และ
เข้าใจเกี่ยวกับ ขนาด รูปร่าง ต าแหน่ง ทิศทาง ระยะทาง และความสัมพันธ์ของรูปและสิ่งต่าง ๆ  
ความรู้สึกเชิงปริภูมิเป็นทักษะที่มีอยู่ในทุกคนต่างกันที่ระดับความมากน้อย ทั้งนี้ขึน้อยู่กับปัจจัยหลายด้าน  
เช่น สภาพแวดล้อม ลักษณะการอบรมเลี้ยงดูของครอบครัว กิจกรรมการสอนในโรงเรียน  

ความรู้สึกเชิงปริภูมิจะเกิดขึ้นกับตัวนักเรียนเองและถูกเก็บสะสมไว้ตั้งแต่เล็กจนโต ทั้งในขณะที่ท า
กิจกรรมในห้องเรียน นอกห้องเรียน หรือ แม้แต่เวลาเล่นกับบุคคลอ่ืน ๆ 
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ใบความรู้ที ่2 
เรื่อง ระนาบ จุด เส้นตรง ส่วนของเส้นตรง รังสี มุม เส้นขนาน 

ระนาบ (Plane)   
   พ้ืนผิวที่แบนและเรียบที่เราเห็นขอบเขต ลักษณะเดียวกับแผ่นกระดาษโปสเตอร์แข็งเรียกว่า   

ส่วนของระนาบ   
    ส่วนของระนาบนี้ถ้าต่อออกไปหรือแผ่ขยายออกไปทุกทิศทางไม่สิ้นสุดหรือไม่มีขอบเขตโดย
พ้ืนผิวยังคงแบนและเรียบอยู่เสมอ จะเรียกว่า ระนาบ   

   ระนาบเป็นค า อนิยาม (Undefined  term) ไม่ต้องให้ความหมายว่าคืออะไร 
 

จุด (Point)  
             เราใช้ “จุด” แสดงต าแหน่งของสิ่งต่าง ๆ เช่น ต าแหน่งของสถานที่ในแผนที่ ต าแหน่งจังหวัด   
อ าเภอในแผนที่ ต าแหน่งของดวงดาว ฯลฯ 
            ในทางเรขาคณิต จุด เป็นค าอนิยาม (Undefined  term) ไม่ต้องให้ความหมายว่า จุด คืออะไร   
            เพ่ือช่วยให้เข้าใจตรงกันจึงตั้งชื่อจุด โดยนิยมใช้ตัวอักษรภาษาไทย หรือตัวอักษรภาษาอังกฤษ 
(ตัวพิมพ์ใหญ่) ดังภาพ 
 

 
 
 
 
   จากภาพ แสดงต าแหน่งของ จุด A  จุด N  จุด ก  จุด น  และจุด พ 
 

เส้นตรง (Line)   
    ก าหนดจุด 2 จุด จากนั้นใช้สันตรง หรือไม้บรรทัดวางทาบให้ผ่านจุดทั้งสองนั้น เขียนรอยขีด
ตามแนวสันตรงให้ผ่าน 2 จุด ได้ 1 รอยขีด 
    ถ้าให้จุด 2 จุด อยู่บนระนาบที่ไม่มีขอบเขต รอยขีดจะยาวไม่สิ้นสุด เรียกรอยขีดนั้นว่า  
เส้นตรง ดังนั้นเส้นตรงมีความยาวไม่สิ้นสุด 
             เส้นตรงเป็นค าอนิยาม (Undefined term) 
             เมื่อเขียนเส้นตรงบนส่วนของระนาบ จึงเขียนลูกศรไว้ที่ปลายทั้งสองของเส้นตรง 
 
 
 
 

            จากรูป เส้นตรง พน หรือ เส้นตรง นพ เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ พน  หรือ นพ  

 
  

 
 

พ 

ก 
น 

N 

A 

• 
• พ 

น 



สาระที่ 3 เรขาคณติ                                                                              เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 2 

 
24                                                สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี                                                

ส่วนของเส้นตรง (Line segment)   
   ก าหนดจุด 2 จุด จากนั้นใช้สันตรง หรือสันไม้บรรทัดวางทาบให้ผ่านจุดทั้งสองนั้น เขียนรอยขีด
ตามแนวสันตรง จากจุดหนึ่งไปยังอีกจุดหนึ่ง รอยขีดนี้เป็นส่วนหนึ่งของเส้นตรง เรียกว่า ส่วนของเส้นตรง 
และเรียกจุด 2 จุดนี้ว่า จุดปลาย (end point) 
   ส่วนของเส้นตรงเป็นค าอนิยาม (Undefined  term)   

 
 
 
 

 

จากรูป แสดงส่วนของเส้นตรง บร หรือ ส่วนของเส้นตรง รบ เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ บร  หรือ รบ   
 

รังส ี(Ray)   
  ก าหนดจุด 2 จุด จากนั้นใช้สันตรงหรือสันไม้บรรทัดวางทาบผ่านจุดทั้งสองนั้น แล้วเขียนรอย

ขีดจากจุดหนึ่งให้ผ่านจุดอีกจุดหนึ่ง เรียกรอยขีดนี้ว่า รังสี  
  ทางหัวลูกศรของรังสีต่อออกไปได้ไม่สิ้นสุด ดังนั้นเวลาเขียนแสดงรังสีบนส่วนของระนาบ                 

จึงเขียนลูกศรไว้ปลายอีกข้างหนึ่ง  
  รังสีเป็นค าอนิยาม (Undefined  term)   

 
 
 
 
 

  จากรูป แสดง รังสี AB เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์  AB  มีจุด A เป็นจุดปลาย      
 
 
 
 
 
 

    จากรูป แสดง รังสี BA เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์  BA  มีจุด B เป็นจุดปลาย 
      ดังนั้น รังสี AB กับ รังสี BA ไม่ได้เป็นรังสีเดียวกัน 

• • บ ร 

A 

B 

• 

• 

B 

A • 

• 

A 

B 
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มุม (Angle )   
        เขียนรังสี 2 รังสี มีจุดปลายเดียวกัน ก าหนดชื่อจุด ดังภาพ    
 
 
 
 
 
 
 
            รังสี บอ และ รังสี บต มีจุด บ เป็นจุดปลายเดียวกัน  
            เรียกรูปนี้ว่า มุม มีจุด บ เป็นจุดยอดมุม รังสี บอ และรังสี บต เป็นแขนของมุม   
            เรียกชื่อมุมนี้ว่า มุม อบต หรือ มุม ตบอ โดยมีชื่อจุดยอดมุมอยู่ตรงกลาง 
            เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์      อบต  หรือ     ตบอ  หรือ  อบต  หรือ  ตบอ    
            เรียกย่อว่า มุม บ เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์      บ หรือ บ 
 
 
 
 
 
 
               จากรูป รังสี รพ รังสี รน และ รังสี รบ มีจุดปลายเดียวกัน คือ จุด ร ท าให้เกิดมุมหลายมุม
ที่มี จุด ร เป็นจุดยอดมุม กรณีเช่นนี้ การเรียกชื่อมุมต้องใช้อักษร 3 ตัว โดยมีชื่อจุดยอดมุมอยู่ตรงกลาง  
เช่น 
                             มุม พรน    หรือ   มุม นรพ 
                             มุม นรบ    หรือ   มุม บรน 
                             มุม พรบ    หรือ   มุม บรพ 
   เพ่ือความสะดวกรวดเร็วในการเรียกชื่อมุม บางกรณีอาจก าหนดชื่อมุมเป็นตัวอักษรภาษาไทย 
หรือตัวอักษรภาษาอังกฤษ (ตัวพิมพ์เล็ก) หรือตัวเลข และให้เขียนเส้นโค้งไว้ที่มุมที่ต้องการกล่าวถึง    
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 จากรูป รูปแรกแสดง  มุม ก หรือ 


ก   รูปที่สอง แสดง มุม a หรือ 


a   รูปที่สาม แสดง มุม 1               

มุม 2 หรือ 


1 และ  


2      
 

การเขียนรูปมุมอาจละหัวลูกศรที่แขนของมุม 
 
 
 
 
 
 
         จากภาพ แสดงมุม รมต หรือ มุม ตมร และ มุม พอด หรือ มุม ดอพ  
 

ชนิดของมุม  
          พับกระดาษให้เป็น มุมฉาก ตามข้ันตอนข้างล่างนี้ 
                  
 
 
 
 
 
         มุมที่เกิดจากการพับกระดาษครั้งที่ 2 เรียกว่า มุมฉาก   
                มุมฉาก มีขนาด 90 องศา หรือ 90° หรือ หนึ่งมุมฉาก 

      มุมใดหรือมุมของสิ่งของใดที่มีขนาดเท่ากับมุมของกระดาษท่ีพับนี้ มุมนั้นจะเป็นมุมฉากหรือ 
มีขนาด หนึ่งมุมฉาก หรือ 90 องศา (อาจทดลองให้วัดมุมฉากของสิ่งของอ่ืน ๆ) 
                    พิจารณาภาพ มุมหนึ่งมุมฉาก มุมสองมุมฉาก มุมสามมุมฉาก และมุมสี่มุมฉาก ดังนี้ 

 

 

พับครั้งที่ 1 พับครั้งที่ 2 

ร 

ต 

ม ด 

อ 

พ 

a 
2 

1 ก 
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  มุมหนึ่งมุมฉาก มีขนาด 90 องศา                    มุมสองมุมฉาก มีขนาด 180 องศา  
                       
 

 
 
 
  มุมสามมุมฉาก มีขนาด 270 องศา                   มุมสี่มุมฉาก มีขนาด 360 องศา  
 

 
 
 
 
 
          การวัดขนาดของมุมโดยเทียบกับกระดาษท่ีพับเป็นมุมฉาก  
 
                                                   มุม ทนง มีขนาดเล็กกว่า มุมฉาก หรือเล็กกว่า 90°                 
 
                                                                               
 
                                                                       
 
                                                  มุม DSP มีขนาดใหญ่กว่า หนึ่งมุมฉาก แต่เล็กกว่าสองมุมฉาก 
                                                  หรือ ใหญ่กว่า 90° แต่เล็กกว่า 180°                       
                      
  จากนั้นน ากระดาษที่พับเป็นมุมฉากวัดขนาดของมุมโดยเปรียบเทียบกับมุมฉาก  สรุปได้ดังนี้ 
                           มุมที่มีขนาดเท่ากับ หนึ่งมุมฉาก หรือ เท่ากับ 90°   เรียกว่า มุมฉาก 
                           มุมที่มีขนาดเท่ากับ สองมุมฉาก หรือ เท่ากับ 180°  เรียกว่า มุมตรง 
                           มุมที่มีขนาดเล็กกว่า หนึ่งมุมฉาก หรือ เล็กกว่า 90° เรียกว่า มุมแหลม 
                           มุมที่มีขนาดใหญ่กว่า หนึ่งมุมฉาก แต่เล็กกว่า สองมุมฉาก หรือ ใหญ่กว่า 90°  
                             แต่เลก็กว่า 180°  เรียกว่า มุมป้าน 
                          มุมที่มีขนาดใหญ่กว่า สองมุมฉาก แต่เล็กกว่า สี่มุมฉาก หรือ ใหญ่กว่า 180°  
                            แต่เล็กกว่า 360°  เรียกว่า มุมกลับ 
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เส้นขนาน  โดยให้ผู้รับการอบรม 
  พิจารณาเส้นตรงหรือส่วนของเส้นตรง ตามภาพ แล้วปฏิบัติกิจกรรมตามล าดับ ดังนี้ 

 
 
 
 
 
            วัดระยะห่างระหว่างเส้นตรงหรือส่วนของเส้นตรงทั้งสองแล้วสรุปได้ว่า ระยะห่าง ระหว่าง
เส้นตรงหรือระยะห่างระหว่างส่วนของเส้นตรงสองเส้น คือ ความยาวของส่วนของเส้นตรงที่ลากตั้งฉากจาก
ส่วนของเส้นตรงเส้นหนึ่งไปยังส่วนของเส้นตรงอีกเส้นหนึ่ง ดังภาพ 
 
 
 
 
 
            พิจารณาภาพ แล้วบอกว่าส่วนของเส้นตรงคู่ใดขนานกัน หรือไม่ขนานกันเพราะเหตุใด จนได้
ข้อสรุปว่า 
  
 
 
 
   MN  ขนานกับ  PQ  เพราะมีระยะห่างเท่ากัน หรือ ถ้าต่อส่วนของเส้นตรงทั้งสองเส้นออกไป 
จะไม่ตัดกัน 
   AB  ไม่ขนานกับ  CD  เพราะมีระยะห่างไม่เท่ากัน หรือ ถ้าต่อส่วนของเส้นตรงทั้งสองเส้น
ออกไปจะตัดกันข้างใดข้างหนึ่ง 

  พิจารณาส่วนของเส้นตรงที่ขีดบนส่วนของระนาบที่กล่องพลาสติกใสทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก      
ดังภาพ 
 
 
 
                             
        

ส่วนของเส้นตรงท่ีขีดบน 
ระนาบท่ีขนานกัน 

ส่วนของเส้นตรงที่ขีดบน 
ระนาบท่ีไม่ขนานกัน 

B 
A 

D 

M N 

P Q 

. 
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C 

ระยะห่าง 
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 จากภาพ เส้นขนานต้องมีระยะห่างเท่ากันเสมอ เส้นขนานเมื่อต่อความยาวออกไปจะไม่ตัดกัน 
ส่วนของเส้นตรงที่ลากบนส่วนของระนาบที่ขนานกันเป็นจริงตามค ากล่าวข้างต้น      

ดังนั้น เมื่อกล่าวถึงเส้นขนานควรค านึงถึงเรื่องระนาบด้วย จึงสรุปใหม่ได้ดังนี้ 
                 ส่วนของเส้นตรง  MN  ขนานกับ  ส่วนของเส้นตรง  PQ  เพราะอยู่บนระนาบเดียวกัน 
และมีระยะห่างเท่ากัน                 
                 ส่วนของเส้นตรง  MN  ขนานกับ  ส่วนของเส้นตรง  PQ  เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์   

/ /MN PQ   
             

                      เส้นตรงหรือส่วนของเส้นตรงสองเส้นที่อยู่บนระนาบเดียวกันขนานกันก็ต่อเมื่อ 
                      เส้นตรงหรือส่วนของเส้นตรงทั้งสองมีระยะห่างเท่ากันเสมอ 
    
                 การเขียนสัญลักษณ์ “ // ” แสดงการขนานกัน ดังนี้ 
 
 
 
 
  
 
       

      มุมแย้ง มุมภายในและมุมภายนอกที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด   
   เส้นตรงเส้นหนึ่งตัดเส้นตรงคู่หนึ่ง 
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   ลักษณะของมุมในภาพ เช่น มุมที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด มุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกัน
ของเส้นตัด มุมภายนอกท่ีอยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด มุมแย้ง ดังนี้  
                    มุม 1  มุม 4  มุม 5  มุม 8    เป็นมุมที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด 
                    มุม 2  มุม 3  มุม 6  มุม 7    เป็นมุมที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด 
                    มุม 4  กับ  มุม 5       เป็นมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด 
                    มุม 3  กับ  มุม 6       เป็นมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด           
                    มุม 1  กับ  มุม 8       เป็นมุมภายนอกท่ีอยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด 
                    มุม 2  กับ  มุม 7        เป็นมุมภายนอกท่ีอยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด 
                    มุม 4  แย้งกับ  มุม 6  และ มุม 3  แย้งกับ มุม 5 
     
                  “เส้นตรงตัดเส้นขนานคู่หนึ่ง มุมแย้งที่เกิดขึ้นจะมีขนาดเท่ากัน” 
                  “เส้นตรงตัดเส้นขนานคู่หนึ่ง ขนาดของมุมภายในที่อยู่บนข้างเดียวกันของเส้นตัด   
                   รวมกันเท่ากับ 180 องศา หรือ สองมุมฉาก”  
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ใบความรู้ที ่3 
เรื่อง รูปสามเหลี่ยม 

 
ความหมายของรูปสามเหลี่ยม 

 
 
 
 
 
 
 
                   “รูปสามเหลี่ยม เป็นรูปปิดที่มีด้านสามด้าน มีมุมสามมุม แต่ละมุมของรูปสามเหลี่ยม 

 เรียกว่า มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม” 

 ส่วนต่าง ๆ ของรูปสามเหลี่ยม 
 
 
 
 
 
                  

 
 

      ในรูปสามเหลี่ยมใด ๆ ถ้าก าหนดให้ด้านใดด้านหนึ่งเป็นฐานของรูปสามเหลี่ยม  
มุมภายในของรูปสามเหลี่ยมที่มีฐานเป็นแขนหนึ่งของมุม เรียกว่า มุมที่ฐาน 
                           มุมภายในของรูปสามเหลี่ยมที่อยู่ตรงข้ามกับฐาน เรียกว่า มุมยอด 
                           ด้านแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมที่ประกอบกันเป็นมุมยอด เรียกว่า                          
ด้านประกอบมุมยอด 
                           ส่วนของเส้นตรงลากจากจุดยอดมุมมาตั้งฉากกับฐาน หรือส่วนที่ต่อออกไปใน                   
แนวเดียวกันกับฐาน เรียกว่า ส่วนสูงของรูปสามเหลี่ยม           
            จากภาพ ถ้าให้ กข  เป็นฐานของรูปสามเหลี่ยม กขค   
                         มุม ก และ มุม ข เป็นมุมที่มีฐานเป็นแขนหนึ่งของมุมจึงเรียก มุม ก และ มุม ข        
ว่ามุมที่ฐาน 

ด้านประกอบมุม
ยอด 

ฐาน 

  มุมที่ฐาน 

บ 

ค 

ข ก 

ส่วนสูง 

 มุมยอด จุดยอดมมุของมุมยอด 
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                         มุม ค เป็นมุมที่อยู่ตรงข้ามกับฐาน เรียกว่า มุมยอด และเรียกจุด ค ว่า จุดยอดมุม             
ของมุมยอด 
                         กค  และด้าน ขค  เป็นด้านที่ประกอบกันเป็นมุมยอด เรียกว่า ด้านประกอบมุมยอด  
และ คบ  ลากจากจุดยอดมุมมาตั้งฉากกับฐานเรียกว่า ส่วนสูง 
 
มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม  

 
ขนาดของมุมภายในทั้งสามมุมของรูปสามเหลี่ยมรวมกันได้ 180 องศา 

                          
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2446

110

 
 
 
 

“มุมภายในแต่ละมุมของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่า
มีขนาดเท่ากัน และมีขนาดมุมละ 60 องศา” 
 

“มุมที่ฐานของรูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว 
มีขนาดเท่ากัน”  
 

“มุมภายในแต่ละมุมของรูปสามเหลี่ยมด้านไม่เท่ามีขนาดไม่เท่ากัน”    
 

90O 

60O 

30O 

60O 

60O 60O 65O 65O 

50O 



สาระที่ 3 เรขาคณติ                                                                              เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 3 

 
                                                สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี                             33       

ชนิดของรูปสามเหลี่ยม  
          1)  จ าแนกรูปสามเหลี่ยมตามลักษณะของด้านได้ 3 กลุ่มดังนี้                  
               กลุ่มท่ี 1  รูปสามเหลี่ยมที่มีด้านทั้งสามยาวเท่ากัน    เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมด้านเท่า 
               กลุ่มท่ี 2  รูปสามเหลี่ยมที่มีด้านยาวเท่ากันสองด้าน  เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว 
               กลุ่มท่ี 3  รูปสามเหลี่ยมที่มีด้านยาวไม่เท่ากัน         เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมด้านไม่เท่า 
          2)  จ าแนกรูปสามเหลี่ยมตามลักษณะของมุมได้ 3 กลุ่มดังนี้                      
              กลุ่มท่ี 1  รูปสามเหลี่ยมที่มีมุมทั้งสามเป็นมุมแหลม  เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมมุมแหลม 
              กลุ่มท่ี 2  รูปสามเหลี่ยมที่มีมุมหนึ่งเป็นมุมฉาก       เรียกว่า  รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 
 กลุ่มท่ี 3  รูปสามเหลี่ยมที่มีมุมหนึ่งเป็นมุมป้าน      เรียกวา่  รูปสามเหลี่ยมมุมป้าน 
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ใบความรู้ที ่4 
เรื่อง รูปสี่เหลี่ยม 

ความหมายของรูปสี่เหลี่ยม 
 

 
       
                                                                
          “รูปสี่เหลี่ยมเป็นรูปปิดที่มีด้านสี่ด้าน มุมสี่มุม แต่ละมุมเรียกว่า มุมภายในของรูปสี่เหลี่ยม” 

ชนิดของรูปสี่เหลี่ยม   
 
 

  
 
 
 
 
 
 
           
           
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

       รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีมีด้านทั้งสี่ยาวเท่ากัน เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

      รูปสี่เหลี่ยมที่มีมุมทั้งสี่เป็นมุมฉาก เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก 

รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีมีด้านตรงข้ามยาวเท่ากัน แต่ด้านที่อยู่ติดกันยาวไม่เท่ากัน 
เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า 
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รูปสี่เหลี่ยมที่มีด้านตรงข้ามขนานกันเพียงคู่เดียว เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยมคางหมู 

 รูปสี่เหลี่ยมที่มีด้านทั้งสี่ด้านยาวเท่ากัน มุมแต่ละมุมไม่เป็นมุมฉาก 
 เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน 

       รูปสี่เหลี่ยมที่มีด้านตรงข้ามยาวเท่ากันและขนานกันสองคู่ 
       เรียกว่า รูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน 

        รูปสี่เหลี่ยมที่ด้านที่อยู่ติดกันยาวเท่ากันสองคู่  
        และมุมตรงข้าม มีขนาดเท่ากัน หนึ่งคู่ เรียกว่า    
        รูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว 

> 

> 

> 

> 
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   พิจารณารูปสี่เหลี่ยมต่อไปนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
เส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยม 

 
 
 
 
                                                 รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 
 -  เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นยาวเท่ากัน แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน และตัดกันเป็นมุมฉาก 
                -  เส้นทแยงมุมแต่ละเส้นแบ่งรูปสี่เหลี่ยมเป็นรูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากัน   
 
       
 
 
 
                                                     รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า 
 -  เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นยาวเท่ากัน แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน ตัดกันไม่เป็นมุมฉาก 
                -  เส้นทแยงมุมแต่ละเส้นแบ่งรูปสี่เหลี่ยมเป็นรูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากัน  
 
 
 
 

รูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน  รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส  รูปสี่เหลี่ยมผนืผ้า 
เป็นรูปสี่เหลี่ยมที่มีด้านตรงข้ามขนานกันสองคู่ เช่นเดียวกับรูปสี่เหลี่ยม   
ด้านขนาน  ดังนั้น  รูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน  รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส    
รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า  จึงเป็นรูปสี่เหลี่ยมด้านขนานด้วย 
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                           รูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน 
   -  เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นยาวไม่เท่ากัน แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน และตัดกันเป็นมุมฉาก 
                  -  เส้นทแยงมุมแต่ละเส้นแบ่งรูปสี่เหลี่ยมเป็นรูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากัน  
 
 
 
 
 
                                   รปูสี่เหลี่ยมด้านขนาน 
 -  เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นยาวไม่เท่ากัน แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน ตัดกันไม่เป็นมุมฉาก 
                -  เส้นทแยงมุมแต่ละเส้นแบ่งรูปสี่เหลี่ยมเป็นรูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากัน   
                   
 
 
                                                 
 
 
 
 
                                                      รูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว 
  -  เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นยาวไม่เท่ากัน ตัดกันเป็นมุมฉาก และเส้นทแยงมุม 
                        เส้นหนึ่งถูกแบ่งครึ่ง 
                    -   เส้นทแยงมุมเส้นหนึ่งแบ่งรูปสี่เหลี่ยมเป็นรูปสามเหลี่ยมสองรูปเท่ากัน    
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ใบความรู้ที ่5 
เรื่อง รูปวงกลม 

ความหมายของรูปวงกลม 
 
 
 
 
 
             
 
       รูปบนระนาบที่จุดทุกจุดอยู่ห่างจากจุดคงที่จุดหนึ่งเป็นระยะทางเท่ากัน เรียกว่า รูปวงกลม  
       ขอบของรูป เรียกว่า เส้นรอบวง หรือ เส้นรอบรูปวงกลม จุดคงท่ี เรียกว่า จุดศูนย์กลาง    
    
 
 
 
 
       
การเรียกช่ือรูปวงกลม 
 
 
 
 
 
 
 
                การเรียกชื่อรูปวงกลมให้เรียกชื่อตามชื่อของจุดศูนย์กลางของวงกลม จากภาพ    
จุด O เป็นจุดศูนย์กลาง จึงเรียกรูปวงกลมนี้ว่า รูปวงกลม O  
                หรือ เรียกชื่อรูปวงกลมตามชื่อจุด 3 จดุ บนเสน้รอบวง จากภาพเรียกว่า รูปวงกลม MNB    
หรือ รูปวงกลม ABC หรือ รูปวงกลม ANB ก็ได้ 
 

จดุคงที ่

จดุศูนยก์ลาง 

เส้นรอบวงหรือเส้นรอบรูปวงกลม 

ขอบของรูป 

O

C

M

B

A

N
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สมบัติของรูปวงกลม 
 
 
 
 
 
 
 
 
                    สว่นของเส้นตรงที่มีจุดปลายข้างหนึ่งเป็นจุดศูนย์กลาง และจุดปลายอีกข้างหนึ่งอยู่บน 

  เส้นรอบวง เรียกว่า รัศมีของรูปวงกลม จากรูป OA  OB  OC  เป็นรัศม ี
                    ในรูปวงกลมเดียวกันสามารถเขียนรัศมีได้หลายเส้น แต่ละเส้นมีความยาวเท่ากัน 
  หรือ รัศมีของรูปวงกลมเดียวกันยาวเท่ากันเสมอ 
                    สว่นของเส้นตรงที่ลากผ่านจุดศูนย์กลางและมีจุดปลายทั้งสองข้างอยู่บนเส้นรอบวง  

เรียกว่า เส้นผ่านศูนย์กลางของรูปวงกลม จากรูป BC  เป็นเส้นผ่านศูนย์กลาง ในรูปวงกลมเดียวกัน
สามารถเขยีนเส้นผ่านศูนย์กลางได้หลายเส้น แต่ละเส้น มีความยาวเท่ากัน หรือ เส้นผ่านศูนย์กลางของ           
รูปวงกลมเดียวกันยาวเท่ากันเสมอ 
                    สว่นของเส้นตรงที่มีจุดปลายทั้งสองข้างอยู่บนเส้นรอบวง เรียกว่า คอร์ด                                          

จากรูป MN  เป็นคอร์ด ในรูปวงกลมเดียวกันสามารถเขียนคอร์ดได้หลายเส้น คอร์ดที่ยาวที่สุดของ                      
รูปวงกลม คือ เส้นผ่านศูนย์กลางของรูปวงกลมวงนั้น                   
                    ในรูปวงกลมเดียวกัน เส้นผ่านศูนย์กลางมีความยาวเป็นสองเท่าของความยาวรัศมี หรือ
รัศมี มีความยาวเป็นครึ่งหนึ่งของความยาวเส้นผ่านศูนย์กลาง 
 

O 

N 

M 

C 

B 

A 
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ใบความรู้ที ่6 
รูปที่มีแกนสมมาตร 

             พับกระดาษ 1 ครั้ง และตัดออกดังภาพ   
 

 
 
 
                กระดาษ                พับ      เขียนแล้วตัดตามรอย   รูปที่มีแกนสมมาตร 
   

“รูปที่พับแล้วแต่ละข้างของรอยพับทับกันสนิท เรียกว่า รูปที่มีแกนสมมาตร และ           
    เรียกรอยพับว่า แกนสมมาตร” จากรูปมีแกนสมมาตร 1 แกน 

 

แกนสมมาตรของรูปเรขาคณิตสองมิติ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

รูปสามเหลี่ยมหน้าจั่ว 
มีแกนสมมาตร 1 แกน 

รูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน 
ไม่มีแกนสมมาตร 

รูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน 
มีแกนสมมาตร 2 แกน 

รูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว 
มีแกนสมมาตร 1 แกน 

รูปสี่เหลี่ยมคางหมู 
ไม่มีแกนสมมาตร 

รปูวงกลม 
     มีแกนสมมาตรหลายแกน 

 
  

 

  

รูปสามเหลี่ยมด้านเท่า 
มีแกนสมมาตร 3 แกน 

รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 
มีแกนสมมาตร 4 แกน 

รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า 
มีแกนสมมาตร 2 แกน 

 

 

 



สาระที่ 3 เรขาคณติ                                                                              เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 7 

 
                                                    สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี                            41   

ใบความรู้ 7 
การจ าแนกรูปเรขาคณิตสามมิติ  

     บรรจุภัณฑ์ หรือสิ่งของที่มีลักษณะเป็นรูปเรขาคณิตสามมิติ จ าแนกได้ดังนี้ 
    กลุ่มท่ี 1  ปริซึม ได้แก่ กล่องน้ าผลไม้ กล่องช็อกโกแล็ต กล่องใส่ขนม ฯลฯ 
    กลุ่มท่ี 2  ทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก ได้แก่ กล่องสบู่ กลอ่งยาสีฟัน กล่องดินสอ กล่องนม ฯลฯ 
    กลุ่มท่ี 3  พีระมิด ได้แก่ ที่ทับกระดาษ กล่องใส่ขนม ไม้บล็อก ฯลฯ 
    กลุ่มท่ี 4  ทรงกระบอก ได้แก่ กระป๋องนม กระบอกน้ า ท่อน้ า หลอดดูด ฯลฯ 
    กลุ่มท่ี 5  กรวย ได้แก่ กรวยกระดาษ  กรวยจราจร กรวยกรอกน้ า ฯลฯ 
    กลุ่มที่ 6  ทรงกลม ได้แก่ ลูกบอล ลูกปิงปอง มะนาว ลูกเทนนิส ลูกแก้ว ฯลฯ 
             กลุ่มท่ี 7  ลูกบาศก์ ลูกเต๋า กล่องขนม ฯลฯ 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
                     
 
         
 
                      
 
                      
 
 
 
 

    รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีหน้าตัด (ฐาน) ทั้งสองด้านเป็น  
      รูปหลายเหลี่ยมที่เท่ากันทุกประการ และอยู่ในระนาบที่   
      ขนานกัน มีหน้าข้างเป็นรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก 
      เรียกว่า ปริซึม 

  ปริซึม ที่มีหน้าทุกหน้าเป็นรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก  
    เรียกว่า ปริซึมสี่เหลี่ยมมุมฉาก หรือ ทรงสี่เหลี่ยมมุมฉาก 

  ปริซึมที่มีหน้าตัด (ฐาน) เป็นรูปสามเหลี่ยม   
    เรียกว่า ปริซึมสามเหลี่ยม 

  ปริซึมที่มีหน้าตัด (ฐาน) เป็นรูปห้าเหลี่ยม   
    เรียกว่า ปริซึมห้าเหลี่ยม 
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การเรียกชื่อ ปริซึม เรียกตามลักษณะของรูปหลายเหลี่ยมที่เป็นหน้าตัดหรือฐาน เช่น 
                             ปริซึมหกเหลี่ยม   จะมีหน้าตัดหรือฐานเป็นรูปหกเหลี่ยม 
                             ปริซึมแปดเหลี่ยม จะมีหน้าตัดหรือฐานเป็นรูปแปดเหลี่ยม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
         
 
 
 
 
 
         
 
  
 
  
 

   รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีฐานเป็นรูปหลายเหลี่ยม   
     มียอดแหลมซึ่งไม่อยู่บนระนาบเดียวกับฐาน 
     และมีหน้าข้างเป็นรูปสามเหลี่ยม   
     เรียกว่า พีระมิด 
   พีระมิดที่มีฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยม    
    เรียกว่า พีระมิดฐานสี่เหลี่ยม 

     พีระมิดที่มีฐานเป็นรูปสามเหลี่ยม  
       เรียกว่า พีระมิดฐานสามเหลี่ยม 

  การเรียกชื่อพีระมิด เรียกตามลักษณะของรูปหลายเหลี่ยมที่เป็นฐาน เช่น  
    พีระมิดฐานห้าเหลี่ยม จะมีฐานเป็นรูปห้าเหลี่ยม 

   รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีหน้าตัดหรือฐานทั้งสองข้าง   
     เป็นรูปวงกลมที่เท่ากันทุกประการและอยู่บนระนาบ 
     ที่ขนานกัน มีผิวข้างเรียบโค้ง   
     เรียกว่า ทรงกระบอก 

   รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีฐานเป็นรูปวงกลม มียอดแหลม  
     ซึ่งไม่อยู่บนระนาบเดียวกับฐาน มีผิวข้างโค้งเรียบ   
     เรียกว่า กรวย 

  พีระมิดที่มีฐานเป็นรูปหกเหลี่ยม   
    เรียกว่า พีระมิดฐานหกเหลี่ยม 
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    รูปเรขาคณิตสามมิติที่มีผิวโค้งเรียบ ทุก ๆ จุดบนผิว 
     อยู่ห่างจากจุดศูนย์กลาง เท่ากัน  
     เรียกว่า ทรงกลม 
 

   ปริซึม หรือทรงสี่เหลี่ยมมุมฉากที่มีทุกด้านเป็น 
     รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส   
     เรียกว่า ลูกบาศก ์
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ใบกิจกรรมที ่ 1 
เรื่อง ระนาบ ส่วนของระนาบ ชนิดของมุม 

 
เติมค าตอบ  
1.     ระนาบ กับ ส่วนของระนาบ แตกต่างกันอย่างไร...................................................... .......................... 
         ............................................................................................................................. ............................. 
 
2.                               
 
 
 
 
รูปปริซึมท่ีก าหนดให้มีส่วนของระนาบทั้งหมดก่ีระนาบ ................................................................................. 
ส่วนของระนาบที่ขนานกันมีกี่คู่  .................................................................................................................... 
 
3.  พับกระดาษเป็นมุมฉากวัดขนาดของมุมในรูปที่ก าหนดให้ พร้อมทั้งบอกว่ามีขนาดเท่าใดเม่ือเทียบกับ  
     มุมฉาก และเป็นมุมชนิดใด 
  
          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A 
C 

T 

 ตัวอย่าง  
 มุม CAT 
 มีขนาดใหญ่กว่า หนึ่งมุมฉาก แต่เล็กกว่าสองมุมฉาก เป็นมุมป้าน 

1. มุม ดลม......................................................................................................... 
2. มุม ลมพ........................................................................................ .................. 
3. มุม มพท.................................................... ..................................................... 
4. มุม พทส........................................................................................ ................. 
5. มุม ทสน............................................................................ ............................ 
6. มุม สนด........................................................................................................  
7. มุม นดล...................................................................................................... .. 

พ ด 

น 

ท 

ล ม 

ส 

. 
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ใบกิจกรรมที่  2   
เร่ือง มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม  

 
1.  หาขนาดของมุมภายในของรูปสี่เหลี่ยม รูปห้าเหลี่ยม รูปหกเหลี่ยม และรูปเจ็ดเหลี่ยม ต่อไปนี้  
     โดยใช้ความรู้เรื่องมุมภายในของรูปสามเหลี่ยม   
 
 
                             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3.  เติมผลบวกของมุมภายในของรูปหลายเหลี่ยมต่อไปนี้ 

ผลบวกของมุมภายใน 

รูปสามเหลี่ยม รูปสี่เหลี่ยม รูปห้าเหลี่ยม รูปหกเหลี่ยม รูปเจ็ดเหลี่ยม . . . 
.............องศา .............องศา .............องศา .............องศา .............องศา . . . 

 
 

1) 2) 

3) 4) 

 

 ผลบวกของมุมภายใน 
รูปสี่เหลี่ยมเท่ากับ......................องศา 

ผลบวกของมุมภายใน 
รูปห้าเหลี่ยมเท่ากับ......................องศา 

 ผลบวกของมุมภายใน 
รูปหกเหลี่ยมเท่ากับ......................องศา 

 ผลบวกของมุมภายใน 
รูปเจ็ดเหลี่ยมเท่ากับ......................องศา 
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ใบกิจกรรมที ่ 3 
เรื่อง เส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยม 

 
จากรูป   จงวัดความยาวส่วนของเส้นตรง ขนาดของมุมที่ก าหนดให้ แล้วเติมค าตอบลงในช่องว่าง พร้อมทั้ง 
            สรุปว่า เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมแต่ละรูปยาวเท่ากัน แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน          
            และตัดกันเป็นมุมฉากหรือไม่ (การวัดความยาวคลาดเคลื่อนได้ไม่เกิน 2 มม. ส่วนการวัดมุม  
            คลาดเคลื่อนได้ ไม่เกิน 2 องศา) 
 
1.  รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส กขคง 

   

 กค  เป็นเส้นทแยงมุมยาว ………ซม.  ขง  เป็นเส้นทแยงมุมยาว………..ซม. 
   กจ  ยาว…………ซม.  จค  ยาว…………ซม.  ขจ  ยาว………..…ซม.                      
   จง  ยาว…………ซม.  มุม กจข มีขนาด………………องศา 
 

 
 
 
 
 
 

 
2.  รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า รนยบ 

 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส......................................................................... .... 
         ............................................................................................................................... .................... 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า ............................................................................ ... 
         ........................................................................................................... ............................................ 

บน  เป็นเส้นทแยงมุมยาว ………ซม.  รย  เป็นเส้นทแยงมุมยาว………..ซม. 
รท  ยาว…………ซม.  ทย  ยาว…………ซม.  นท  ยาว………..…ซม.                      
ทบ  ยาว…………ซม.  มุม บทย  มีขนาด………………องศา 
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A

R

P

S

Q

3.  รูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน ABCD 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
4.  รูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน PQRS 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน.............................................................. 
         ............................................................................................................................................... .. 
 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน.................................................... 
         ............................................................................................................................. ...... 

AC  เป็นเส้นทแยงมุมยาว ………ซม.  BD  เป็นเส้นทแยงมุมยาว………..ซม. 
AE  ยาว…………ซม.  EC  ยาว…………ซม.  BE  ยาว………..…ซม.                      
ED  ยาว…………ซม.  มุม BEC  มีขนาด………………องศา 
 

PR  เป็นเส้นทแยงมุมยาว ………ซม.  QS  เป็นเส้นทแยงมุมยาว………..ซม. 
PA  ยาว…………ซม.  AR  ยาว…………ซม.  AS  ยาว………..…ซม.                      
AQ  ยาว…………ซม.  มุม SAP  มีขนาด………………องศา 
 

A B 

C D 

E 
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ร

น

ม

อพ

5.  รูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว พรอม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว......................................................... 
         .................................................................................................. ............................... 

พอ  เป็นเส้นทแยงมุมยาว ………ซม.  มร  เป็นเส้นทแยงมุมยาว………..ซม. 
มน  ยาว…………ซม.  นร  ยาว…………ซม.  พน  ยาว………..…ซม.                      
นอ  ยาว…………ซม.  มุม พนม  มีขนาด………………องศา 
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ใบกิจกรรมที ่4 
เรื่อง รูปเรขาคณิตสองมิติที่ประกอบเป็นรูปเรขาคณิตสามมิติ 

ตัดตามรอยเส้นประ 
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สาระที่ 3 เรขาคณติ                                                                             เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 12 

 
                                                       

52                                                สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 

ใบกิจกรรมที่  5 
เรื่อง การจ าแนกรูปคลี่ของรูปเรขาคณิตสามมิติ 

ตัดตามรอยเส้นประ 
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ใบกิจกรรมที ่ 6 
เรื่อง การเขียนรูปเรขาคณิตสามมิติ 

 
เขียนรูปเรขาคณิตสามมิติที่ก าหนดบนกระดาษจุด 

  

  

  
 
 
 

ปริซึมสี่เหลี่ยม พีระมิดฐานสี่เหลี่ยมเหลี่ยม 

ทรงสี่เหลี่ยมมมุฉาก ปริซึมสามเหลี่ยม 

ลูกบาศก์ ปริซึมหกเหลี่ยม 
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ใบกิจกรรมที ่7 
เรื่อง การสร้างรูปสี่เหลี่ยม 

 
จงสร้างรูปสี่เหลี่ยมจากการดูวีดิทัศน์ 
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ใบกิจกรรมที ่8 
เรื่อง การสรุปองค์ความรู้ 

 
จงเขียน Mind map เพื่อสรุปองค์ความรู้ สาระเรขาคณิต 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 

 

เอกสารส าหรับวิทยากร 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่ 1   
เรื่อง ระนาบ ส่วนของระนาบ   

 
เติมค าตอบ  
1.     ระนาบ กับ ส่วนของระนาบ แตกต่างกันอย่างไร...................................................... ........................ 
        ............................................................................................................................. ............................ 
 
 
2.                             
   
 
รูปปริซึมท่ีก าหนดให้มีส่วนของระนาบทั้งหมดก่ีระนาบ ........................................ 
ส่วนของระนาบที่ขนานกันมีกี่คู่  ............................................................................                                  
 
3.  พับกระดาษเป็นมุมฉากวัดขนาดของมุมในรูปที่ก าหนดให้ พร้อมทั้งบอกว่ามีขนาดเท่าใดเม่ือเทียบกับ  
     มุมฉาก และเป็นมุมชนิดใด
 
  
          
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ระนาบ  มีพ้ืนผิวไม่จ ากัดขอบเขต 
ส่วนของระนาบมีพ้ืนผิวจ ากัดขอบเขต 

7  ระนาบ   
2  คู่  

A 
C 

T 

 ตัวอย่าง  
 มุม CAT 
 มีขนาดใหญ่กว่า หนึ่งมุมฉาก แต่เล็กกว่าสองมุมฉาก เป็นมุมป้าน 

1. มุม ดลม...................................................................................... ................... 
2. มุม ลมพ........................................................................................ .................. 
3. มุม มพท........................................................................................ ................. 
4. มุม พทส........................................................................................ ................. 
5. มุม ทสน........................................................................................ ................ 
6. มุม สนด........................................................................................................  
7. มุม นดล........................................................................................................  

พ ด 

น 

ท 

ล ม 

ส 

. 

มีขนาดเล็กกว่ามุมฉาก เป็นมุมแหลม 
มีขนาดใหญ่กว่าหนึ่งมุมฉากแต่เล็กกว่าสองมุมฉาก เป็นมุมป้าน 
มีขนาดสองมุมฉาก เป็นมุมตรง 
มีขนาดใหญ่กว่าหนึ่งมุมฉาก แต่เล็กกว่าสองมุมฉก เป็นมุมป้าน 
มีขนาดใหญ่กว่าหนึ่งมุมฉาก แต่เล็กกว่าสองมุมฉก เป็นมุมป้าน 
มีขนาดหนึ่งมุมฉาก เป็นมุมฉาก 
มีขนาดใหญ่กว่าสองมุมฉาก แต่เล็กกว่าสี่มุมฉก เป็นมุมกลับ 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่ 2   
เรื่อง มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม  

 
1.  หาขนาดของมุมภายในของรูปสี่เหลี่ยม รูปห้าเหลี่ยม รูปหกเหลี่ยม และรูปเจ็ดเหลี่ยม ต่อไปนี้  
     โดยใช้ความรู้เรื่องมุมภายในของรูปสามเหลี่ยม   
 
 
                             
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
3.  เติมผลบวกของมุมภายในของรูปหลายเหลี่ยมต่อไปนี้ 

ผลบวกของมุมภายใน 
รูปสามเหลี่ยม รูปสี่เหลี่ยม รูปห้าเหลี่ยม รูปหกเหลี่ยม รูปเจ็ดเหลี่ยม . . . 
.............องศา .............องศา .............องศา .............องศา .............องศา . . . 

 
 
 

1) 2) 

3) 4) 

 

 
ผลบวกของมุมภายใน 

รูปสี่เหลี่ยมเท่ากับ......................องศา 
ผลบวกของมุมภายใน 

รูปห้าเหลี่ยมเท่ากับ......................องศา 

 ผลบวกของมุมภายใน 
รูปหกเหลี่ยมเท่ากับ......................องศา 

 ผลบวกของมุมภายใน 
รูปเจ็ดเหลี่ยมเท่ากับ......................องศา 

360  540  

720  900  

180 360 540 720 900 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่ 3 
เรื่อง เส้นทแยงมุมของรูปสี่เหลี่ยม 

 
จากรูป   จงวัดความยาวส่วนของเส้นตรง ขนาดของมุมที่ก าหนดให้ แล้วเติมค าตอบลงในช่องว่าง พร้อมทั้ง 
            สรุปว่า เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมแต่ละรูปยาวเท่ากัน แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน          
            และตัดกันเป็นมุมฉากหรือไม่ (การวัดความยาวคลาดเคลื่อนได้ไม่เกิน 2 มม. ส่วนการวัดมุม  

  คลาดเคลื่อนได้ ไม่เกิน 2 องศา) 
1.  รูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส กขคง 

   
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

2.  รูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า รนยบ 
 

 
 
 
 

 

 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 

เป็นเส้นทแยงมุม  ยาว ...... ซม.  เป็นเส้นทแยงมุม  ยาว ....... ซม.   
 ยาว ....... ซม.    ยาว.......ซม.   ยาว .......ซม.   

และ  ยาว........ ซม    มุม บทย  มีขนาด .............  องศา 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส...................................................... ................... 
         ............................................................................................................................. ................... 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมผืนผ้า ............................................................................  
         ............................................................ ................................................................................... ..... 

4.2 4.2 
2.1 2.1 2.1 2.1 

90 

ยาวเท่ากัน แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน 
ตัดกันเป็นมุมฉาก 

6 6 
3 3 3 

3 124 

ยาวเท่ากัน แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน 
ตัดกันเป็นมุมฉาก 

 เป็นเส้นทแยงมุม ยาว ............ ซม.   เป็นเส้นทแยงมุม ยาว ............  ซม. 
 ยาว ....... ซม.   ยาว.......ซม.   ยาว ........ซม.  และ  ยาว........ ซม 

มุม กจข  มีขนาด .............  องศา 
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A

R

P

S

Q

3.  รูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน ABCD 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 

4.  รูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน PQRS 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมขนมเปียกปูน.............................................................. 
         .......................................................................................................... ....................................... 

 ยาวไม่เท่ากัน แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน 
ตัดกันเป็นไมมุ่มฉาก 

 เป็นเส้นทแยงมุมยาว ………ซม.   เป็นเส้นทแยงมุมยาว………..ซม. 
 ยาว…………ซม.   ยาว…………ซม.   ยาว………..…ซม.                      
 ยาว…………ซม.  มุม BEC  มีขนาด………………องศา 

 

A B 

C D 

E 

5.2 4.2 
2.6 2.6 2.1 

2.1 90 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมด้านขนาน.................................................... 
         ............................................................................................................................. ...... 

 เป็นเส้นทแยงมุมยาว ………ซม.   เป็นเส้นทแยงมุมยาว………..ซม. 
 ยาว…………ซม.   ยาว…………ซม.   ยาว………..…ซม.                      
 ยาว…………ซม.  มุม SAP  มีขนาด………………องศา 

 

5 6.4 
2.5 2.5 3.2 
3.2 44 

ยาวไม่เท่ากัน    
 แบ่งครึ่งซึ่งกันและกัน ตัดกันเป็นไมมุ่มฉาก 
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ร

น

ม

อพ

5.  รูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว พรอม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

สรุป   เส้นทแยงมุมทั้งสองเส้นของรูปสี่เหลี่ยมรูปว่าว......................................................... 
         .................................................................................................. ............................... 

 เป็นเส้นทแยงมุมยาว ………ซม.   เป็นเส้นทแยงมุมยาว………..ซม. 
 ยาว…………ซม.   ยาว…………ซม.   ยาว………..…ซม.                      
 ยาว…………ซม.  มุม พนม  มีขนาด………………องศา 

 

5.2 3.8 

1.9 1.9 1.5 
3.7 90 

ยาวไม่เท่ากัน    
 เส้นทแยงมุมเส้นหนึ่งถูกแบ่งครึ่ง และตัดกันเป็นมุมฉาก 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่ 4 
เรื่อง รูปเรขาคณิตสองมิติที่ประกอบเป็นรูปเรขาคณิตสามมิติ 

ตัดตามรอยเส้นประ 
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เฉลยใบกิจกรรมที่  5 
การจ าแนกรูปคลี่ของรูปเรขาคณิตสามมิติ 

ตัดตามรอยเส้นประ 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่ 6 
เรื่อง การเขียนรูปเรขาคณิตสามมิติ 

 
เขียนรูปเรขาคณิตสามมติิที่ก าหนดบนกระดาษจุด 

  

  

  
 
 
 
 

ปริซึมสี่เหลี่ยม พีระมิดฐานสี่เหลี่ยมเหลี่ยม 

ทรงสี่เหลี่ยมมมุฉาก ปริซึมสามเหลี่ยม 

ลูกบาศก์ ปริซึมหกเหลี่ยม 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่7 
                 เรื่อง การสร้างรูปสี่เหลี่ยม 
 
จงสร้างรูปสี่เหลี่ยมจากการดูวีดิทัศน์ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ค าตอบอยู่ในดุลพินิจของวิทยากร ค าตอบอยู่ในดุลพินิจของวิทยากร 

ค าตอบอยู่ในดุลพินิจของวิทยากร ค าตอบอยู่ในดุลพินิจของวิทยากร 
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แบบสังเกตการมีส่วนร่วมในกิจกรรม 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนเข้าร่วมกิจกรรมต่าง ๆ  

เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(2 คะแนน) 

1 2 3 4 5 6 7 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
24          
25          
26          
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(2 คะแนน) 

1 2 3 4 5 6 7 

27          
28          
29          
30          
31          
32          
33          
34          
35          
36          
37          
38          
39          
40          

 

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การมีส่วนร่วมในกิจกรรม” (2 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน: เข้าร่วมกิจกรรม 

เกณฑ์การให้คะแนน: 

 ได้ 2 คะแนน เมื่อเข้าร่วมกิจกรรม 4 - 7 กิจกรรม 

 ได้ 1 คะแนน เมื่อเข้าร่วมกิจกรรม 1 – 3 กิจกรรม 

 ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่เข้าร่วมกิจกรรมย่อย 
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แบบบันทึกการส่งใบกิจกรรม 1-7 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรมต่าง ๆ  

เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(4 คะแนน) 

1 2 3 4 5 6 7 

1          
2          
3          
4          
5          
6          
7          
8          
9          
10          
11          
12          
13          
14          
15          
16          
17          
18          
19          
20          
21          
22          
23          
24          
25          
26          
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(4 คะแนน) 

1 2 3 4 5 6 7 

27          
28          
29          
30          
31          
32          
33          
34          
35          
36          
37          
38          
39          
40          

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “ชิ้นงาน” (1 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน: ปฏิบัติและส่งใบกิจกรรม 1-7 

เกณฑ์การให้คะแนน: 

 ได้ 4 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรมครบ 6 – 7 ใบกิจกรรม 

 ได้ 3 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรมครบ 4 – 5 ใบกิจกรรม 

 ได้ 2 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรมครบ 1 – 3 ใบกิจกรรม 

 ได้ 1 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรมครบ 1 ใบกิจกรรม 

 ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่ปฏิบัติกิจกรรมและไม่ส่งงาน 
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แบบประเมินการน าเสนอผลงาน 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนปฏิบัติตามประเด็นการประเมิน 

            ต่าง ๆ ที่ก าหนด  

เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่ 

รวม
คะแนน 

(5 คะแนน) 

เป
็นตั

วแ
ทน

น า
เส

นอ
ผล

งา
นข

อง
 

ใบ
กิจ

กร
รม

 (ร
ะบ

ุกิจ
กร

รม
1-

7)
  

เป
็นผ

ู้อภิ
ปร

าย
หร

ือแ
สด

งค
วา

มค
ิดเ

ห็น
ต่อ

กา
รน

 าเส
นอ

ผล
งา

นข
อง

ใบ
กิจ

กร
รม

 
(ระ

บุก
ิจก

รร
ม1

-7
) 

เข
้าร

่วม
รับ

ฟัง
กา

รน
 าเส

นอ
ผล

งา
นข

อง
ใบ

กิจ
กร

รม
 (ร

ะบ
ุกิจ

กร
รม

1-
7)
 

1      
2      
3      
4      
5      
6      
7      
8      
9      
10      
11      
12      
13      
14      
15      
16      
17      
18      
19      
20      
21      
22      
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่ 

รวม
คะแนน 

(5 คะแนน) 

เป
็นตั

วแ
ทน

น า
เส

นอ
ผล

งา
นข

อง
 

ใบ
กิจ

กร
รม

 (ร
ะบ

ุกิจ
กร

รม
1-

7)
  

เป
็นผ

ู้อภิ
ปร

าย
หร

ือแ
สด

งค
วา

มค
ิดเ

ห็น
ต่อ

กา
รน

 าเส
นอ

ผล
งา

นข
อง

ใบ
กิจ

กร
รม

 
(ระ

บุก
ิจก

รร
ม1

-7
) 

เข
้าร

่วม
รับ

ฟัง
กา

รน
 าเส

นอ
ผล

งา
นข

อง
ใบ

กิจ
กร

รม
 (ร

ะบ
ุกิจ

กร
รม

1-
7)
 

23      
24      
25      
26      
27      
28      
29      
30      

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การน าเสนอผลงาน” (5 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน:  1. เป็นตัวแทนน าเสนอผลงานเดี่ยวหรือกลุ่มของใบกิจกรรม 1-7  
              2. เป็นผู้อภิปรายหรือแสดง ความคิดเห็นต่อการน าเสนอ ผลงานเดี่ยว หรือกลุ่ม 
                   ตนเองหรือกลุ่มอื่นของใบกิจกรรม 1-7     
         3. เข้าร่วมรับฟังการน าเสนอผลงานของใบกิจกรรม 1-7 

เกณฑ์การให้คะแนน: 

    ได้ 5 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 3 ข้อ  ได้ 4 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 2 ข้อ 
    ได้ 3 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 1 ข้อ  ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีการปฏิบัติ 
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แบบประเมินการสรุปองค์ความรู้ตามใบกิจกรรมที ่8 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนปฏิบัติตามประเด็นต่าง ๆ ที่ก าหนด  

เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมนิที ่

รวมคะแนน 
(1 คะแนน) 

ได้
สะ

ท้อ
นผ

ลก
าร

เรีย
นร

ู้หร
ือ

แล
กเ

ปล
ี่ยน

เรีย
นร

ู้ใน
   

   
 

กา
รป

ฏิบ
ัติใ

บก
ิจก

รร
ม 

8  

ส่ง
ใบ

กิจ
กร

รม
 6

 แ
ละ

ปฏิ
บัติ

คร
บท

ุกป
ระ

เด็
นค

 าถ
าม

ใน
  

ใบ
กิจ

กร
รม

 8
  

1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     
11     
12     
13     
14     
15     
16     
17     
18     
19     
20     
21     
22     
23     
24     
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมนิที ่

รวมคะแนน 
(1 คะแนน) 

ได้
สะ

ท้อ
นผ

ลก
าร

เรีย
นร

ู้หร
ือ

แล
กเ

ปล
ี่ยน

เรีย
นร

ู้ใน
   

   
 

กา
รป

ฏิบ
ัติใ

บก
ิจก

รร
ม 

8  

ส่ง
ใบ

กิจ
กร

รม
 6

 แ
ละ

ปฏิ
บัติ

คร
บท

ุกป
ระ

เด็
นค

 าถ
าม

ใน
  

ใบ
กิจ

กร
รม

 8
  

25     
26     
27     
28     
29     
30     

 

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การสรุปองค์ความรู้” (1 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน: 1. ได้สะท้อนผลการเรียนรู้หรือแลกเปลี่ยนเรียนรู้ในการปฏิบัติใบกิจกรรม 8 

                  2. ส่งใบกิจกรรม 8 และปฏิบัติครบทุกประเด็นค าถามในใบกิจกรรม 8  

เกณฑ์การให้คะแนน:  

 ได้ 1 คะแนน เมื่อมีประเด็นการประเมินครบ 2 ข้อ     

 ได้ 0.5 คะแนน เมื่อมีประเด็นการประเมิน 1 ข้อ          

           ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีประเด็นการประเมินทั้งสองข้อ 
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แบบกรอกคะแนนสาระท่ี 3 เรขาคณิต 
 

เลขที่ ชื่อ-สกุล 

รายการประเมิน 

รวม 
15.5 

คะแนน 

กา
รม

ีส่ว
นร

่วม
ใน

กิจ
กร

รม
   

   
   

   
   

  
(2 

คะ
แน

น)
 

ชิ้น
งา

น 
(4 

คะ
แน

น)
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 าเส
นอ

ผล
งา
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ลุ่ม

   
   

   
   

   
  

(5 
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รุป
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(1

 ค
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) 

กา
รท

ดส
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าม

รู้ 
   

   
   

   
   

   
   

 
(2.

5 
คะ

แน
น)

 

1        
2        
3        
4        
5        
6        
7        
8        
9        
10        
11        
12        
13        
14        
15        
16        
17        
18        
19        
20        
21        
22        
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 

รายการประเมิน 

รวม 
15.5 

คะแนน 

กา
รม

ีส่ว
นร

่วม
ใน

กิจ
กร

รม
   

   
   

   
   

  
(2 

คะ
แน
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รุป
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ค์ค
วา
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 ค
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) 
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รู้  
   

   
   

   
   

   
   

(2.
5 

คะ
แน

น)
 

23        
24        
25        
26        
27        
28        
29        
30        
31        
32        
33        
34        
35        
36        
37        
38        
39        
40        

 

ลงชื่อ……………………………………………วิทยากร 

วัน/เดือน/ปี…………………………………………….. 
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แผนการอบรม 
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แผนการอบรมครูคณิตศาสตร์ ระดับประถมศึกษาตอนปลาย ส าหรับครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ 
สาระที่ 4 พีชคณิต 

เวลา 3 ชั่วโมง 
 

วัตถุประสงค์  เพ่ือให้ผู้เข้ารับการอบรม 

1. มีความรู้ความเข้าใจในเรื่องแบบรูปและสมการ 

2. สามารถออกแบบการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ในเรื่องสมการ 

สาระการเรียนรู้ 

1. แบบรูปของจ านวน 

2. สถานการณ์และการแก้ปัญหาเกี่ยวกับแบบรูป 

3. การแก้สมการที่มีตัวไม่ทราบค่าหนึ่งตัว 

4. การแก้โจทย์ปัญหาด้วยสมการ 
 

สาระส าคัญ 

1. แบบรูปของจ านวนเป็นชุดของจ านวนที่มีความสัมพันธ์กันอย่างใดอย่างหนึ่ง 

2. ประโยคสัญลักษณ์ท่ีมีเครื่องหมาย = เรียกว่า “สมการ” 

3. สมการที่เป็นจริง หมายถึง สมการซึ่งจ านวนที่อยู่ทางซ้ายของเครื่องหมาย = กับจ านวนที่อยู่

ทางขวาเท่ากัน 

4. สมการที่เป็นเท็จ หมายถึง สมการซึ่งจ านวนที่อยู่ทางซ้ายของเครื่องหมาย = กับจ านวนที่อยู่

ทางขวาไม่เท่ากัน 

5. สมการที่มีการใช้ตัวอักษรหรือสัญลักษณ์อ่ืนแทนจ านวน เรียกตัวอักษรหรือสัญลักษณ์อ่ืนที่ใช้แทน

จ านวนในสมการว่า “ตัวไม่ทราบค่า” หรือ “ตัวแปร” เรียกสมการเช่นนี้ว่า “สมการที่มีตัว       

ไม่ทราบค่า” หรือ “สมการที่มีตัวแปร” 

6. จ านวนที่แทนตัวไม่ทราบค่าหรือตัวแปรในสมการแล้วได้สมการที่เป็นจริง จ านวนนั้นเรียกว่า 

“ค าตอบของสมการ” 

7. การแก้สมการ เป็นวิธีการหาค าตอบของสมการ 

8. การแก้สมการอาจท าได้โดยหาจ านวนไปแทนตัวไม่ทราบค่า เพื่อให้ได้สมการที่เป็นจริง หรืออาจใช้

สมบัติของการเท่ากัน ซึ่งมีดังนี้ 
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8.1  สมบัติของการเท่ากันเก่ียวกับการบวก กล่าวว่า จ านวนที่เท่ากันสองจ านวน เมื่อน าจ านวน   

      อีกจ านวนหนึ่งมาบวกแต่ละจ านวนที่เท่ากัน ผลบวกย่อมเท่ากัน 

8.2  สมบัติของการเท่ากันเก่ียวกับการลบ กล่าวว่า จ านวนที่เท่ากันสองจ านวน เมื่อน าจ านวนอีก 

      จ านวนหนึ่งมาลบแต่ละจ านวนที่เท่ากัน ผลลบย่อมเท่ากัน 

8.3  สมบัติของการเท่ากันเก่ียวกับการคูณ กล่าวว่า จ านวนที่เท่ากันสองจ านวน เมื่อน าจ านวนอีก 

      จ านวนหนึ่งมาคูณแต่ละจ านวนที่เท่ากัน ผลคูณย่อมเท่ากัน 

8.4  สมบัติของการเท่ากันเก่ียวกับการหาร กล่าวว่า จ านวนที่เท่ากันสองจ านวน เมื่อน าจ านวนอีก 

      จ านวนหนึ่งซึ่งไม่เท่ากับศูนย์มาหารแต่ละจ านวนที่เท่ากัน ผลหารย่อมเท่ากัน 

ความเข้าใจคลาดเคลื่อน/ ยาก 

 1.  เมื่อก าหนดแบบรูป เช่น 3, 5, 7,  แล้วให้นักเรียนหาจ านวนต่อไปที่อยู่ในแบบรูป การหาจ านวนใน 

 นักเรียนมักคิดว่ามีค าตอบที่ถูกต้องเพียงค าตอบเดียวเท่านั้น แต่แท้จริงแล้วอาจมีค าตอบได้มากกว่า 1 

ค าตอบขึ้นอยู่กับเหตุผล เช่น จ านวนถัดไปอาจเป็น 9 ถ้าเหตุผล คือ เป็นจ านวนคี่ตัวถัดไป หรือเป็นจ านวนที่

เพ่ิมข้ึนทีละ 2 หรือจ านวนถัดไปอาจเป็น 11 ก็ได้ ถ้าเหตุผล คือ เป็นจ านวนเฉพาะตัวถัดไป หรือจ านวนถัดไป

อาจเป็น 3 ก็ได้ ถ้าเหตุผล คือ เป็นแบบรูปซ้ าทีละสามจ านวน เป็นต้น แต่ถ้าก าหนดแบบรูป 3, 5, 7, , 11, 

13 แล้ว จ านวนใน  จะมีเพียงค าตอบเดียวเท่านั้น คือ 9 ด้วยเหตุผลว่า เป็นจ านวนที่เพ่ิมข้ึนทีละ 2   

 2.  นักเรียนบางคนเข้าใจคลาดเคลื่อนว่าเครื่องหมายเท่ากับ คือ สัญลักษณ์ท่ีแทนการค านวณหาค าตอบ 

หรือยอดรวมทั้งหมด เช่น การให้นักเรียนแก้สมการ 8 + 4 =  + 5 นักเรียนที่เข้าใจคลาดเคลื่อนจะท าการ

บวกจ านวนทุกจ านวน (8 + 4 + 5) แล้วใส่ค าตอบลงใน  หรือท าการบวกจ านวนที่อยู่ข้างซ้ายของ

เครื่องหมายเท่ากับ (8 + 4) แล้วใส่ค าตอบลงใน  ซึ่งแท้จริงแล้ว เครื่องหมายเท่ากับ คือ สัญลักษณ์ที่แทน

ความสัมพันธ์การเท่ากันระหว่างนิพจน์ที่อยู่ทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับ การที่นักเรียนมีความเข้าใจ

เกี่ยวกับเครื่องหมายเท่ากับไม่ถูกต้องนี้ครูจะต้องแก้ไข เพราะถ้าท้ิงปัญหานี้ไว้อาจน าไปสู่การเพ่ิมปัญหา       

ในการเรียนคณิตศาสตร์ในขั้นที่สูงขึ้น 

 3.  นักเรียนบางคนไม่เข้าใจความหมายของตัวแปรในทางพีชคณิต เช่น ครูถามนักเรียนว่า จ านวนนับตัว

ถัดไปจาก x คืออะไร นักเรียนที่เข้าใจคลาดเคลื่อนมักตอบว่าคือ y เพราะตัวอักษรในภาษาอังกฤษตัวถัดไปจาก 

x คือ y ซึ่งแท้จริงแล้วต้องตอบว่าเป็น x + 1 หรือถ้าถามนักเรียนว่า จ านวนอะไรมากกว่า a อยู่ 2 นักเรียนที่

เข้าใจคลาดเคลื่อนก็จะตอบว่าคือ c 
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 4.  นักเรียนบางคนมีความเข้าใจคลาดเคลื่อนทางภาษา เช่น ครูถามนักเรียนว่า จ านวนจ านวนหนึ่งเมื่อ

บวกด้วย 10 แล้วหารด้วย 3 จะได้ผลลัพธ์เป็น 100 พอดี จ านวนนั้นเป็นเท่าใด นักเรียนไม่เข้าใจค าว่า “จ านวน

จ านวนหนึ่ง” กับ “จ านวนนั้น” แท้จริงแล้วก็คือจ านวนเดียวกัน หรือครูถามนักเรียนว่า จากแบบรูป 2, 4, 6, 

8, 10, … จ านวนที่ 15 คือจ านวนใด นักเรียนไม่เข้าใจค าว่า “จ านวนที่” กับ “จ านวน” ในแบบรูป ก็จะตอบว่า 

จ านวนที่ 15 ไม่มี เพราะ 15 ไม่ใช่จ านวนคู่ เป็นต้น 

 5.  นักเรียนบางคนมีความเข้าใจคลาดเคลื่อนเกี่ยวกับความหมายของสมการ เช่น นักเรียนบอกว่าประโยค

สัญลักษณ์ 3 + 5 = 10 ไม่เป็นสมการ เพราะ 3 + 5 ไม่เท่ากับ 10 แต่แท้จริงแล้วประโยคสัญลักษณ์นี้เป็น

สมการ และเป็นสมการที่เป็นเท็จ 
 
 

ส่ือและแหล่งการเรียนรู้ 

   1.  ส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 

     1.1  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 1: ใบกิจกรรมที ่1 เรื่อง ฝึกสังเกตและให้เหตุผล 

     1.2  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 2: ใบกิจกรรมที ่2 เรื่อง แบบรูปของจ านวน 

     1.3  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 3: ใบกิจกรรมที ่3 เรื่อง สถานการณ์และการแก้ปัญหาเกี่ยวกับ 

                                                                         แบบรูป 

   1.4  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 4: ใบกิจกรรมที ่4 เรื่อง ตาชั่ง 

     1.5  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 5: ใบกิจกรรมที ่5 เรื่อง สมการ 

     1.6  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 6: ใบกิจกรรมที ่6 เรื่อง วิเคราะห์การสอนสมการ 

    1.7  เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 7: ใบความรู้ เรื่อง สมการ 

 2.  ส าหรับวิทยากร 

    2.1  เอกสารส าหรับวิทยากร 1: เฉลยใบกิจกรรมที ่1 เรื่อง ฝึกสังเกตและให้เหตุผล 

     2.2  เอกสารส าหรับวิทยากร 2: เฉลยใบกิจกรรมที ่2 เรื่อง แบบรูปของจ านวน 

     2.3  เอกสารส าหรับวิทยากร 3: เฉลยใบกิจกรรมที ่3 เรื่อง สถานการณ์และการแก้ปัญหาเกี่ยวกับ    

                                                 แบบรูป 

   2.4  เอกสารส าหรับวิทยากร 4: เฉลยใบกิจกรรมที ่4 เรื่อง ตาชั่ง 

     2.5  เอกสารส าหรับวิทยากร 5: เฉลยใบกิจกรรมที ่5 เรื่อง สมการ 

     2.6  เอกสารส าหรับวิทยากร 6: เฉลยใบกิจกรรมที ่6 เรื่อง วิเคราะห์การสอนสมการ 

   2.7  เอกสารส าหรับวิทยากร 7: แบบสังเกตการมีส่วนร่วมในกิจกรรม 
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  2.8  เอกสารส าหรับวิทยากร 8: แบบบันทึกการส่งใบกิจกรรม 1-6 

  2.9  เอกสารส าหรับวิทยากร 9: แบบประเมินการน าเสนอผลงานกลุ่ม 

  2.10  เอกสารส าหรับวิทยากร 10: แบบประเมินการสรุปองค์ความรู้ตามใบกิจกรรม 6 

     2.11  เอกสารส าหรับวิทยากร 11: แบบกรอกคะแนนสาระที่ 4 พีชคณิต 

    2.12  ไฟล์ PowerPoint เรื่อง พีชคณิต.ppt  

     2.13  ไฟล์ GSP เรื่อง ตาชั่ง.gsp 

    2.14  ไฟล์วีดิทัศน์ เรื่อง สมการ 

การประเมินผล        

รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 12 คะแนน) 
เครื่องมือ 

1. การมีส่วนร่วมในกิจกรรม  
1.1 กิจกรรม 1 เรื่อง             

ฝึกสังเกตและให้เหตุผล 
1.2 กิจกรรม 2 เรื่อง          

แบบรูปของจ านวน 
1.3 กิจกรรม 3 เรื่อง 

สถานการณ์และการแก้ปัญหา
เกี่ยวกับแบบรูป 

1.4 กิจกรรม 4 เรื่อง ตาชั่ง 
1.5 กิจกรรม 5 เรื่อง สมการ 
1.6 กิจกรรม 6 เรื่อง วิเคราะห์

การสอนสมการ 

คะแนนเต็ม 2 คะแนน โดย 
ได ้2 คะแนน เมื่อเข้าร่วมกิจกรรม           
                 4-6 กิจกรรม  
ได้ 1 คะแนน เมื่อเข้าร่วมกิจกรรม           
                 1-3 กิจกรรม 
ได้ 0 คะแนน ไม่เข้าร่วมกิจกรรม 

- แบบสังเกตการม ี   
ส่วนร่วมในกิจกรรม 

2. ชิ้นงาน  
2.1 กิจกรรม 1 เรื่อง ฝึกสังเกต

และให้เหตุผล 
2.2 กิจกรรม 2 เรื่อง แบบรูป

ของจ านวน 
2.3 กิจกรรม 3 เรื่อง 

สถานการณ์และการแก้ปัญหา
เกี่ยวกับแบบรูป 

คะแนนเต็ม 1 คะแนน โดย 
ได้  1  คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและ            
                   ส่งใบกิจกรรม  4-6           
                   ใบกิจกรรม 
ได้ 0.5 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและ       
                   ส่งใบกิจกรรม  1-3         
                   ใบกิจกรรม 
 

- แบบบันทึกการส่ง 
ใบกิจกรรม 1-6  
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รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 12 คะแนน) 
เครื่องมือ 

2.4 กิจกรรม 4 เรื่อง ตาชั่ง 
2.5 กิจกรรม 5 เรื่อง สมการ 
2.6 กิจกรรม 6 เรื่อง วิเคราะห์

การสอนสมการ 

ได้  0  คะแนน เมื่อไมป่ฏิบัติงานและ        
                   ไมส่่งใบกิจกรรม 
 

3. การน าเสนอผลงานกลุ่ม  
3.1 เป็นตัวแทนน าเสนอผลงาน

กลุ่มของใบกิจกรรม 2 หรือ        
ใบกิจกรรม 5 

3.2 เป็นผู้อภิปรายหรือแสดง
ความคิดเห็นต่อการน าเสนอผลงาน
ของกลุ่มตนเองหรือกลุ่มอ่ืนของ         
ใบกิจกรรม 2 หรือใบกิจกรรม 5 

3.3 เข้าร่วมรับฟังการน าเสนอ
ผลงานกลุ่มของใบกิจกรรม 2 และ
ใบกิจกรรม 5  

คะแนนเต็ม 5 คะแนน โดย 
ได้ 5 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 3 ประเด็น  
ได้ 4 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 2 ประเด็น  
ได้ 3 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 1 ประเด็น  
ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีการปฏิบัติ 

- แบบประเมินการ
น าเสนอผลงานกลุ่ม 

4. การสรุปองค์ความรู้   
4.1. ได้สะท้อนผลการเรียนรู้

หรือแลกเปลี่ยนเรียนรู้ใน         
การปฏิบัติใบกิจกรรม 6 

4.2 ส่งใบกิจกรรม 6 และ 
ปฏิบัติครบทุกประเด็นค าถามใน          
ใบกิจกรรม 6 

คะแนนเต็ม 2 คะแนน โดย 
ได้ 2 คะแนน เมื่อมีประเด็นการประเมิน    
                 ครบ 2 ข้อ  
ได้ 1 คะแนน เมื่อมีประเด็นการประเมิน 
                 1 ข้อ 
ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีประเด็นการ 
                 ประเมินทั้งสองข้อ 

- แบบประเมินการสรุป
องค์ความรู้ตาม 
ใบกิจกรรม 6 

5. การทดสอบความรู้ 
 

คะแนนเต็ม 2 คะแนน โดย 
ตรวจให้คะแนนจากแบบทดสอบหลังเรียน
จ านวน 4 ข้อ ข้อละ 0.5 คะแนน 
 

แบบทดสอบหลังเรียน 
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แนวทางปฏิบัติส าหรับวิทยากร 

 1. ศึกษาเอกสารส าหรับวิทยากรและเอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรมทุกเอกสารในสาระที่ 4    

          พีชคณิต 

   2. จัดเตรียมและทดลองใช้โปรแกรม PowerPoint ในไฟล์ เรื่อง พีชคณิต.ppt    

   3. จัดเตรียมและทดลองใช้โปรแกรม The Geometer’s Sketchpad ในไฟล์ เรื่อง ตาชั่ง.gsp 

    4. จัดเตรียมและทดลองใช้โปรแกรมส าหรับฉายวีดิทัศน์ ในไฟล์วีดิทัศน์ เรื่อง สมการ 

   5. ท าส าเนาเอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 1-7 (ใบกิจกรรม 1-6 และใบความรู้) ตามจ านวน              

          ผู้เข้ารับการอบรม 

    6. แจ้งให้ผู้เข้ารับการอบรมทราบเกี่ยวกับจุดประสงค์ในการอบรมและการประเมินผล (ประเด็นการ 

    ประเมินและเกณฑ์การให้คะแนน) ในช่วงเริ่มต้นของการอบรม 

 7. ให้ผู้เข้ารับการอบรมบอกชื่อและเลขท่ีของตนเองทุกครั้งก่อนน าเสนอผลงานหรืออภิปรายแสดง 

         ความคิดเห็น เพื่อความสะดวกของวิทยากรในการให้คะแนนและประเมินผล 

   8. ด าเนินการจัดการอบรมตามแนวทางการจัดกิจกรรม พร้อมทั้งประเมินผลผู้เข้ารับการอบรมตาม 

          รายการประเมินและเครื่องมือที่ก าหนด แล้วกรอกคะแนนสรุปลงในเอกสารส าหรับวิทยากร 11:   

          แบบกรอกคะแนนสาระท่ี 4 พีชคณิต 

แนวทางการจัดกิจกรรม 

กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

1. การสร้างองค์ความรู้ (2 ชั่วโมง) 
   1.1 เรื่องแบบรูป (1 ชั่วโมง 20 นาที) 
      1.1.1 น าเข้าสู่บทเรียน (10 นาที) 
      1)  วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนท า                   
ใบกิจกรรม 1 เรื่อง ฝึกสังเกตและให้เหตุผล (เอกสาร
ส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 1) โดยให้ท าโจทย์และร่วมกัน
อภิปรายค าตอบทีละข้อ ข้อละประมาณ 1 นาที  

 
 
 

 
 
 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 1: ใบกิจกรรม
ที ่1 เรื่อง ฝึกสังเกตและ
ให้เหตุผล 

 
 
 

 
 
 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
 
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุสมผล
ในการตอบ  
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กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

      2)  วิทยากรเป็นผู้สรุปค าตอบในแต่ละข้อ ตามเฉลย  
ใบกิจกรรม 1 เรื่อง ฝึกสังเกตและให้เหตุผล (เอกสาร
ส าหรับวิทยากร 1) และใช้ PowerPoint ในไฟล์ เรื่อง 
พีชคณิต.ppt ในการน าเสนอ  

      3)  วิทยากรใช้ PowerPoint ในไฟล์ เรื่อง พีชคณิต.
ppt ในการน าเสนอเรื่อง การหาจ านวนถัดไปของแบบรูป 
โดยแนะน าว่า การหาจ านวนถัดไปของแบบรูปของจ านวน 
ขึ้นอยู่กับเหตุผลและความสัมพันธ์ที่ค้นพบในแบบรูปนั้น ๆ 
เช่น (วิทยากรแสดงแบบรูปของจ านวนชุดที่ 1) 
                                3, 5, 7, … 
          จ านวนถัดไปอาจเป็น 9 ถ้าเหตุผล คือ เป็นจ านวน
คี่ตัวถัดไป หรือเป็นจ านวนที่เพ่ิมข้ึนทีละ 2 หรือจ านวน
ถัดไปอาจเป็น 11 ก็ได้ ถ้าเหตุผล คือ เป็นจ านวนเฉพาะตัว
ถัดไป หรือจ านวนถัดไปอาจเป็น 3 ก็ได้ ถ้าเหตุผล คือ เป็น
แบบรูปซ้ าทีละสามจ านวน 
(วิทยากรแสดงแบบรูปของจ านวนชุดที่ 2) 
                               2, 3, 5, … 
          จ านวนถัดไปอาจเป็น 7 ถ้าเหตุผล คือ เป็นจ านวน
เฉพาะตัวถัดไป หรือจ านวนถัดไปอาจเป็น 8 ก็ได้ ถ้าเหตุผล 
คือ เป็นจ านวนที่เป็นผลบวกของจ านวนสองจ านวนก่อน
หน้านี้ หรือเหตุผลที่ตอบว่า 8 อาจเป็นเพราะพิจารณาจาก
การเพ่ิมข้ึนดังแผนภาพต่อไปนี้ 

                            2       3        5       8 
                                              +1          +2         +3 

หรือจ านวนถัดไปอาจเป็น 2 ก็ได้ ถ้าเหตุผล คือ เป็นแบบ
รูปซ้ าทีละสามจ านวน 

 

 

- เอกสารส าหรับ
วิทยากร 1: เฉลย              
ใบกิจกรรมที ่1 เรื่อง   
ฝึกสังเกตและให้เหตุผล 

- ไฟล์ เรื่อง  
พีชคณิต.ppt 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

- ตรวจสอบการส่ง              
ใบกิจกรรม 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



สาระที่ 4 พีชคณิต                                                                                                                       แผนการอบรม 

 
96                                                สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี                                                                                              

กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

      1.1.2 กิจกรรมกลุ่ม (50 นาที) 
      1)  แบ่งกลุ่มผู้เข้ารับการอบรมออกเป็น 8 กลุ่ม แล้ว
ให้แต่ละกลุ่มร่วมกันท าใบกิจกรรมที ่2 เรื่อง แบบรูปของ
จ านวน (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 2) โดยให้ 
              กลุ่มท่ี 1 และ 2 ท าโจทย์ข้อที่ 1 
              กลุ่มท่ี 3 และ 4 ท าโจทย์ข้อที่ 2 
              กลุม่ที่ 5 และ 6 ท าโจทย์ข้อที่ 3 
              กลุ่มท่ี 7 และ 8 ท าโจทย์ข้อที่ 4 
ให้เวลาท า 10 นาที 

      2)  ให้กลุ่มที่ท าโจทย์ข้อเดียวกันเลือกกลุ่มตัวแทน
ออกมาน าเสนอผลการแก้ปัญหา โจทย์ละ 1 กลุ่ม กลุ่มละ   
5 นาที ส่วนกลุ่มที่ไม่ได้ออกมาน าเสนอ ถ้ามีวิธีการคิดท่ี
แตกต่างกันแล้วให้ออกมาน าเสนอเพ่ิมเติม โดยวิทยากรเป็น
ผู้สรุปค าตอบในโจทย์แต่ละข้อ ตามเฉลยใบกิจกรรมที่ 2 
เรื่อง แบบรูปของจ านวน (เอกสารส าหรับวิทยากร 2) 

      3)  วิทยากรให้ข้อเสนอแนะว่า ส าหรับข้อย่อยในแต่ละ
โจทย์ที่เก่ียวข้องกับการหารูปทั่วไป (ข้อ 1.3, ข้อ 1.4, ข้อ 
2.4, ข้อ 2.5 และข้อ 4.4) ควรใช้กับนักเรียนที่มีพ้ืนฐาน 
ความรู้ที่ดีทางพีชคณิต หรือใช้หลังจากเรียนเรื่องสมการ  
ไปแล้ว 

      1.1.3 การน าเรื่องแบบรูปไปใช้ในสถานการณ์ต่าง ๆ   
             (20 นาที) 
       1)  วิทยากรน าเสนอโจทย์ปัญหาในใบกิจกรรมที ่3 
เรื่อง สถานการณ์และการแก้ปัญหาเกี่ยวกับแบบรูป 
(เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 3) ทั้งสองโจทย์ แล้วให้  
ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนที่เคยอยู่กลุ่มที่ 1-4 ท าโจทย์
ปัญหาข้อที่ 1 และ ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนที่เคยอยู่  
กลุ่มท่ี 5-8 ท าโจทย์ปัญหาข้อที่ 2 ให้เวลาท า 10 นาที 

 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 2: ใบกิจกรรม
ที ่2 เรื่อง แบบรูปของ
จ านวน                             

 

 
 

- เอกสารส าหรับ
วิทยากร 2: เฉลย                 
ใบกิจกรรมที ่2 เรื่อง          
แบบรูปของจ านวน 

 

 

 

 

 

 

 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 3: ใบกิจกรรม
ที ่3 เรื่อง สถานการณ์
และการแก้ปัญหา
เกี่ยวกับแบบรูป 

 

 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุสมผล
ในการตอบ  
- ตรวจสอบการน าเสนอ
ผลงานกลุ่ม 
 

- ตรวจสอบการส่ง                
ใบกิจกรรม                                 

 

 

 

 

 

 

 

 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม                               
- สังเกตการตอบค าถาม 
การแก้ปัญหา และความ
สมเหตุสมผลในการตอบ  
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กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

     2)  ให้ตัวแทนผู้เข้ารับการอบรมออกมาน าเสนอผลการ
แก้ปัญหา โจทย์ปัญหาละ 1 คน คนละ 5 นาที แต่ถ้ามีคน
อ่ืน ๆ ที่มีวิธีการคิดที่แตกต่างก็ให้ออกมาน าเสนอเพ่ิมเติม 
โดยวิทยากรเป็นผู้สรุปค าตอบในโจทย์ปัญหาแต่ละข้อ ตาม
เฉลยใบกิจกรรมที่ 3 เรื่อง สถานการณ์และการแก้ปัญหา
เกี่ยวกับแบบรูป (เอกสารส าหรับวิทยากร 3) 

   1.2 เรื่องสมการ (40 นาที) 
      1.2.1 น าเข้าสู่บทเรียน (10 นาที) 
      1)  วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนท า          
ใบกิจกรรมที ่4 เรื่อง ตาชั่ง (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ     
การอบรม 4) โดยโจทย์ข้อที่ 1 ให้ร่วมกันแก้ปัญหาไปพร้อม
กัน ส่วนโจทย์ข้อที่ 2 ให้จับคู่กันคิดแก้ปัญหา แล้วให้
อาสาสมัคร 2 คน ออกมาเฉลยและตรวจสอบค าตอบโดยใช้
โปรแกรม GSP ไฟล์ เรื่อง ตาชั่ง ที่วิทยากรเตรียมไว้ให้หน้า
ห้องอบรม   

      2)  วิทยากรเป็นผู้สรุปค าตอบและแนวคิดในแต่ละข้อ 
ตามเฉลยใบกิจกรรมที่ 4 เรื่อง ตาชั่ง (เอกสารส าหรับ
วิทยากร 4) 

 
      1.2.2 กิจกรรมกลุ่ม (30 นาที) 
      1)  แบ่งกลุ่มผู้เข้ารับการอบรมออกเป็น 8 กลุ่ม แล้ว
ให้แต่ละกลุ่มร่วมกันศึกษาใบความรู้ เรื่อง สมการ (เอกสาร
ส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 7) และตอบค าถามในใบกิจกรรม
ที ่5 เรื่อง สมการ (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 5) ให้
เวลา 20 นาท ี

      2)  ให้ตัวแทนกลุ่มผู้เข้ารับการอบรมออกมาน าเสนอ
ค าตอบ โจทย์ละ 1 กลุ่ม แต่ถ้ามีกลุ่มอ่ืน ๆ ที่มีวิธีการคิดที่
แตกต่างก็ให้ออกมาน าเสนอเพ่ิมเติม โดยวิทยากรเป็นผู้สรุป

- เอกสารส าหรับ
วิทยากร 3: เฉลย                    
ใบกิจกรรมที ่3 เรื่อง 
สถานการณ์และการ
แก้ปัญหาเกี่ยวกับ              
แบบรูป                          

 
 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 4: ใบกิจกรรม
ที ่4 เรื่อง ตาชั่ง 
- ไฟล์ เรื่อง ตาชั่ง.gsp 

 

 

- เอกสารส าหรับ
วิทยากร 4: เฉลย                  
ใบกิจกรรมที ่4 เรื่อง 
ตาชั่ง 

 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 7: ใบความรู้ 
เรื่อง สมการ 
 
 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 5: ใบกิจกรรม
ที ่5 เรื่อง สมการ 

- สังเกตการน าเสนอผล
การแก้ปัญหา                              
- ตรวจสอบการส่ง                      
ใบกิจกรรม   
 
 

 
 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม                                  
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุสมผล
ในการตอบ  
- สังเกตการน าเสนอผล
หน้าห้องอบรม 

- ตรวจสอบการส่ง                    
ใบกิจกรรม 
 

 
 
 

- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุสมผล
ในการตอบ  

- ตรวจสอบการน าเสนอ
ผลงานกลุ่ม 
- ตรวจสอบการส่ง               
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กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

ค าตอบในโจทย์แต่ละข้อ ตามเฉลยใบกิจกรรมที่ 5 เรื่อง 
สมการ (เอกสารส าหรับวิทยากร 5) 

- เอกสารส าหรับ
วิทยากร 5: เฉลย                 
ใบกิจกรรมที ่5 เรื่อง 
สมการ 

ใบกิจกรรม 

2. การปฏิบัติการตามเนื้อหาสาระ: วิเคราะห์และ
ออกแบบ การจัดการเรียนรู้ผ่านการชมวีดิทัศน์การสอน 
(50 นาที) 

  2.1 ชมและวิเคราะห์วีดิทัศน์การสอน เรื่อง สมการ  
       (25 นาที) 
     1)  วิทยากรแจกใบกิจกรรมที ่6 เรื่อง วิเคราะห์การ
สอนสมการ (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 6) โดย
แนะน าให้ผู้เข้ารับการอบรมตั้งใจชมวีดิทัศน์ แล้วสังเกต  
การสอน เพ่ือตอบค าถามลงในใบกิจกรรมตามประเด็น
ต่อไปนี้ 
             1.  ความถูกต้องในเนื้อหาเกี่ยวกับสมการ 
             2.  เทคนิค/ วิธีการสอน 
             3.  สื่อการสอน 
             4.  จุดแข็ง/ จุดอ่อนของการสอน และ
ข้อเสนอแนะ 
             5.  สิ่งที่จะน าไปประยุกต์และปรับใช้กับการสอน
ของตนเอง 

     2)  วิทยากรเปิดวีดิทัศน์การสอน เรื่อง สมการ จาก
รายการโทรทัศน์ครู (Teacher TV) ใช้เวลาประมาณ      
15 นาที 

     3)  วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนเขียนตอบ
ค าถามในใบกิจกรรมที่ 6 เรื่อง วิเคราะห์การสอนสมการ 
(เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 6) ใช้เวลาประมาณ    
10 นาที 

 
 
 

 
 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 6: ใบกิจกรรม
ที ่6 เรื่อง วิเคราะห์การ
สอนสมการ 
- ไฟล์วีดิทัศน์ เรื่อง 
สมการ 
 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 
 
 

 
 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
- สังเกตความสนใจใน
การชมวีดิทัศน์ 
- สังเกตการตอบค าถาม  
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กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

  2.2 ออกแบบการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ในเรื่องสมการ  
       (25 นาที) 
     1)  วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมได้สะท้อนผลการ
เรียนรู้และแลกเปลี่ยนเรียนรู้ ตามประเด็นที่แต่ละคนได้
เขียนไว้ในใบกิจกรรม 6 เรื่อง วิเคราะห์การสอนสมการ 
(เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 6) แล้ววิทยากรสรุป
ประเด็นตามตัวอย่างแนวคิดในเฉลยใบกิจกรรมที่ 6 เรื่อง 
วิเคราะห์การสอนสมการ (เอกสารส าหรับวิทยากร 6)     
ใช้เวลาประมาณ 10 นาที 
 
     2)  วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนออกแบบการ
จัดกจิกรรมการเรียนรู้ใน เรื่อง สมการ ส าหรับนักเรียนชั้น
ประถมศึกษาปีที่ 6 จ านวน 1 คาบเรียน โดยบอกขั้นตอน
การสอนอย่างคร่าว ๆ ใช้เวลาประมาณ 10 นาท ี

     3)  วิทยากรหาอาสาสมัครจ านวน 2 คน ให้แต่ละคน
เล่าถึงการออกแบบการสอนของตนเอง ใช้เวลาประมาณ    
5 นาที  

 
 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 6: ใบกิจกรรม
ที ่6 เรื่อง วิเคราะห์การ
สอนสมการ 
- เอกสารส าหรับ
วิทยากร 6: เฉลย       
ใบกิจกรรมที ่6 เรื่อง 
วิเคราะห์การสอนสมการ 
 

 
 
- สังเกตจากการสะท้อน
ผลการเรียนรู้และการ
แลกเปลี่ยนเรียนรู้  
- ตรวจสอบการสรุปองค์
ความรู้ในการออกแบบ
การจัดกิจกรรมการ
เรียนรู้ 
- ตรวจสอบการส่ง                
ใบกิจกรรม 

3. การสรุปบทเรียน (10 นาที) 
     3.1  วิทยากรน าอภิปรายเพ่ือสรุปสาระส าคัญที่ได้ และ
เน้นย้ าเรื่อง ความเข้าใจคลาดเคลื่อนในเรื่องแบบรูปและ
สมการ 

     3.2  วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมซักถามในประเด็นที่
สงสัยเพิ่มเติม 

     3.3  วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมซักถามในประเด็นที่
สงสัยเพิ่มเติม 

 

 

 
- สังเกตการสรุป
สาระส าคัญที่ได้และ
ประเด็นในการซักถาม 

- ตรวจสอบการส่ง                    
ใบกิจกรรม 

 



 

 

 

 

เอกสารส าหรับผู้เข้ารบัการอบรม 
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ใบกิจกรรมที ่1 

เรื่อง ฝึกสังเกตและให้เหตุผล 

1.  มีจ านวนอยู่ 1 จ านวนที่ไม่เข้าพวกซ่ึงควรตัดออก จ านวนนั้นคืออะไร เพราะเหตุใด 

 

 
 

 จ านวนที่ตัดออก คือ ................................. 

 เหตุผลเพราะ ............................................................................................................................. .... 
 

2.  จงสังเกตความสัมพันธ์ของชุดของจ านวนต่อไปนี้ แล้วเติมจ านวนที่ขาดหายไปในช่องว่างให้สัมพันธ์กัน  

    พร้อมทั้งบอกเหตุผลในการเติม 
 

 

 
 

 เหตุผลเพราะ ………………………………………………………..……………………………................................. 
 

3.  จงสังเกตวิธีการเขียนจ านวนในแต่ละรูป แล้วเติมจ านวนภายในรูปที่ 4 ที่หายไปให้สัมพันธ์กัน  

    พร้อมทั้งบอกเหตุผลในการเติม 

 
 

 เหตุผลเพราะ ……………………………………………………….………………………………............................... 
 

4.  จงสังเกตความสัมพันธ์ของรูปต่อไปนี้ แล้วเติมสัญลักษณ์ท่ีขาดหายไปในช่องว่างให้สัมพันธ์กัน พร้อมทั้ง   

    บอกเหตุผลในการเติม 

 
 

 เหตุผลเพราะ ……………………………………………………….……………………………................................. 

84 18 26 52 71 30 

52 50  43 38 32 
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ใบกิจกรรมที ่2 

เรื่อง แบบรูปของจ ำนวน 

 

โจทย์ข้อที่ 1 

 จากแบบรูปของจ านวน  3, 7, 11, 15, … น ามาเขียนในตารางได้ดังนี้ 

ต ำแหน่งที ่ 1 2 3 4 … 

จ ำนวน 3 7 11 15 … 
 

    จงตอบค าถามต่อไปนี้ 

   1.1  ต าแหน่งที่ 5 ต าแหน่งที่ 6 และต าแหน่งที่ 7 เป็นจ านวนใด เพราะเหตุใด 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 1.2  ต าแหน่งที ่50 และต าแหน่งที่ 100 เป็นจ านวนใด 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 1.3  ถ้าให้ n เป็นจ านวนนับใด ๆ จ านวนในต าแหน่งที่ n จะเป็นเท่าใด 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 1.4  จะมีจ านวน 499 และ 734 อยู่ในแบบรูปนี้หรือไม่ เพราะเหตุใด และถ้ามีจะอยู่ในต าแหน่ง 

              ที่เท่าใด 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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โจทย์ข้อที่ 2 

 พิจารณาแบบรูปจากการเรียงไม้ขีดไฟด้านล่าง แล้วตอบค าถามต่อไปนี้ 

 

 2.1  จงเติมจ านวนไม้ขีดไฟในตารางต่อไปนี้ 

รูปที่ 1 2 3 4 

จ านวนไม้ขีดไฟ 

(ก้าน) 

    

 

   2.2  รูปที่ 5 และรูปที่ 6 ต้องใช้จ านวนไม้ขีดไฟรูปละกี่ก้าน เพราะเหตุใด 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 2.3  รูปที่ 50 และรูปที่ 100 ต้องใช้จ านวนไม้ขีดไฟรูปละกี่ก้าน 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 2.4  ถ้าให้ n เป็นจ านวนนับใด ๆ รูปที่ n ต้องใช้จ านวนไม้ขีดไฟก่ีก้าน 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 2.5  ในแบบรูปที่ก าหนดให้ จะมีจ านวนไม้ขีดไฟ 677 ก้านหรือไม่ และถ้ามี จะอยู่ในรูปที่เท่าใด 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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โจทย์ข้อที่ 3 

 พิจารณาแบบรูปที่ก าหนด แล้วตอบค าถามต่อไปนี้ 

 

4
3 , 

7
5  , 

10
7  , 

13
9  ,  … 

 

   3.1  เศษส่วนตัวที่ 5 และตัวที่ 6 คืออะไร เพราะเหตุใด 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 3.2  เศษส่วนตัวที่ 10 คืออะไร 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 3.3  ถ้าเศษส่วนในแบบรูปชุดนี้มีตัวเศษเป็น  27 แล้วตัวส่วนคืออะไร    

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 3.4  มี 
55
35  อยู่ในแบบรูปนี้หรือไม่ เพราะเหตุใด และถ้าอยู่ จะเป็นตัวที่เท่าใด 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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โจทย์ข้อที่ 4 

 พิจารณาแบบรูปด้านล่าง แล้วตอบค าถามต่อไปนี้ 

 

23.35,  42.79,  56.84,  23.35,  42.79,  56.84,  23.35,  42.79,  …  

 

 4.1  แบบรูปนี้มีลักษณะอย่างไร 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

   4.2  ทศนิยมตัวที่ 9 คืออะไร เพราะเหตุใด 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 4.3  ทศนิยมตัวที่ 100 คืออะไร 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 4.4  การหาทศนิยมตัวที่ n ของแบบรูปข้างต้น เขียนในรูปทั่วไปได้อย่างไร    

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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ใบกิจกรรมที ่3 

เรื่อง สถานการณ์และการแก้ปัญหาเกี่ยวกับแบบรูป 

 

โจทย์ปัญหาข้อที่ 1 

ในงานเลี้ยงแห่งหนึ่ง เจ้าภาพจัดโต๊ะ            และเก้าอ้ี      ตามแบบรูปดังนี้ 

 

 

 

 

 

 ถ้าจัดโต๊ะและเก้าอ้ีตามแบบรูปนี้ให้มีโต๊ะสิบสองตัว จะต้องใช้เก้าอ้ีทั้งหมดกี่ตัว 
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โจทย์ปัญหาข้อที่ 2 

สวนดอกไม้รูปแบบหนึ่ง ผู้ออกแบบใช้กระเบื้องรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสสีขาวปูล้อมรอบบริเวณที่ปลูกต้นไม้ 

(ส่วนที่เป็นสีด า) ตามรูปข้างล่าง หากต้องการสร้างสวนดอกไม้แบบนี้ให้มีพ้ืนที่ปลูกต้นไม้ตรงกลาง 15 

ตารางหน่วย ต้องใช้กระเบื้องรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสสีขาวทั้งหมดกี่แผ่น 
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ใบกิจกรรมที ่4 

เรื่อง ตาชั่ง 

 

โจทย์ข้อที ่1 

 

 

กรรไกร 1 เล่ม หนักเท่ากับดินสอ 3 แท่ง 

จากภาพ จะต้องเติมดินสอทางด้านขวาของตาชั่งอีกกี่แท่ง 

จึงจะท้าให้ด้านซ้ายและด้านขวาของตาชั่งมีน ้าหนักเท่ากัน 

 
 

โจทย์ข้อที ่2 
 

 
                                                         ตาชั่ง 

 

ก้าหนดให้  แทนรูปวงกลม รูปสามเหลี่ยม รูปสี่เหลี่ยม และรูปดาว ตามล้าดับ 

โดย 

                                     รูปสี่เหลี่ยม    1 รูป หนักเท่ากับ รูปดาว 2 รูป 

                                     รูปวงกลม      1 รูป หนักเท่ากับ รูปดาว 3 รูป 

   รูปสามเหลี่ยม 1 รูป หนักเท่ากับ รูปดาว 4 รูป 

จะต้องเติมรูปสี่เหลี่ยม รูปวงกลม หรือรูปสามเหลี่ยม (ยกเว้นรูปดาว) ทางด้านซ้ายของตาชั่งก่ีรูป 

จึงจะท้าให้ด้านซ้ายและด้านขวาของเครื่องชั่งสองแขนมีน ้าหนักเท่ากัน 
 

(ตรวจสอบค าตอบ โดยใช้โปรแกรม GSP ไฟล์เรื่อง ตาชั่ง) 
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ใบกิจกรรมที ่5 

เรื่อง สมการ 
 

โจทย์ข้อที่ 1 

 จงยกตัวอย่างตามเงื่อนไขต่อไปนี้ มาข้อละ 2 ตัวอย่าง 

 1.1 ประโยคสัญลักษณ์ท่ีไม่เป็นสมการ 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 1.2 ประโยคสัญลักษณ์ท่ีเป็นสมการที่เป็นจริง 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 1.3 ประโยคสัญลักษณ์ท่ีเป็นสมการที่เป็นเท็จ 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 1.4 ประโยคสัญลักษณ์ท่ีเป็นสมการที่มีตัวไม่ทราบค่า และค าตอบของสมการคือ 24 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

โจทย์ข้อที่ 2 

 จงเติมเครื่อง  เมื่อผลสรุปถูกต้อง และเติมเครื่องหมาย  เมื่อผลสรุปไม่ถูกต้อง ในช่องตาราง

ผลสรุปแต่ละข้อต่อไปนี้ 

ข้อ ประโยค ผลสรุป 
2.1 เนื่องจาก  

7
70  = 10  ดังนั้น  

7
70   7  =  10  7  

2.2 เนื่องจาก  3 = 1.8 + 1.2  ดังนั้น  3 + 27 = (1.8 + 1.2) + 27  
2.3 เนื่องจาก  18  2 = 9  ดังนั้น  (18  2) – 9 = 9 – 6     

2.4 เนื่องจาก  ง – 15 = 40  ดังนั้น  ง – (15  5) = 40  5  

2.5 เนื่องจาก  21.6 – 7.6 = 14  ดังนั้น  (21.6 – 7.6)  
2
1  = 14  

2
1      

2.6 เนื่องจาก  3.1 – m = 22.4  7  ดังนั้น  (3.1 – m) + 5 = 22.4  (7 + 5)    



สาระที่ 4 พีชคณิต                                                                                เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 5 

 

112                                              สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี                                                      

โจทย์ข้อที่ 3 

 จงแก้สมการ 

 3.1 48  =  y – 12 ตอบ  ………………………………… 

 3.2 105 + ก  =  200 ตอบ  ………………………………… 

 3.3 24  ท  =  96 ตอบ  …………………………………  

 3.4 63  =  k  7 ตอบ  ………………………………… 

โจทย์ข้อที่ 4 

 จงแสดงวิธีหาค าตอบของโจทย์ปัญหาโดยวิธีแก้สมการ 

 4.1 
3
2 ของนักเรียนชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 เป็นนักเรียนชาย ถ้ามีนักเรียนชายอยู่ 90 คน  

นักเรียนชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 มีจ านวนทั้งหมดกี่คน  

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 4.2 จ านวนใดเมื่อบวกด้วย 10 แล้วหารด้วย 3 จะได้ผลลัพธ์เป็น 100 พอดี  

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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ใบกิจกรรมที ่6 

เรื่อง วิเคราะห์การสอนสมการ 

 

 จากการดูภาพบันทึกวีดิทัศน์การสอน เรื่อง สมการ จากรายการโทรทัศน์ครู (เวลา 15 นาที)        

ให้ผู้เข้ารับการอบรมเขียนอภิปรายในประเด็นต่าง ๆ ต่อไปนี้ 

             1.  ความถูกต้องในเนื้อหาเกี่ยวกับสมการ 

             2.  เทคนิค/ วิธีการสอน 

             3.  สื่อการสอน 

             4.  จุดแข็ง/ จุดอ่อนของการสอน และข้อเสนอแนะ 

             5.  สิ่งที่จะน าไปประยุกต์และปรับใช้กับการสอนของตนเอง 
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ใบความรู้ 

เรื่อง สมการ 

 

1.  ความหมายของสมการ 
 

ประโยคสัญลักษณ์ท่ีมีเครื่องหมาย = เรียกว่า “สมการ” 
 

  

 พิจารณาประโยคสัญลักษณ์ต่อไปนี้ 

  1.  48 + 15    60   ไม่เป็นสมการ 

  2.  19 × 3    >  50   ไม่เป็นสมการ 

  3.  52 ÷ 4    =  14  เป็นสมการ 

  4.  28 – 9    <  13  ไม่เป็นสมการ 

  5.  7 × 4     =  28   เป็นสมการ 
 

 จากประโยคสัญลักษณ์ข้างต้น จะเห็นว่า ประโยคสัญลักษณ์ในข้อ 3 และข้อ 5 เป็นสมการ     

เพราะเป็นประโยคสัญลักษณ์ที่มีเครื่องหมาย = 

 ประโยคสัญลักษณ์ในข้อ 3 เมื่อพิจารณา 52 ÷ 4 = 14 จะเห็นว่า จ านวนที่อยู่ทางซ้ายของ

เครื่องหมาย = และจ านวนที่อยู่ทางขวาของเครื่องหมาย = ไมเ่ท่ากัน จึงกล่าวได้ว่า 52 ÷ 4 = 14       

เป็น “สมการที่เป็นเท็จ” 

 ประโยคสัญลักษณ์ในข้อ 5 เมื่อพิจารณา 7 × 4 = 28 จะเห็นว่า จ านวนที่อยู่ทางซ้ายของ

เครื่องหมาย = และจ านวนที่อยู่ทางขวาของเครื่องหมาย = เท่ากัน จึงกล่าวได้ว่า 7 × 4 = 28           

เป็น “สมการที่เป็นจริง” 
 

 

  สมการที่เป็นจริง  หมายถึง  สมการซึ่งจ านวนที่อยู่ทางซ้ายของเครื่องหมาย =  

    กับจ านวนที่อยู่ทางขวาเท่ากัน 

  สมการที่เป็นเท็จ  หมายถึง  สมการซึ่งจ านวนที่อยู่ทางซ้ายของเครื่องหมาย =  

    กับจ านวนที่อยู่ทางขวาไม่เท่ากัน 
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สมการที่มีการใช้ตัวอักษรหรือสัญลักษณ์อ่ืนแทนจ านวน เรียกตัวอักษรหรือสัญลักษณ์

อ่ืนที่ใช้แทนจ านวนในสมการว่า “ตัวไม่ทราบค่า” หรือ “ตัวแปร” เรียกสมการเช่นนี้ว่า 

“สมการที่มีตัวไม่ทราบค่า” หรือ “สมการที่มีตัวแปร”  

 ค่า” หรือ “สมการที่มีตัวแปร” 
 

2.  สมการที่มีตัวไม่ทราบค่า 

 

 

 

 

 

 พิจารณาสมการต่อไปนี้ 

  1.  จ + 50 = 78 

  2.   – 22 = 56 

  3.  x  ÷ 7 = 14 

  4.  3  a = 27 

  5.  
6
b  = 13 

 จะเห็นว่า สมการในข้อ 1 – 5 มี “ตัวไม่ทราบค่า” หรือ “ตัวแปร” คือ จ, , x , a และ b 

ตามล าดับ เรียกสมการเช่นนี้ว่า “สมการที่มีตัวไม่ทราบค่า” หรือ “สมการที่มีตัวแปร” 

 

3.  ค าตอบของสมการ 
 

  จ านวนที่แทนตัวไม่ทราบค่าหรือตัวแปรในสมการแล้วได้สมการที่เป็นจริง  

   จ านวนนั้นเรียกว่า “ค าตอบของสมการ” 
       

 พิจารณาสมการ            จ + 6 = 9 

    ถ้าแทน จ ด้วย 1 จะได้   1 + 6 = 9   ซึ่งเป็นสมการที่เป็นเท็จ 

     ถ้าแทน จ ด้วย 2 จะได้   2 + 6 = 9   ซึ่งเป็นสมการที่เป็นเท็จ 

     ถ้าแทน จ ด้วย 3 จะได้   3 + 6 = 9   ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง 

     ดังนั้น 3 เป็นค าตอบของสมการ จ + 6 = 9 หรือกล่าวได้ว่า ค าตอบของสมการ จ + 6 = 9 คือ 3 

 

 

ตัวไม่ทราบค่าในสมการจะใช้สัญลักษณ์

แบบใดก็ได้ เช่น จ, , x , a, b เป็นต้น 
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4.  สมบัติของการเท่ากัน 

 4.1 สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการบวก 

 จ านวนที่เท่ากันสองจ านวน เมื่อน าจ านวนอีกจ านวนหนึ่งมาบวกแต่ละจ านวนที่เท่ากัน ผลบวกย่อม

เท่ากัน เช่น 3 + 5 = 8 เมื่อน า 6 มาบวกกับจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ จะได้   

   (3 + 5) + 6  =  8 + 6 

                                                           8 + 6  =  14 

                                                               14  =  14 

 ดังนั้น จากสมการ 3 + 5 = 8 จะได้ (3 + 5) + 6 = 8 + 6 เป็นสมการที่เป็นจริง 

 4.2 สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการลบ 

 จ านวนที่เท่ากันสองจ านวน เมื่อน าจ านวนอีกจ านวนหนึ่งมาลบออกจากแต่ละจ านวนที่เท่ากัน     

ผลลบย่อมเท่ากัน เช่น 3 + 5 = 8 เมื่อน า 4 มาลบออกจากจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับ    

ของสมการ จะได้ 

  (3 + 5) – 4   =   8 – 4 

                                                       8 – 4   =   4 

                                                             4   =   4 

 ดังนั้น จากสมการ 3 + 5 = 8 จะได้ (3 + 5) – 4 = 8 – 4 เป็นสมการที่เป็นจริง 

 4.3 สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการคูณ 

 จ านวนที่เท่ากันสองจ านวน เมื่อน าจ านวนอีกจ านวนหนึ่งมาคูณแต่ละจ านวนที่เท่ากัน ผลคูณย่อม

เท่ากัน เช่น 2 + 9 = 11 เมื่อน า 3 มาคูณจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ จะได้ 

 (2 + 9) × 3   =   11 × 3 

                                                     11 × 3   =   33 

                                                           33   =   33 

 ดังนั้น จากสมการ 2 + 9 = 11 จะได้ (2 + 9) × 3 = 11 × 3 เป็นสมการที่เป็นจริง 
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 4.4 สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการหาร 

 จ านวนที่เท่ากันสองจ านวน เมื่อน าจ านวนอีกจ านวนหนึ่ง ซึ่งไม่เท่ากับศูนย์ มาหารแต่ละจ านวนที่

เท่ากัน ผลหารย่อมเท่ากัน เช่น 5 + 4 = 9 เมื่อน า 3 มาหารจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของ

สมการ จะได้    

  (5 + 4) ÷ 3   =   9 ÷ 3 

                                                      9 ÷ 3   =   3 

                                                            3   =   3 

 ดังนั้น จากสมการ 5 + 4 = 9 จะได้ (5 + 4) ÷ 3 = 9 ÷ 3 เป็นสมการที่เป็นจริง 

 

5.  การแก้สมการ 
 

การแก้สมการ เป็นการหาค าตอบของสมการ 

 

 การแก้สมการ ข + 5 = 12 คือ การหาค่าของ ข ที่ท าให้สมการเป็นจริง 

 การแก้สมการ x  ÷ 9 = 3 คือ การหาค่าของ x  ที่ท าให้สมการเป็นจริง 

 5.1  การแก้สมการโดยใช้สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการบวกหรือการลบ 

  5.1.1 การแก้สมการที่มีตัวไม่ทราบค่าบวกด้วยจ านวนใด ๆ 

 พิจารณาการแก้สมการ   ค + 8 = 13 

 น า 8 มาลบออกจากจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

 เพ่ือให้ข้างซ้ายของเครื่องหมายเท่ากับเหลือตัวไม่ทราบค่าเพียงตัวเดียวเท่านั้น 

 จะได้                         ค + 8 – 8   =   13 – 8 

                                           ค   =   5 

 

 

 และเม่ือน า 5 ไปแทน ค ในสมการ  ค + 8 = 13 

 จะได้  5 + 8 = 13  ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง 

 ดังนั้น ค าตอบของสมการ  ค + 8 = 13 คือ 5 

 

ค + 8 – 8  =  ค + 0 

               =  ค  
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การแก้สมการที่มีตัวไม่ทราบค่าบวกกับจ านวนใด ๆ 

อาจใช้สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการลบ 

ด้วยการน าจ านวนที่เท่ากับจ านวนที่บวกกับตัวไม่ทราบค่า 

ไปลบออกจากจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

 

  5.1.2 การแก้สมการที่มีตัวไม่ทราบค่าลบด้วยจ านวนใด ๆ 

 พิจารณาการแก้สมการ   19  =  x – 16  

 น า 16 มาบวกกับจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

 เพ่ือให้ข้างขวาของเครื่องหมายเท่ากับเหลือตัวไม่ทราบค่าเพียงตัวเดียวเท่านั้น 

 จะได้                           19 + 16   =   x  – 16 + 16 

                                          35   =   x  

 

 

 และเม่ือน า 35 ไปแทน x  ในสมการ  19  =  x – 16 

 จะได้  19  =  35 – 16   ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง 

 ดังนั้น ค าตอบของสมการ  19  =  x – 16  คือ 35 

 

การแก้สมการที่มีตัวไม่ทราบค่าลบด้วยจ านวนใด ๆ 

อาจใช้สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการบวก 

ด้วยการน าจ านวนที่เท่ากับจ านวนที่ลบกับตัวไม่ทราบค่า 

ไปบวกกับจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 
 

 

ถ้าน าจ านวนที่หาได้จากการแก้สมการไปแทนตัวไม่ทราบค่าในสมการแล้วได้สมการที่เป็นเท็จ  

แสดงว่า จ านวนนั้นไม่ใช่ค าตอบของสมการ 

 

 

x – 16 + 16  =  x  + 16 – 16    

                  =  x  + 0 

                  =  x  
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 ตัวอย่างที่ 1  จงแก้สมการ b + 9 = 21 

 วิธีท า      b + 9 = 21 

   น า 9 มาลบออกจากจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

   จะได้   b + 9 – 9    =   21 – 9 

  b   =   12 

ตรวจค าตอบ   น า 12 ไปแทนตัวไม่ทราบค่าในสมการ b + 9 = 21 

      จะได้ 12 + 9 = 21 ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง 

    ดังนั้น ค าตอบของสมการ b + 9 = 21 คือ 12 

ตอบ    ๑๒ 

 ตัวอย่างที่ 2  จงแก้สมการ   ข – 8 = 29 

 วิธีท า      ข – 8 = 29 

   น า 8 มาบวกกับจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

   จะได้   ข – 8 + 8  =  29 + 8 

          ข  =  37 

ตรวจค าตอบ   น า 37 ไปแทนตัวไม่ทราบค่าในสมการ ข – 8 = 29 

      จะได้  37 – 8 = 29  ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง 

    ดังนั้น ค าตอบของสมการ  ข – 8 = 29  คือ 37 

ตอบ    ๓๗ 

 5.2 การแก้สมการโดยใช้สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการคูณหรือการหาร 

        5.2.1 การแก้สมการที่มีตัวไม่ทราบค่าหารด้วยจ านวนใด ๆ ที่ไม่ใช่ศูนย ์

      พิจารณาการแก้สมการ ก ÷ 3 = 18 อาจเขียนได้เป็น 

                                       
3
ก   = 18 

       น า 3 มาคูณจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

        เพ่ือให้ข้างซ้ายของเครื่องหมายเท่ากับเหลือตัวไม่ทราบค่าเพียงตัวเดียวเท่านั้น 

                                                         
3
ก  × 3  =  18 × 3 
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3

3ก   =  54  

                                                                 ก  =  54 

        เมื่อแทน ก ด้วย 54 ในสมการ ก ÷ 3 = 18 

        จะได้ 54 ÷ 3 = 18 เป็นสมการที่เป็นจริง 

       ดังนั้น ค าตอบของสมการ ก ÷ 3 = 18 คือ 54 

 

การแก้สมการที่มีตัวไม่ทราบค่าหารด้วยจ านวนใด ๆ ที่ไม่ใช่ศูนย์  

อาจใช้สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการคูณ  

ด้วยการน าจ านวนที่เท่ากับจ านวนที่หารตัวไม่ทราบค่า 

ไปคูณจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

 

  5.2.2 การแก้สมการที่มีตัวไม่ทราบค่าคูณด้วยจ านวนใด ๆ  

      พิจารณาการแก้สมการ       y × 6  =  54 

      น า 6 มาหารจ านวนทั้งสองข้าง 

              ของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

     เพ่ือให้ข้างซ้ายของเครื่องหมายเท่ากับเหลือตัวไม่ทราบค่าเพียงตัวเดียวเท่านั้น 

                                                         
6

6y    =   
6
54  

                                                               y   =    9 

      เมื่อแทน y ด้วย 9 ในสมการ y × 6 = 54 

       จะได้ 9 × 6 = 54 เป็นสมการที่เป็นจริง 

     ดังนั้น ค าตอบของสมการ y × 6 = 54 คือ 9 

 

การแก้สมการที่มีตัวไม่ทราบค่าคูณด้วยจ านวนใด ๆ  

อาจใช้สมบัติของการเท่ากันเกี่ยวกับการหาร  

ด้วยการน าจ านวนที่เท่ากับจ านวนที่คูณตัวไม่ทราบค่า 

หารจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

 

y  6 อาจเขียนโดยละ

เครื่องหมายคณู เขียนเป็น 

6y เช่น 6y = 54 
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 ตัวอย่างที่ 1     จงแก้สมการ   x

5
 = 18 

    วิธีท า    x

5
= 18 

      น า 5 มาคูณจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

                    จะได้    x

5
  5   =   18  5 

                                       x   =   90 

     ตรวจค าตอบ  น า 90 ไปแทน x  ในสมการ  x

5
 = 18 

                               จะได้  
5
90  = 18 เป็นสมการที่เป็นจริง 

                               ดังนั้น ค าตอบของสมการ x

5
 = 18 คือ 90 

    ตอบ   ๙๐ 
 

 ตัวอย่างที่ 2    จงแก้สมการ   y × 9 = 108 

    วิธีท า  y × 9 = 108 

     น า 9 มาหารกับจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

      จะได้     
9

9y   =  
9

108  

                       y   =   12 

    ตรวจค าตอบ  น า 12 ไปแทน y ในสมการ  y × 9 = 108 

                               จะได้ 12 × 9 = 108 เป็นสมการที่เป็นจริง 

                               ดังนั้น ค าตอบของสมการ y × 9 = 108 คือ 12 

   ตอบ   ๑๒ 
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6.  การแก้โจทย์ปัญหาด้วยสมการ 

   6.1 การเขียนสมการจากข้อความท่ีโจทย์ก าหนด  

   พิจารณาข้อความท่ี 1 – 4 ต่อไปนี้ 

    ข้อความที่ 1  “นายแดงมีที่ดิน ก ไร่ แบ่งขายไป 36 ไร่ นายแดงเหลือที่ดิน 54 ไร่” 

         เขียนสมการได้   ก – 36 = 54 

    ข้อความที่ 2  “ชาวสวนเก็บมะม่วงได้ 72 กิโลกรัม วันต่อมาเก็บได้อีก ข กิโลกรัม รวม 2 วัน  

     เก็บมะม่วงได้ 128 กิโลกรัม” 

      เขียนสมการได้   72 + ข = 128 

   ข้อความที่ 3  “ฉันมีเงินจ านวนหนึ่ง แปดเท่าของจ านวนเงินของฉัน เท่ากับ 480 บาท” 

       เขียนสมการได้   8 × ค = 480 

   ข้อความที่ 4  “แม่ไปท าธุระที่จังหวัดสงขลา และซื้อลองกองจ านวนหนึ่งมาฝากญาติพ่ีน้อง 

      ครอบครัวละเท่า ๆ กัน แม่มีพ่ีชาย 2 คน น้องสาว 1 คน และแต่ละครอบครัวได้รับ 

      ลองกอง ครอบครัวละ 4 กิโลกรัม” 

        เขียนสมการได้   จ ÷ 3 = 4 

   จะเห็นว่า ข้อความท่ี 1 และ 2 โจทย์ก าหนดตัวไม่ทราบค่า จึงเขียนสมการได้จากความสัมพันธ์ของ

จ านวนต่าง ๆ ที่โจทย์ก าหนด ส่วนข้อความที่ 3 และ 4 โจทย์ไม่ได้ก าหนดตัวไม่ทราบค่า ในการเขียน

สมการจึงต้องก าหนดตัวไม่ทราบค่าเอง แล้วจึงเขียนสมการ 

 6.2 การแก้โจทย์ปัญหาด้วยสมการ 

   การแก้โจทย์ปัญหาด้วยสมการ ควรอ่านและวิเคราะห์โจทย์ให้ทราบว่า โจทย์ให้หาอะไร แล้ว

ด าเนินการแก้โจทย์ปัญหาดังนี้ 

    1) โจทย์ให้หาอะไร 

    2) โจทย์ก าหนดอะไรมาให้บ้าง 

    3) เขียนสมการได้อย่างไร 

      4) แก้สมการหาตัวไม่ทราบค่าได้อย่างไร 

      5) ตรวจสอบความสมเหตุสมผลของค าตอบที่ได้ 
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ก 

54 

ตัวอย่างที่ 1  นายแดงมีที่ดิน ก ไร่ แบ่งขายไป 36 ไร่ นายแดงเหลือที่ดิน 54 ไร่ อยากทราบว่าเดิม  

                 นายแดงมีท่ีดินทั้งหมดก่ีไร่ 

วิเคราะห์โจทย์  1. โจทย์ให้หาอะไร 

    นายแดงมีท่ีดินทั้งหมดกี่ไร่ ซึ่งโจทย์ก าหนดว่ามี ก ไร่ 

   2. โจทย์ก าหนดอะไร 

     นายแดงมีท่ีดิน ก ไร่ แบ่งขายไป 36 ไร่ หลังจากขายไปเหลือที่ดิน 54 ไร่ 

     นั่นคือ มีที่ดิน ก ไร่ แบ่งขายไป 36 ไร่ เหลือที่ดิน ก – 36 ไร่ 

 

 

 

 

 3. เขียนสมการได้ ก – 36 = 54 

 4. แก้สมการหาค่าของตัวไม่ทราบค่าได้ดังนี้ 

                                                                    ก – 36   =   54 

                                                             ก – 36 + 36   =   54 + 36 

                                                                            ก   =   90 

         ค าตอบของสมการ คือ 90 

        ค าตอบของโจทย์ปัญหานี้ คือ นายแดงมีท่ีดิน 90 ไร่ 

      เขียนแสดงวิธีท าได้ดังนี้ 

       วิธีท า   นายแดงมีท่ีดิน ก ไร่ 

      แบ่งขายไป 36 ไร่ 

        เหลือที่ดิน 54 ไร่ 

        เขียนสมการได้  ก – 36 = 54 

        น า 36 มาบวกจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

ก – 36 36 
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                                                              ก – 36 + 36   =   54 + 36 

                                                                             ก   =   90 

                ค าตอบของสมการ ก – 36 = 54 คือ 90 

       ดังนั้น นายแดงมีที่ดิน 90 ไร่ 

           ตอบ   นายแดงมีท่ีดิน ๙๐ ไร่ 

 5.  ตรวจสอบความสมเหตุสมผลของค าตอบที่ได้ 

       นายแดงขายที่ดินไป 36 ไร่ (ประมาณ 40 ไร่) 

     เหลือที่ดินอีก 54 ไร่ (ประมาณ 50 ไร่) 

  เดิมนายแดงมีที่ดินประมาณ 40 + 50 = 90 ไร่ 

     ดังนั้น เดิมนายแดงมีที่ดิน 90 ไร่ จึงเป็นค าตอบที่สมเหตุสมผล 

ตัวอย่างที่ 2   ฉันมีเงินจ านวนหนึ่ง แปดเท่าของจ านวนเงินของฉันเท่ากับ 480 บาท ฉันมีเงินเท่าใด 

 วิเคราะห์โจทย์ 

 

 

 วิธีท า   สมมติฉันมีเงิน a บาท แปดเท่าของจ านวนเงินของฉัน เท่ากับ 480 บาท 

      เขียนสมการได้   8 × a =  480  บาท 

     น า 8 มาหารจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

                                                             
8

8a    =   
8

480  

                                                                  a    =   60 

        ค าตอบของสมการ  a × 8 = 480  คือ 60 

 ตอบ    ฉันมีเงิน ๖๐ บาท 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

a a a a a a a a 

480 
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ตัวอย่างที่ 3   เศษสองส่วนสามของจ านวนจ านวนหนึ่งบวกด้วย 5 ได้ผลลัพธ์เป็น 37 จงหาจ านวนนี้ 

 วิธีท า  สมมติจ านวนจ านวนหนึ่ง คือ b 

        เศษสองส่วนสามของจ านวนจ านวนนี้บวกด้วย 5 ได้ผลลัพธ์เป็น 37 

     เขียนสมการได้  ( 
3
2 b) + 5  =  37 

       น า 5 มาลบออกจากจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

                                        ( 
3
2 b)  + 5 – 5   =  37 – 5  

                                                    ( 
3
2 b)   =  32 

       น า  
2
3   มาคูณจ านวนทั้งสองข้างของเครื่องหมายเท่ากับของสมการ 

                                                        
2
3   ( 

3
2 b)   =  

2
3   32 

                                                                       b   =   48 

                             ค าตอบของสมการ  ( 
3
2 b) + 5  =  37  คือ  48 

 ตอบ   จ านวนนี้ คือ ๔๘ 



 

 

 

 

เอกสารส าหรับวิทยากร 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่1 

 เรื่อง ฝึกสังเกตและให้เหตุผล 

 

1.  มีจ านวนอยู่ 1 จ านวนที่ไม่เข้าพวกซ่ึงควรตัดออก จงหาว่าจ านวนนั้นคืออะไร เพราะเหตุใด 

 

 

 จ านวนที่ตัดออก คือ  71 

 เหตุผลเพราะ  71 เป็นจ านวนคี่ แต่จ านวนอื่น ๆ ทุกจ านวนเป็นจ านวนคู่ หรือเพราะ 

                            71 เป็นจ านวนเฉพาะ แต่จ านวนอื่น ๆ ทุกจ านวนไม่เป็นจ านวนเฉพาะ 

 หมายเหตุ  ค าตอบของโจทย์ข้อนี้ไม่ได้มีเพียงค าตอบเดียว ทั้งนี้ข้ึนอยู่กับเหตุผลและความสัมพันธ์

ที่ค้นพบ เช่น ค าตอบอาจเป็น 30 เพราะ 30 เป็นจ านวนที่หารด้วย 10 ลงตัว แต่จ านวนอ่ืนทุกจ านวนหาร

ด้วย 10 ไม่ลงตัว เป็นต้น 

 

2.  จงสังเกตความสัมพันธ์ของชุดของจ านวนต่อไปนี้ แล้วเติมจ านวนที่ขาดหายไปในช่องว่างให้สัมพันธ์กัน 

พร้อมทั้งบอกเหตุผลในการเติม 

 

 
 

 เหตุผลที่เติมเพราะ ความสัมพันธ์ของจ านวนชุดนี้ คือ ผลต่างของจ านวนที่อยู่ติดกันจะลดลงทีละ 

1 ดังนี้ 

                                        52       50       47       43        38        32 
                                                             -2          -3            -4            -5             -6 

 

3.  จงสังเกตวิธีการเขียนจ านวนในแต่ละรูป แล้วเติมจ านวนภายในรูปที่ 4 ที่หายไปให้สัมพันธ์กัน พร้อมทั้ง

บอกเหตุผลในการเติม 

 
 

84 18 26 52 71 30 

52 50 47 43 38 32 

17 
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 เหตุผลที่เติมเพราะ ถ้าน าจ านวนที่มุมทั้งสามของรูปสามเหลี่ยมมาบวกกัน จะได้ผลลัพธ์เท่ากับ

จ านวนภายในวงกลมพอดี ดังนี้ 

  รูปที่ 1  จะได้  3 + 2 + 5 = 10  รูปที่ 2  จะได้  4 + 3 + 1 = 8 

  รูปที่ 3  จะได้  9 + 6 + 7 = 22  รูปที่ 4  จะได้  8 + 5 + 4 = 17 

 นั่นคือ จ านวนที่หายไปภายในวงกลมของรูปที่ 4 คือ 17 

 

4.  จงสังเกตความสัมพันธ์ของรูปต่อไปนี้ แล้วเติมสัญลักษณ์ท่ีขาดหายไปในช่องว่างให้สัมพันธ์กัน พร้อมทั้ง

บอกเหตุผลในการเติม 

 
 

 เหตุผลที่เติมเพราะ ช่องบนของโดมิโนมีจ านวนจุดเริ่มจาก 2 แล้วเพ่ิมข้ึนทีละ 2 เป็น 4, 6, 8 

ตามล าดับ ส่วนช่องล่างของโดมิโนมีจ านวนจุดเริ่มจาก 3 แล้วเพ่ิมข้ึนทีละ 2 เป็น 5, 7, 9 ตามล าดับ  
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เฉลยใบกิจกรรมที ่2 

 เรื่อง แบบรูปของจ ำนวน 

 

โจทย์ข้อที่ 1 

 จากแบบรูปของจ านวน  3, 7, 11, 15, … น ามาเขียนในตารางได้ดังนี้ 

ต ำแหน่งที ่ 1 2 3 4 … 

จ ำนวน 3 7 11 15 … 

 

    จงตอบค าถามต่อไปนี้ 

   1.1  ต าแหน่งที่ 5 ต าแหน่งที่ 6 และต าแหน่งที่ 7 เป็นจ านวนใด เพราะเหตุใด 

 ความสัมพันธ์ของแบบรูปของจ านวนชุดนี้ คือ เป็นจ านวนที่เริ่มจาก 3 แล้วเพ่ิมข้ึนทีละ 4 ดังนี้ 

                                         3        7        11        15        19        23       27 
                                                            +4          +4           +4           +4            +4          +4  

 ดังนั้น ต าแหน่งที่ 5, 6 และ 7 คือ 19, 23 และ 27 ตามล าดับ 

 

 1.2  ต าแหน่งที่ 50 และต าแหน่งที่ 100 เป็นจ านวนใด 

                 ต าแหน่งที่ 1      ต าแหน่งที่ 2       ต าแหน่งที่ 3        ต าแหน่งที่ 4 

                                    3                   7                    11                   15 

                                    3                 3+4                3+4+4            3+4+4+4 

                               3+(04)          3+(14)            3+(24)           3+(34) 

      จากความสัมพันธ์ในแบบรูปดังกล่าวจะได้ 

     จ านวนในต าแหน่งที่ 50 คือ 3+(494) = 199 

     และจ านวนในต าแหน่งที่ 100 คือ 3+(994) = 399 
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 1.3  ถ้าให้ n เป็นจ านวนนับใด ๆ จ านวนในต าแหน่งที่ n จะเป็นเท่าใด 

  จากความสัมพันธ์ที่ได้ในข้อ 1.2 ท าให้ได้ว่า  

    จ านวนในต าแหน่งที่ n คือ 3 + [(n – 1)  4] = 3 + 4n – 4  

                                                                      = 4n – 1 

 1.4  จะมีจ านวน 499 และ 734 อยู่ในแบบรูปนี้หรือไม่ เพราะเหตุใด และถ้ามีจะอยู่ในต าแหน่งที่

เท่าใด 

  เราสามารถหาจ านวนที่โจทย์ก าหนดอยู่ในแบบรูปชุดนี้หรือไม่ โดยให้จ านวนในต าแหน่งที่ n 

เท่ากับจ านวนที่โจทย์ก าหนด แล้วแก้สมการ ถ้า n เป็นจ านวนนับ แสดงว่าจ านวนที่โจทย์ก าหนดมานั้นอยู่

ในแบบรูปชุดนี้ และอยู่ในต าแหน่งที่ n แต่ถ้า n ไม่เป็นจ านวนนับ แสดงว่าจ านวนที่โจทย์ก าหนดมานั้นไม่

อยู่ในแบบรูปชุดนี้ 

     ดังนั้น เราสามารถแสดงการหาว่า 499 อยู่ในแบบรูปชุดนี้หรือไม่ ดังนี้ 

    ให้   4n – 1   =   499 

                           4n  =   500 

                             n  =  125  เป็นจ านวนนับ 

     ดังนั้น  499 อยู่ในแบบรูปชุดนี้ และอยู่ในต าแหน่งที่ 125 

     และเราสามารถแสดงการหาว่า 734 อยู่ในแบบรูปชุดนี้หรือไม่ ดังนี้ 

    ให้   4n – 1   =   734 

                           4n  =   735 

                             n  =  183.75  ไม่เป็นจ านวนนับ 

     ดังนั้น  734 ไม่อยู่ในแบบรูปชุดนี้  
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โจทย์ข้อที่ 2 

 พิจารณาแบบรูปจากการเรียงไม้ขีดไฟด้านล่าง แล้วตอบค าถามต่อไปนี้ 

 

 2.1  จงเติมจ านวนไม้ขีดไฟในตารางต่อไปนี้ 

รูปที่ 1 2 3 4 

จ านวนไม้ขีดไฟ 

(ก้าน) 
5 8 11 14 

 

   2.2  รูปที่ 5 และรูปที่ 6 ต้องใช้จ านวนไม้ขีดไฟรูปละกี่ก้าน เพราะเหตุใด 

 ความสัมพันธ์ของแบบรูปของจ านวนชุดนี้ คือ เป็นจ านวนที่เริ่มจาก 5 แล้วเพ่ิมข้ึนทีละ 3 ดังนี้ 

                                         5        8        11        14        17        20       24 
                                                            +3          +3           +3           +3            +3          +3  
 

 ดังนั้น ต าแหน่งที่ 5 และ 6 คือ 17 และ 20 ตามล าดับ 
 

 2.3  รูปที่ 50 และรูปที่ 100 ต้องใช้จ านวนไม้ขีดไฟรูปละกี่ก้าน 

                    รูปที่ 1             รูปที่ 2              รูปที่ 3              รูปที่ 4 

                                    5                   8                    11                   14 

                                    5                 5+3                5+3+3            5+3+3+3 

                               5+(03)          5+(13)            5+(23)           5+(33) 

      จากความสัมพันธ์ในแบบรูปดังกล่าวจะได้ 

     จ านวนไม้ขีดไฟในรูปที่ 50 คือ 5+(493) = 152 ก้าน 

     และจ านวนไม้ขีดไฟในรูปที่ 100 คือ 5+(993) = 302 ก้าน 
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 2.4  ถ้าให้ n เป็นจ านวนนับใด ๆ รูปที่ n ต้องใช้จ านวนไม้ขีดไฟก่ีก้าน 

  จากความสัมพันธ์ที่ได้ในข้อ 2.3 ท าให้ได้ว่า  

      จ านวนในรูปที่ n คือ 5 + [(n – 1)  3] = 5 + 3n – 3   

                                                                = 3n + 2 

     ดังนั้น รูปที่ n ต้องใช้จ านวนไม้ขีดไฟเท่ากับ 3n + 2 ก้าน 

 2.5  ในแบบรูปที่ก าหนดให้ จะมีจ านวนไม้ขีดไฟ 677 ก้านหรือไม่ และถ้ามี จะอยู่ในรูปที่เท่าใด 

  เราสามารถหาจ านวนไม้ขีดไฟที่โจทย์ก าหนดอยู่ในแบบรูปชุดนี้ได้หรือไม่ โดยให้จ านวน

ไม้ขีดไฟในรูปที่ n เท่ากับจ านวนที่โจทย์ก าหนด แล้วแก้สมการ ถ้า n เป็นจ านวนนับ แสดงว่าจ านวนไม้ขีด

ไฟที่โจทย์ก าหนดมานั้นอยู่ในแบบรูปชุดนี้ และอยู่ในต าแหน่งที่ n แต่ถ้า n ไม่เป็นจ านวนนับ แสดงว่า

จ านวนไม้ขีดไฟที่โจทย์ก าหนดมานั้นไม่อยู่ในแบบรูปชุดนี้ 

     ดังนั้น เราสามารถแสดงการหาว่า 677 อยู่ในแบบรูปชุดนี้หรือไม่ ดังนี้ 

    ให้       3n + 2   =  677 

                                      3n  =  675 

                                       n  =  225  เป็นจ านวนนับ 

     ดังนั้น  677 อยู่ในแบบรูปชุดนี้ และอยู่ในรูปที่ 225 
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โจทย์ข้อที่ 3 

 พิจารณาแบบรูปที่ก าหนด แล้วตอบค าถามต่อไปนี้ 

 

4
3 , 

7
5  , 

10
7  , 

13
9  ,  … 

 

   3.1  เศษส่วนตัวที่ 5 และตัวที่ 6 คืออะไร เพราะเหตุใด 

  แบบรูปนี้เป็นแบบรูปของจ านวนที่มีลักษณะการเขียนในรูปเศษส่วนของจ านวนนับ โดยที่ตัว

เศษเป็นจ านวนที่เริ่มจาก 3 แล้วเพ่ิมข้ึนครั้งละ 2 และตัวส่วนเป็นจ านวนที่เริ่มจาก 4 แล้วเพ่ิมข้ึนครั้งละ 3 

ซึ่งอาจเขียนใหม่ได้ดังนี้ 

4
3

 , 
34
23




, 
334
223




 , 
3334
2223




 ,  … 

  ดังนั้นเศษส่วนตัวที่ 5 คือ 
313
29

  = 

16
11   และเศษส่วนตัวที่ 6 คือ 

316
211


  = 

19
13    

 3.2  เศษส่วนตัวที่ 10 คืออะไร 

  จากข้อ 3.1 อาจเขียนแบบรูปใหม่ได้ดังนี้ 

3)(04
2)(03




,  
3)(14
2)(13




,  
3)(24
2)(23




,  
3)(34
2)(33




,  … 

  ดังนั้นเศษส่วนตัวที่ 10 คือ 
3)(94
2)(93


  = 

31
21  

 3.3  ถ้าเศษส่วนในแบบรูปชุดนี้มีตัวเศษเป็น 27 แล้วตัวส่วนคืออะไร     

     จากข้อ 3.2 จะได้เศษส่วนตัวที่ n คือ 
1)3(n4
1)2(n3


  

  ถ้าเศษส่วนในแบบรูปชุดนี้มีตัวเศษเป็น 27 แล้ว 3 + 2(n – 1) = 27 

                                                                              2(n – 1) = 24   

                                                                                 n – 1  = 12 

                                                                                      n  = 13 

  ดังนั้นเศษส่วนตัวที่ 13 จะมีตัวส่วนคือ 4 + 3(13 – 1) = 4 + 3(12) = 40 
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 3.4  มี 
55
35  อยู่ในแบบรูปนี้หรือไม่ เพราะเหตุใด และถ้าอยู่ จะเป็นตัวที่เท่าใด 

     จากเศษส่วนตัวที่ n คือ 
1)3(n4
1)2(n3


  

       พิจารณาตัวเศษ โดยให้ 3 + 2(n – 1) = 35 

                                                 2(n – 1) = 32 

                                                   n – 1  = 16 

                                                         n  = 17 

  ดังนั้นเศษส่วนตัวที่ 17 จะมีตัวส่วนคือ 4 + 3(17 – 1) = 4 + 3(16) = 52 ซึ่งไม่เท่ากับ 55 

ตามท่ีโจทย์ก าหนดให้ 

    นั่นคือ 
55
35  ไม่อยู่ในแบบรูปชุดนี้ 
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โจทย์ข้อที่ 4 

 พิจารณาแบบรูปด้านล่าง แล้วตอบค าถามต่อไปนี้ 

 

23.35,  42.79,  56.84,  23.35,  42.79,  56.84,  23.35,  42.79,  …  

 

 4.1  แบบรูปนี้มีลักษณะอย่างไร 

  แบบรูปนี้เป็นแบบรูปของจ านวนที่มีลักษณะการเขียนในรูปทศนิยมและมีลักษณะเป็นแบบรูป

ซ้ า ชุดของทศนิยมที่ซ้ ากัน คือ 23.35, 42.79 และ 56.84 นั่นคือซ้ ากันครั้งละ 3 จ านวน ซึ่งสามารถจัดเป็น

กลุ่มได้ดังนี้ 
 

ทศนิยมตัวที่              1            2            3              4            5            6                7           8         

23.35,  42.79,  56.84,    23.35,  42.79,  56.84,    23.35,  42.79,  …  

   4.2  ทศนิยมตัวที่ 9 คืออะไร เพราะเหตุใด 

  จากข้อ 4.1 จะได้ทศนิยมตัวที่ 9 (หรือตัวถัดไปนั่นเอง) คือ 56.84 

 4.3  ทศนิยมตัวที่ 100 คืออะไร 

  พิจารณาความสัมพันธ์ของแบบรูปซ้ า พบว่า  

   23.35 คือ ทศนิยมตัวที ่1, 4, 7, 10, … 

   42.79 คือ ทศนิยมตัวที ่ 2, 5, 8, 11, … 

   56.84 คือ ทศนิยมตัวที ่ 3, 6, 9, 12, … 

  จะสังเกตได้ว่า 

      ถ้าน า 3 ไปหารจ านวนที่บอกต าแหน่ง เหลือเศษ 1 ได้ 23.35  

      ถ้าน า 3 ไปหารจ านวนที่บอกต าแหน่ง เหลือเศษ 2 ได ้42.79 

      ถ้าน า 3 ไปหารจ านวนที่บอกต าแหน่ง ลงตัวพอดี ได้ 56.84  

  ดังนั้นการตรวจสอบว่าทศนิยมตัวที่ 100 คืออะไร ท าได้โดยการน า 3 ไปหาร 100 พบว่าได้

เศษเป็น 1 นั่นคือ ทศนิยมตัวที่ 100 คือ 23.35 
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 4.4  การหาทศนิยมตัวที่ n ของแบบรูปข้างต้น เขียนในรูปทั่วไปได้อย่างไร     

                                                      ได้ 23.35 เมื่อ n  3 เศษเป็น 1 

                         ทศนิยมตัวที่ n คือ       ได้ 42.79 เมื่อ n  3 เศษเป็น 2 

                                                      ได้ 56.84 เมื่อ n  3 ลงตัวพอดี (เศษเป็น 0) 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่3 

 เรื่อง สถานการณ์และการแก้ปัญหาเกี่ยวกับแบบรูป 

 

โจทย์ปัญหาข้อที่ 1 

ในงานเลี้ยงแห่งหนึ่ง เจ้าภาพจัดโต๊ะ            และเก้าอ้ี      ตามแบบรูปดังนี้ 

 

 

 

 

 

 ถ้าจัดโต๊ะและเก้าอ้ีตามแบบรูปนี้ให้มีโต๊ะสิบสองตัว จะต้องใช้เก้าอ้ีทั้งหมดกี่ตัว 

แนวคิด 

จ านวนโต๊ะ 1 2 3 4 … n 
จ านวนเก้าอ้ี 4 

หรือ 
2+2 
หรือ 

2  2 

6 
หรือ 

2+2+2 
หรือ 

3  2  

8 
หรือ 

2+2+2+2 
หรือ 

4  2  

10 
หรือ 

2+2+2+2+2 
หรือ 

5  2  

…  
 
 
 

2(n + 1) 

 

 ดังนั้น ถ้าจัดโต๊ะและเก้าอ้ีตามแบบรูปนี้ให้มีโต๊ะสิบสองตัว จะต้องใช้เก้าอ้ีทั้งหมดเท่ากับ 

2(12 + 1)  =  2(13) 

                                                                 =  26  ตัว 
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โจทย์ปัญหาข้อที่ 2 

สวนดอกไม้รูปแบบหนึ่ง ผู้ออกแบบใช้กระเบื้องรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสสีขาวปูล้อมรอบบริเวณที่ปลูกต้นไม้ 

(ส่วนที่เป็นสีด า) ตามรูปข้างล่าง หากต้องการสร้างสวนดอกไม้แบบนี้ให้มีพ้ืนที่ปลูกต้นไม้ตรงกลาง         

15 ตารางหน่วย ต้องใช้กระเบื้องรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสสีขาวทั้งหมดกี่แผ่น 

 
แนวคิด 

พ้ืนที่ 
ส่วนที่เป็นสีด า 
(ตารางหน่วย) 

1 2 3 4 … n 

จ านวน 
กระเบื้องสีขาว 

(แผ่น) 

8 
หรือ 
6+2 
หรือ 

6+(12) 

10 
หรือ 

6+2+2 
หรือ 

6+(22) 

12 
หรือ 

6+2+2+2 
หรือ 

6+(32) 

14 
หรือ 

6+2+2+2+2 
หรือ 

6+(42) 

…  
 
 
 

2n + 6 

 

 ดังนั้น ถ้าต้องการสร้างสวนดอกไม้แบบนี้ให้มีพ้ืนที่ปลูกต้นไม้ตรงกลาง 15 ตารางหน่วย ต้องใช้

กระเบื้องรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสสีขาวทั้งหมดเท่ากับ 

(2  15) + 6  =  30 + 6 

                                                                  =   36  แผ่น 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่4 

 เรื่อง ตาชั่ง 

 

โจทย์ข้อที ่1 

กรรไกร 1 เล่ม หนักเท่ากับดินสอ 3 แท่ง 

จากภาพ จะต้องเติมดินสอทางด้านขวาของตาชั่งอีกกี่แท่ง 

จึงจะท้าให้ด้านซ้ายและด้านขวาของตาชั่งมีน ้าหนักเท่ากัน 
 

แนวคิด    ต้องเติมดินสอทางด้านขวาของตาชั่งอีก 5 แท่ง 

              จึงจะท้าให้ด้านซ้ายและด้านขวาของตาชั่งมีน ้าหนักเท่ากัน 

 
 

โจทย์ข้อที ่2 

 
                                                         ตาชั่ง 

 

ก้าหนดให้  แทนรูปวงกลม รูปสามเหลี่ยม รูปสี่เหลี่ยม และรูปดาว ตามล้าดับ 

โดย 

รูปสี่เหลี่ยม 1 รูป หนักเท่ากับ รูปดาว 2 รูป 

รูปวงกลม 1 รูป หนักเท่ากับ รูปดาว 3 รูป 

รูปสามเหลี่ยม 1 รูป หนักเท่ากับ รูปดาว 4 รูป 

จะต้องเติมรูปสี่เหลี่ยม รูปวงกลม หรือรูปสามเหลี่ยม (ยกเว้นรูปดาว) ทางด้านซ้ายของตาชั่งก่ีรูป 

จึงจะท้าให้ด้านซ้ายและด้านขวาของเครื่องชั่งสองแขนมีน ้าหนักเท่ากัน 
 

(ตรวจสอบค าตอบ โดยใช้โปรแกรม GSP ไฟล์เรื่อง ตาชั่ง) 

แนวคิด   ตัวอย่างของค้าตอบ เช่น 

             เติมรูปสี่เหลี่ยม 1 รูป รูปวงกลม 1 รูป และรูปสามเหลี่ยม 2 รูป เป็นต้น 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่5 

 เรื่อง สมการ 

 

โจทย์ข้อที่ 1 

 จงยกตัวอย่างตามเงื่อนไขต่อไปนี้ มาข้อละ 2 ตัวอย่าง 

 1.1 ประโยคสัญลักษณ์ท่ีไม่เป็นสมการ 

  ตัวอย่างเช่น     2 + 7      8 

                                    26 – 4    12 

 1.2 ประโยคสัญลักษณ์ท่ีเป็นสมการที่เป็นจริง 

  ตัวอย่างเช่น     2 + 7    =  9 

                                    26 – 4  =  22 

 1.3 ประโยคสัญลักษณ์ท่ีเป็นสมการที่เป็นเท็จ 

  ตัวอย่างเช่น     2 + 7    =  20 

                                    26 – 4  =  12 

 1.4 ประโยคสัญลักษณ์ท่ีเป็นสมการที่มีตัวไม่ทราบค่า และค าตอบของสมการคือ 24 

  ตัวอย่างเช่น     2 + ก    =  26 

                                    26 – a  =  2 
 

โจทย์ข้อที่ 2 

 จงเติมเครื่อง  เมื่อผลสรุปถูกต้อง และเติมเครื่องหมาย  เมื่อผลสรุปไม่ถูกต้อง ในช่องตาราง

ผลสรุปแต่ละข้อต่อไปนี้ 

ข้อ ประโยค ผลสรุป 
2.1 เนื่องจาก  

7
70  = 10  ดังนั้น 

7
70   7  =  10  7  

2.2 เนื่องจาก  3 = 1.8 + 1.2  ดังนั้น  3 + 27 = (1.8 + 1.2) + 27  
2.3 เนื่องจาก  18  2 = 9  ดังนั้น  (18  2) – 9 = 9 – 6     
2.4 เนื่องจาก  ง – 15 = 40  ดังนั้น  ง – (15  5) = 40  5  
2.5 เนื่องจาก  21.6 – 7.6 = 14  ดังนั้น  (21.6 – 7.6)  

2
1  = 14  

2
1    

2.6 เนื่องจาก  3.1 – m = 22.4  7  ดังนั้น  (3.1 – m) + 5 = 22.4  (7 + 5)    
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โจทย์ข้อที่ 3 
 

 จงแก้สมการ 

 3.1 48  =  y – 12 ตอบ    y = 60 

 3.2 105 + ก  =  200 ตอบ    ก = 95 

 3.3 24  ท  =  96 ตอบ    ท = 4  

 3.4 63  =  k  7 ตอบ    k = 441 
   

โจทย์ข้อที่ 4 

 จงแสดงวิธีหาค าตอบของโจทย์ปัญหาโดยวิธีแก้สมการ 

 4.1 
3
2  ของนักเรียนชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 เป็นนักเรียนชาย ถ้ามีนักเรียนชายอยู่ 90 คน  

นักเรียนชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 มีจ านวนทั้งหมดกี่คน  

วิธีท า สมมุติให้มีนักเรียนชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 ทั้งหมด  m  คน 

 มีนักเรียนชายชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 เท่ากับ 
3
2 m คน ซึ่งโจทย์ก าหนดให้มีนักเรียนชาย 90 คน 

   เขียนเป็นสมการได้   
3
2 m   =  90 

                                            m  =  90  
3
2  

                                                 =  90  
2
3  

                                                 =  135 

 ค าตอบของสมการ 
3
2 m = 90  คือ 135 

 ดังนั้น นักเรียนชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 มีจ านวนทั้งหมด 135 คน 
 

ตอบ    นักเรียนชั้นประถมศึกษาปีที่ 6 มีจ านวนทั้งหมด ๑๓๕ คน 
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 4.2 จ านวนใดเมื่อบวกด้วย 10 แล้วหารด้วย 3 จะได้ผลลัพธ์เป็น 100 พอดี  

วิธีท า สมมุติให้จ านวนนั้นคือ c  

 c บวกด้วย 10 แล้วหารด้วย 3 จะได้ผลลัพธ์เป็น 100 พอดี 

 เขียนเป็นสมการได้  (c + 10)  3  =  100 

                                             c + 10  =  300 

                                                    c  =  290 

  ค าตอบของสมการ (c + 10)  3 = 100  คือ 290 

 ดังนั้น จ านวนนั้น คือ 290 
 

ตอบ    จ านวนนั้น คือ ๒๙๐ 
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เฉลยใบกิจกรรมที ่6 

 เรื่อง วิเคราะห์การสอนสมการ 

 

 จากการดูบันทึกวีดิทัศน์การสอน เรื่อง สมการ จากรายการโทรทัศน์ครู (เวลา 15 นาที) ให้ผู้เข้ารับ

การอบรมเขียนอภิปรายในประเด็นต่าง ๆ ต่อไปนี้ 

             1.  ความถูกต้องในเนื้อหาเกี่ยวกับสมการ 

             2.  เทคนิค/ วิธีการสอน 

             3.  สื่อการสอน 

             4.  จุดแข็ง/ จุดอ่อนของการสอน และข้อเสนอแนะ 

             5.  สิ่งที่จะน าไปประยุกต์และปรับใช้กับการสอนของตนเอง 

แนวคิด 

 จากการดูบันทึกวีดิทัศน์การสอน วิทยากรอาจสรุปประเด็นการอภิปราย ดังตัวอย่าง เช่น 

 1.  ความถูกต้องในเนื้อหาเกี่ยวกับสมการ ในวีดิทัศน์เป็นครูชาวอังกฤษท่ีสอนเรื่องสมการและมี

ข้อความบรรยายภาษาไทยให้ ค าบางค าที่แปลเป็นภาษาไทย อาจไม่ถูกต้อง เช่น Number ในวีดิทัศน์

แปลว่า “ตัวเลข” แต่ที่ถูกต้องคือค าว่า “จ านวน” เป็นต้น 

 2.  เทคนิค/ วิธีสอน ครูชาวอังกฤษในวีดิทัศน์มีวิธีการสอนที่กระตุ้นเร้าความสนใจแก่นักเรียนได้ดี

มาก ใช้การสอนที่กระตุ้นให้นักเรียนคิด และมีทักษะการใช้ค าถามที่ดี นอกจากนี้ยังให้นักเรียนทุกคนมีส่วน

ร่วมในการเรียนรู้และปฏิบัติอย่างทั่วถึง 

 3.  สื่อการสอนที่ครูชาวอังกฤษใช้มีหลากหลาย เป็นสื่อที่เป็นรูปธรรมและให้นักเรียนทุกคนได้มีส่วน

ร่วมกับสื่อการสอนต่าง ๆ แต่บางชิ้นอาจมีราคาสูง 

 4.  จุดแข็ง คือ ครูมีบุคลิกลักษณะแบบกระตือรือร้นและกระตุ้นให้นักเรียนคิด การออกแบบ

บทเรียนส่งเสริมให้นักเรียนเข้าใจความหมายและการน าไปใช้ในเรื่องสมการได้ดีมาก 

             จุดอ่อน คือ การสอนที่รวดเร็วบางครั้งอาจท าให้นักเรียนบางคนตามครูไม่ทัน 

   5.  สิ่งที่จะน าไปประยุกต์และปรับใช้กับการสอนของตนเอง เช่น การออกแบบสื่อการสอนในเรื่อง

สมการ การปรับเปลี่ยนบุคลิกลักษณะการสอนที่กระตือรือร้น การออกแบบบทเรียนที่ส่งเสริมการใช้

ค าถามที่กระตุ้นให้นักเรียนมีการคิดขั้นสูง เป็นต้น  
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แบบสังเกตการมีส่วนร่วมในกิจกรรม 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนเข้าร่วมกิจกรรมต่าง ๆ  

เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(2 คะแนน) 

1 2 3 4 5 6 

1         
2         
3         
4         
5         
6         
7         
8         
9         
10         
11         
12         
13         
14         
15         
16         
17         
18         
19         
20         
21         
22         
23         
24         
25         
26         
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(2 คะแนน) 

1 2 3 4 5 6 

27         
28         
29         
30         
31         
32         
33         
34         
35         
36         
37         
38         
39         
40         

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การมีส่วนร่วมในกิจกรรม” (2 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน: เข้าร่วมกิจกรรม 

เกณฑ์การให้คะแนน:  

 ได้ 2 คะแนน เมื่อเข้าร่วมกิจกรรม 4-6 กิจกรรม 

 ได้ 1 คะแนน เมื่อเข้าร่วมกิจกรรม 1-3 กิจกรรม 

 ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่เข้าร่วมกิจกรรม 
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แบบบันทึกการส่งใบกิจกรรมที ่1-6 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรมต่าง ๆ   

เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(1 คะแนน) 

1 2 3 4 5 6 

1         
2         
3         
4         
5         
6         
7         
8         
9         
10         
11         
12         
13         
14         
15         
16         
17         
18         
19         
20         
21         
22         
23         
24         
25         
26         
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(1 คะแนน) 

1 2 3 4 5 6 

27         
28         
29         
30         
31         
32         
33         
34         
35         
36         
37         
38         
39         
40         

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “ชิ้นงาน” (1 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน: ปฏิบัติและส่งใบกิจกรรม 1-6 

เกณฑ์การให้คะแนน:  

 ได้ 1 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรม 4-6 ใบกิจกรรม 

ได้ 0.5 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรม 1-3 ใบกิจกรรม 

 ได้ 0 คะแนน เมื่อไมป่ฏิบัติงานและไมส่่งใบกิจกรรม 
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แบบประเมินการน าเสนอผลงานกลุ่ม 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนปฏิบัติตามตัวชี้วัดต่าง ๆ ที่ก าหนด  

เลขท่ี ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่ 

รวม
คะแนน 

(5 คะแนน) 

เป
็นตั

วแ
ทน

น า
เส

นอ
ผล

งา
นก

ลุ่ม
ขอ

ง 
ใบ

กิจ
กร

รม
 2

 ห
รือ

ใบ
กิจ

กร
รม

 5
 

 เป
็นผ

ู้อภิ
ปร

าย
หร

ือแ
สด

งค
วา

มค
ิดเ

ห็น
ต่อ

   
กา

รน
 าเส

นอ
ผล

งา
นข

อง
กล

ุ่มต
นเ

อง
หร

ือก
ลุ่ม

อื่น
ขอ

งใบ
กิจ

กร
รม

 2
 ห

รือ
ใบ

กิจ
กร

รม
 5
 

เข
้าร

่วม
รับ

ฟัง
กา

รน
 าเส

นอ
ผล

งา
นก

ลุ่ม
ขอ

งใบ
กิจ

กร
รม

 2
 แ

ละ
ใบ

กิจ
กร

รม
 5

 

 

1      
2      
3      
4      
5      
6      
7      
8      
9      
10      
11      
12      
13      
14      
15      
16      
17      
18      
19      
20      
21      
22      
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เลขท่ี ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่ 

รวม
คะแนน 

(5 คะแนน) 

เป
็นตั

วแ
ทน

น า
เส

นอ
ผล

งา
นก

ลุ่ม
ขอ

ง 
ใบ

กิจ
กร

รม
 2

 ห
รือ

ใบ
กิจ

กร
รม

 5
 

 เป
็นผ

ู้อภิ
ปร

าย
หร

ือแ
สด

งค
วา

มค
ิดเ

ห็น
ต่อ

   
กา

รน
 าเส

นอ
ผล

งา
นข

อง
กล

ุ่มต
นเ

อง
หร

ือก
ลุ่ม

อื่น
ขอ

งใบ
กิจ

กร
รม

 2
 ห

รือ
ใบ

กิจ
กร

รม
 5
 

เข
้าร

่วม
รับ

ฟัง
กา

รน
 าเส

นอ
ผล

งา
นก

ลุ่ม
ขอ

งใบ
กิจ

กร
รม

 2
 แ

ละ
ใบ

กิจ
กร

รม
 5

 

 

23      
24      
25      
26      
27      
28      
29      
30      

 

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การน าเสนอผลงานกลุ่ม” (5 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน:   1. เป็นตัวแทนน าเสนอผลงานกลุ่มของใบกิจกรรม 2 หรือใบกิจกรรม 5 

                      2. เป็นผู้อภิปรายหรือแสดงความคิดเห็นต่อการน าเสนอผลงานของกลุ่มตนเองหรือ 

กลุ่มอ่ืนของใบกิจกรรม 2 หรือใบกิจกรรม 5  

                      3. เข้าร่วมรับฟังการน าเสนอผลงานกลุ่มของใบกิจกรรม 2 และใบกิจกรรม 5  

เกณฑ์การให้คะแนน:  

ได้ 5 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 3 ประเด็น  ได้ 3 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 1 ประเด็น  
ได้ 4 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 2 ประเด็น    ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีการปฏิบัติ 
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แบบประเมินการสรุปองค์ความรู้ตามใบกิจกรรมที ่6 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนปฏิบัติตามตัวชี้วัดต่าง ๆ ที่ก าหนด 

เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่ 

รวมคะแนน 
(2 คะแนน) 

ได้
สะ

ท้อ
นผ

ลก
าร

เรีย
นร

ู้หร
ือแ

ลก
เป

ลี่ย
น

เรีย
นร

ู้ใน
กา

รป
ฏิบ

ัติใ
บก

ิจก
รร

ม 
6  

ส่ง
ใบ

กิจ
กร

รม
 6

 แ
ละ

ปฏิ
บัติ

คร
บท

ุก
ปร

ะเ
ด็น

ค า
ถา

มใ
นใ

บก
ิจก

รร
ม 

6 
 

1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     
11     
12     
13     
14     
15     
16     
17     
18     
19     
20     
21     
22     
23     
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่ 

รวมคะแนน 
(2 คะแนน) 

ได้
สะ

ท้อ
นผ

ลก
าร

เรีย
นร

ู้หร
ือแ

ลก
เป

ลี่ย
น

เรีย
นร

ู้ใน
กา

รป
ฏิบ

ัติใ
บก

ิจก
รร

ม 
6  

ส่ง
ใบ

กิจ
กร

รม
 6

 แ
ละ

ปฏิ
บัติ

คร
บท

ุก
ปร

ะเ
ด็น

ค า
ถา

มใ
นใ

บก
ิจก

รร
ม 

6 
 

24     
25     
26     
27     
28     
29     
30     

 

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การสรุปองค์ความรู้” (2 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน: 1. ได้สะท้อนผลการเรียนรู้หรือแลกเปลี่ยนเรียนรู้ในการปฏิบัติใบกิจกรรม 6 

                 2. ส่งใบกิจกรรม 6 และปฏิบัติครบทุกประเด็นค าถามในใบกิจกรรม 6  

เกณฑ์การให้คะแนน:  

 ได้ 2 คะแนน เมื่อมีประเด็นการประเมินครบ 2 ข้อ     

 ได้ 1 คะแนน เมื่อมีประเด็นการประเมิน 1 ข้อ          

           ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีประเด็นการประเมินทั้งสองข้อ 
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154                                              สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี                                                       

แบบกรอกคะแนนสาระท่ี 4 พีชคณิต 
 

เลขท่ี ช่ือ-สกุล 

รายการประเมิน 

รวม 
12 

คะแนน 

กา
รม

ีส่ว
นร

่วม
ใน

กจิ
กร

รม
 (2

 ค
ะแ

นน
) 

ชิ้น
งา

น 
(1

 ค
ะแ

นน
) 

กา
รน

 าเส
นอ

ผล
งา

นก
ลุ่ม

 (5
 ค

ะแ
นน

) 

กา
รส

รุป
อง

ค์ค
วา

มร
ู้ (2

 ค
ะแ

นน
) 

กา
รท

ดส
อบ

คว
าม

รู ้(
2 

คะ
แน

น)
 

1        
2        
3        
4        
5        
6        
7        
8        
9        
10        
11        
12        
13        
14        
15        
16        
17        
18        
19        
20        
21        
22        
23        
24        
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เลขท่ี ช่ือ-สกุล 

รายการประเมิน 

รวม 
12 

คะแนน 

กา
รม

ีส่ว
นร

่วม
ใน

กจิ
กร

รม
 (2

 ค
ะแ

นน
) 

ชิ้น
งา

น 
(1 

คะ
แน

น)
 

กา
รน

 าเส
นอ

ผล
งา

นก
ลุ่ม

 (5
 ค

ะแ
นน

) 

กา
รส

รุป
อง

ค์ค
วา

มร
ู้ (2

 ค
ะแ

นน
) 

กา
รท

ดส
อบ

คว
าม

รู ้(
2 

คะ
แน

น)
 

25        
26        
27        
28        
29        
30        
31        
32        
33        
34        
35        
36        
37        
38        
39        
40        

 

ลงชื่อ……………………………………………วิทยากร 

วัน/เดือน/ปี…………………………………………….. 

 



 

 

 
 

 

สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและ                        
ความน่าจะเป็น 

 

 

 

 



 

 

 

 

แผนการอบรม 

 

 

 

 

 



สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น                                                                    แผนการอบรม 
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แผนการอบรมครูคณิตศาสตร์ ระดับประถมศึกษาตอนปลาย ส าหรับครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ 

สาระท่ี 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น        

เวลา  1  ชั่วโมง 30 นาที 

วัตถุประสงค์  เพ่ือให้ผู้เข้ารับการอบรม 

1. ได้รับความรู้ความเข้าใจในเรื่อง การเก็บรวบรวมข้อมูล การจ าแนกข้อมูล การอ่านแผนภูมิ  

    และการคาดคะเนเกี่ยวกับการเกิดขึ้นของเหตุการณ์ต่าง ๆ 

2. สามารถออกแบบการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ในเรื่อง การเก็บรวบรวมข้อมูล การจ าแนกข้อมูล   

    การอ่านแผนภูมิ และการคาดคะเนเกี่ยวกับการเกิดข้ึนของเหตุการณ์ต่าง ๆ 
 

สาระการเรียนรู้ 

1. ข้อมูล การเก็บรวบรวมข้อมูลและการจ าแนกข้อมูล  

2. การอ่านและการเขียนแผนภูมิรูปภาพ แผนภูมิแท่ง ตาราง และกราฟเส้น 

3. การอ่านแผนภูมิรูปวงกลม  

4. การคาดคะเนเกี่ยวกับการเกิดขึ้นของเหตุการณ์ต่าง ๆ 
 

สาระส าคัญ 

1. ข้อมูล หมายถึง ข้อความจริงที่อาจเป็นตัวเลขหรือข้อความ ที่ใช้เป็นหลักในการค านวณ  

      เปรียบเทียบ หรือคาดคะเน 

2. การเก็บรวบรวมข้อมูลอาจใช้วิธีการส ารวจ สังเกต สอบถาม สัมภาษณ์ ทดลอง หรือรวบรวม 

      จากทะเบียน 

3.   แผนภูมิรูปภาพเป็นการใช้รูปภาพแสดงจ านวนหรือปริมาณของสิ่งต่าง ๆ รูปภาพที่แสดงสิ่ง 

     เดียวกันต้องเป็นรูปภาพที่เหมือนกันและมีขนาดเท่ากัน 

4.   แผนภูมิแท่งเป็นการใช้รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากแสดงจ านวนหรือปริมาณของสิ่งต่าง ๆ โดยให้     

     ความสูงหรือความยาวของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากแต่ละรูปแสดงจ านวนรายการ รูปสี่เหลี่ยม        

     มุมฉากทุกรูปต้องมีความกว้างเท่ากัน และเริ่มจากระดับเดียวกัน 

5.  การบอกความสัมพันธ์ของสิ่งต่าง ๆ กับจ านวนในรูปตารางเป็นการจัดตัวเลขแสดงจ านวนของ 

     สิ่งต่าง ๆ อย่างเป็นระเบียบในตาราง เพ่ือให้อ่านและเปรียบเทียบง่ายขึ้น 
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6. ข้อมูลที่มีค่ามาก หรือข้อมูลที่มีค่าใกล้เคียงกัน นิยมใช้เส้นหยัก (   ) แสดงการย่นระยะของเส้น 

    แสดงจ านวน เพ่ือละการแสดงข้อมูลในช่วงนั้น  

7. ข้อมูลของสิ่งเดียวกันและมีลักษณะเหมือนกันตั้งแต่สองชุดขึ้นไป อาจแสดงการเปรียบเทียบ  

    โดยใช้แผนภูมิแท่งเปรียบเทียบ 

8. กราฟเส้นเป็นวิธีการน าเสนอข้อมูล โดยใช้จุดและส่วนของเส้นตรงที่ลากเชื่อมต่อจุดซึ่งจุดแต่ละ   

    จุดจะบอกจ านวนหรือปริมาณของข้อมูลแต่ละรายการ นิยมใช้กราฟเส้นกับข้อมูลที่แสดง       

     การเปลี่ยนแปลงอย่างต่อเนื่องตามล าดับก่อนหลังของเวลา 

9. การแสดงความสัมพันธ์ระหว่างข้อมูล อาจแสดงโดยใช้กราฟเส้น 

10. แผนภูมิรูปวงกลม เป็นการน าเสนอข้อมูลโดยใช้พื้นที่ภายในรูปวงกลมแทนจ านวนหรือ  

     ปริมาณของข้อมูลแต่ละรายการ 

11. ความน่าจะเป็น หมายถึง โอกาสที่เหตุการณ์หนึ่ง ๆ จะเกิดขึ้น ซึ่งเหตุการณ์หนึ่ง          

     “เกิดข้ึนอย่างแน่นอน” “อาจจะเกิดข้ึนหรือไม่ก็ได้” หรือ “ไม่เกิดขึ้นอย่างแน่นอน” 
 

ความเข้าใจคลาดเคลื่อน/ ยาก 

1. นักเรียนมักเข้าใจผิด เมื่อใช้รูปภาพแสดงจ านวนหรือปริมาณของสิ่งต่าง ๆ โดยรูปภาพที่แทน   

      สิ่งเดียวกันเป็นรูปภาพที่ไม่เหมือนกัน และมีขนาดไม่เท่ากัน 

2. นักเรียนมักใช้รูปภาพแสดงจ านวนหรือปริมาณสิ่งของต่าง ๆ ในแผนภูมิรูปภาพ โดยเลือกใช้ 

     รูปภาพที่ไม่ใช่ตัวแทนของสิ่งที่น าเสนอ เช่น ใช้รูปส้มแทนจ านวนคนที่ชอบส้ม ซึ่งรูปที่ถูกต้อง  

     คือต้องใช้รูปคนแทนจ านวนคนที่ชอบส้ม 

3. นักเรียนมักเข้าใจผิด เมื่อใช้รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากแสดงจ านวนหรือปริมาณของสิ่งต่าง ๆ โดยให้ 

     ความสูงหรือความยาวของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากแต่ละรูปแสดงจ านวนแต่ละรายการ             

     รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากทุกรูปมีความกว้างไม่เท่ากัน และไม่เริ่มต้นจากระดับเดียวกัน 

 

สื่อและแหล่งการเรียนรู้ 

1. ส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 

1.1 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 1: ใบกิจกรรมที่ 1 เรื่อง การเก็บรวบรวมข้อมูล 

1.2 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 2: ใบกิจกรรมที่ 2 เรื่อง ประโยชน์ของข้อมูล 

1.3 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 3: ใบกิจกรรมที่ 3 เรื่อง การน าเสนอข้อมูล 
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1.4 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 4: ใบกิจกรรมที่ 4 เรื่อง ออกแบบกิจกรรมด้วยแป้นวงล้อ 

1.5 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 5: ใบกิจกรรมที่ 5 เรื่อง การสรุปองค์ความรู้ 

1.6 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 6: ใบความรู้ เรื่อง ตัวอย่างและแนวทางการสอน      

                                            การน าเสนอข้อมูล 
 

2. ส าหรับวิทยากร 

2.1 เอกสารส าหรับวิทยากร 1: แบบสังเกตการมีส่วนร่วมในกิจกรรม 

2.2 เอกสารส าหรับวิทยากร 2: แบบบันทึกการส่งใบกิจกรรม  

2.3 เอกสารส าหรับวิทยากร 3: แบบประเมินการน าเสนอผลงานกลุ่ม  

2.4 เอกสารส าหรับวิทยากร 4: แบบประเมินสรุปองค์ความรู้ตามใบกิจกรรมที่ 5 

2.5 เอกสารส าหรับวิทยากร 5: แบบกรอกคะแนนสาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและ 

ความน่าจะเป็น 

2.6 ไฟล์ PowerPoint เรื่อง การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น.ppt 

2.7 ไฟล์ GSP เรื่อง แผนภูมิแท่ง.gsp และแผนภูมริูปวงกลม.gsp จากเว็บไซต์ 

http://www3.ipst.ac.th/primary_math/ 

2.8 สื่อดิจิทัล “วงล้อมหาสนุก” และ “ลูกเต๋าดิจิทัล” จากเว็บไซต์  

   http://primarymath.ipst.ac.th/images/ICT_material/mini_LO/wheel/wheel.htm 

   http://primarymath.ipst.ac.th/images/ICT_material/mini_LO/dice/dice.htm 

2.9 แป้นหมุนวงล้อ 

การประเมินผล  

รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 10.5 คะแนน) 
เครื่องมือ 

1. การมีส่วนร่วมในกิจกรรม  
1.1 กิจกรรม 1 เรื่อง การเก็บ 

รวบรวมข้อมูล 

1.2 กิจกรรม 2 เรื่อง  

ประโยชน์ของข้อมูล 

 

คะแนนเต็ม 2 คะแนน โดย  
ได้ 2 คะแนน เมื่อมีส่วนร่วม 3-4 กิจกรรม  
ได้ 1 คะแนน เมื่อมีส่วนร่วม 1-2 กิจกรรม 
ได้ 0 คะแนน เมื่อไมเ่ข้าร่วมในกิจกรรม 

- แบบสังเกตการมี    
ส่วนร่วมในกิจกรรม 
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รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 10.5 คะแนน) 
เครื่องมือ 

1.3 กิจกรรม 3 เรื่อง การ

น าเสนอข้อมูล 

1.4 กิจกรรม 4 เรื่อง ออกแบบ

กิจกรรมด้วยแป้นวงล้อ 

2. ชิ้นงาน  
2.1 กิจกรรม 1 เรื่อง การเก็บ

รวบรวมข้อมูล 

2.2 กิจกรรม 2 เรื่อง 

ประโยชน์ของข้อมูล 

2.3 กิจกรรม 3 เรื่อง การ

น าเสนอข้อมูล 

2.4 กิจกรรม 4 เรื่อง 

ออกแบบกิจกรรมด้วยแป้นวงล้อ 

คะแนนเต็ม 1 คะแนน โดย 

ได้ 1 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและ           

                 ส่งใบกิจกรรมครบ 3-4       

                 ใบกิจกรรม 

ได้ 0.5 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและ        

                   ส่งใบกิจกรรมครบ 1-2    

                   ใบกิจกรรม 

ได้ 0 คะแนน เมื่อไมป่ฏิบัติงานและไมส่่ง  

                 ใบกิจกรรม 

- แบบบันทึกการส่ง 
ใบกิจกรรม 1 - 4  

3. การน าเสนอผลงาน  
3.1 เป็นตัวแทนน าเสนอผลงาน

เดี่ยวหรือกลุ่มของใบกิจกรรม 1-4  
3.2 เป็นผู้อภิปรายหรือแสดง

ความคิดเห็นต่อการน าเสนอ 
ผลงานเดี่ยว หรือกลุ่มตนเองหรือ
กลุ่มอ่ืนของใบกิจกรรม 1-4     

3.3 เข้าร่วมรับฟังการน าเสนอ
ผลงานของใบกิจกรรม 1-4 

คะแนนเต็ม 5 คะแนน โดย 
ได้ 5 คะแนน  เมื่อปฏิบัติครบ 3 ประเด็น 
ได้ 4 คะแนน  เมื่อปฏิบัติ  2 ประเด็น 
ได้ 3 คะแนน  เมื่อปฏิบัติ 1 ประเด็น 
ได้ 0 คะแนน  เมื่อไม่มกีารปฏิบัติ 

- แบบประเมินการ
น าเสนอผลงาน 

4. การสรุปองค์ความรู้   
    4.1  ได้สะท้อนผลการเรียนรู้
หรือแลกเปลี่ยนเรียนรู้ในการ
ปฏิบัติใบกิจกรรมที ่5 
    4.2  ส่ง และปฏิบัติครบทุก
ประเด็นค าถามในใบกิจกรรมที ่5 

คะแนนเต็ม 1 คะแนน โดย 
ได้ 1 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบทั้ง 2 ประเด็น 
ได้ 0.5 คะแนน เมื่อปฏิบัติ 1 ประเด็น     
ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีการปฏิบัติ 

- แบบประเมินการสรุป
องค์ความรู้ตาม         
ใบกิจกรรมที่ 5 
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รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 10.5 คะแนน) 
เครื่องมือ 

5. การทดสอบความรู้ 
 

คะแนนเต็ม 1.5 คะแนน โดย 
ตรวจให้คะแนนจากแบบทดสอบหลังเรียน
จ านวน 3 ข้อ ข้อละ 0.5  คะแนน 

แบบทดสอบหลังเรียน 

แนวทางปฏิบัติส าหรับวิทยากร 

1. ศึกษาเอกสารส าหรับวิทยากรและเอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรมทุกเอกสารในสาระที่ 5                         

การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น 

   2. จัดเตรียมและทดลองใช้โปรแกรม PowerPoint ในไฟล์ เรื่อง การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น.ppt    

   3. จัดเตรียมและทดลองใช้โปรแกรม The Geometer’s Sketchpad ในไฟล์ เรื่อง แผนภูมิแท่ง.gsp 

และแผนภูมริูปวงกลม.gsp  

    4. จัดเตรียมและทดลองใช้สื่อดิจิทัลในไฟล์ เรื่อง แผนภูมิแท่ง.exe วงล้อมหาสนุก.swf และ ลูกเต๋า  

          ดิจิทัล.exe 

5. ท าส าเนาเอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 1-6  (ใบกิจกรรม 1-5 และใบความรู้ 1) ตามจ านวน        

    ผู้เข้ารับการอบรม 

    6. แจ้งให้ผู้เข้ารับการอบรมทราบเกี่ยวกับจุดประสงค์ในการอบรมและการประเมินผล (ตัวชี้วัดและ   

         เกณฑ์การให้คะแนน) ในช่วงเริ่มต้นของการอบรม 

7. ให้ผู้เข้ารับการอบรมบอกชื่อและเลขท่ีของตนเองทุกครั้งก่อนน าเสนอผลงานหรืออภิปรายแสดง 

    ความคิดเห็น เพื่อความสะดวกของวิทยากรในการให้คะแนนและประเมินผล 

8. ด าเนินการจัดการอบรมตามแนวทางการจัดกิจกรรม พร้อมทั้งประเมินผลผู้เข้ารับการอบรมตาม 

    รายการประเมินและเครื่องมือที่ก าหนด แล้วกรอกคะแนนสรุปลงในเอกสารส าหรับวิทยากร 5:    

    แบบกรอกคะแนนสาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น 
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แนวทางการจัดกิจกรรม 

กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

1. การสร้างองค์ความรู้ (55 นาที) 
1.1 เรื่องข้อมูล การเก็บรวบรวมข้อมูล และ       

การจ าแนกข้อมูล (15 นาที) 
1.1.1 ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน (5 นาที) 

วิทยากรน าสนทนาเกี่ยวกับความหมายและ 
ความส าคัญของ “ข้อมูล” ว่าเป็นข้อเท็จจริงหรือรายละเอียด
ของสิ่งที่สนใจอาจเป็นข้อความหรือตัวเลขท่ีใช้เป็นหลักใน
การค านวณ เปรียบเทียบหรือคาดคะเนเพื่อหาความจริง  
ซึ่งน ามาประกอบการตัดสินใจหรือแก้ปัญหาต่าง ๆ ซึ่ง
ข้อมูลอาจเป็นตัวเลขหรือข้อความก็ได้ โดยวิทยากรน าเสนอ
ด้วย PowerPoint ในไฟล์ เรื่อง การวิเคราะห์ข้อมูลและ
ความน่าจะเป็น.ppt ในการน าเสนอ 

วิทยากรแนะน าว่าการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ เรื่อง 
ข้อมูลและการเก็บรวมรวมข้อมูล ควรเป็นกิจกรรมที่ให้
นักเรียนได้ลงมือปฏิบัติ การอบรมในครั้งนี้ผู้เข้ารับการ
อบรมจะได้ท ากิจกรรมเพ่ือเห็นแนวทางการปฏิบัติและการ
ตั้งค าถามที่เกี่ยวข้อง 
            1.1.2 ขั้นสาธิตการสอนและปฏิบัติการ        
(10 นาที) 

     1) วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมแบ่งกลุ่ม  
กลุ่มละ 3-4 คน โดยให้ผู้เข้ารับการอบรมส ารวจข้อมูล
เกี่ยวกับจ านวนผู้เข้ารับการอบรมจ านวน 20 คน เพศ และ
กีฬาที่ชอบ จากผู้เข้ารับการอบรมกลุ่มอ่ืน โดยให้ผู้เข้ารับ
การอบรมค้นหาวิธีการส ารวจข้อมูลด้วยตนเอง หลังจากนั้น
บันทึกในใบกิจกรรมที ่1 เรื่อง การเก็บรวบรวมข้อมูล 
(เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 1) จากนั้นวิทยากรขอ
ตัวแทนผู้เข้ารับการอบรมน าเสนอจ านวน 1 กลุ่ม 

    2) วิทยากรซักถามผู้เข้ารับการอบรมว่าใช้วิธีใด
ได้บ้างเพ่ือให้ได้ข้อมูลที่ต้องการ จากนั้นร่วมกันอภิปราย

 
 
 
 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 1: ใบกิจกรรม
ที ่1 เรื่อง การเก็บ
รวบรวมข้อมูล 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 2: ใบกิจกรรม
ที ่2 เรื่อง ประโยชน์ 
ของข้อมูล 
- ไฟล์ เรื่อง การ
วิเคราะห์ข้อมูลและ
ความน่าจะเป็น.ppt 
 

 
 
 
 
- สังเกตการตอบค าถาม
และความสมเหตุผลใน
การตอบ 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
- ตรวจสอบการส่ง                          
ใบกิจกรรม 
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ข้อมูลที่รวบรวมได้เพ่ือน าไปสู่การจ าแนกข้อมูล เช่น 
จ านวนผู้เข้ารับการอบรมมีเพศหญิงก่ีคน กีฬาที่ชื่นชอบมี  
กี่ประเภท และแต่ละประเภทมีจ านวนกี่คน เป็นต้น 

3) วิทยากรอธิบายว่าวิธีการเก็บรวบรวมข้อมูล
มีหลายวิธี เช่น การส ารวจ สังเกต สอบถาม สัมภาษณ์ 
ทดลอง รวบรวมจากทะเบียนและ การเลือกวิธีการเก็บ
ข้อมูลควรให้เหมาะสมกับข้อมูลประเภทต่าง ๆ 

4) วิทยากรเน้นให้ผู้เข้ารับการอบรมสอนให้
นักเรียนตระหนักถึงประโยชน์ในการน าข้อมูลต่าง ๆ มาใช้
ในการตัดสินใจหรือแก้ปัญหาการรู้ข้อมูลที่เพียงพอจะท าให้
มีโอกาสตัดสินใจผิดพลาดได้น้อยกว่าการตัดสินใจหรือ
แก้ปัญหาโดยไม่รู้ข้อมูลอะไรเลย 

5) วิทยากรให้สมาชิกในกลุ่มช่วยกันยกตัวอย่าง
ประโยชน์ของการส ารวจและรวบรวมข้อมูลต่าง ๆ เช่น 
ข้อมูลที่อยู่รอบตัว ข้อมูลในชีวิตประจ าวัน ข้อมูลข่าวสาร 
เป็นต้น ดังตัวอย่าง ถ้าต้องการซื้อสมุดจดหนึ่งเล่ม        
ควรส ารวจราคาสมุดชนิดเดียวกันกับร้านค้าต่าง ๆ เพื่อ
เปรียบเทียบราคาสมุดที่ถูกท่ีสุดเพื่อการตัดสินใจซื้ออย่าง
คุ้มค่า และค านึงถึงความสมเหตุสมผลต่าง ๆ เช่น ความ
เหมาะสมของราคา ความสะดวกในการเดินทาง เป็นต้น 
โดยบันทึกลงในใบกิจกรรม 2 เรื่อง ประโยชน์ของข้อมูล 
(เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 2) จากนั้นวิทยากรขอ
อาสาสมัครตัวแทนกลุ่มน าเสนอพร้อมร่วมกันแลกเปลี่ยน
เรียนรู้ตัวอย่างที่แต่ละกลุ่มน าเสนอ 

1.2 เรื่องการน าเสนอข้อมูลโดยใช้ ตาราง แผนภูมิ 
รูปภาพ แผนภูมิแท่ง แผนภูมิแท่งเปรียบเทียบ กราฟเส้น
และแผนภูมิรูปวงกลม (25 นาที) 

1.2.1 ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน (5 นาที) 
วิทยากรสนทนากับผู้เข้ารับการอบรมเก่ียวกับ    

การเรียนรู้ เรื่อง การน าเสนอข้อมูลโดยใช้ ตาราง แผนภูมิ

 
 
- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 3: ใบกิจกรรม
ที ่3 เรื่อง การน าเสนอ
ข้อมูล 

 
 
- สังเกตการตอบค าถาม 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
- สังเกตการท ากิจกรรม 
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รูปภาพ แผนภูมิแท่ง แผนภูมิแท่งเปรียบเทียบ กราฟเส้น
และแผนภูมิรูปวงกลม ว่าเป็นการน าเสนอข้อมูลจากการ
เก็บรวบรวมข้อมูล โดยสามารถน าเสนอข้อมูลได้หลายวิธี  
วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมร่วมกันยกตัวอย่างการ
น าเสนอข้อมูลที่เคยพบเห็น  

1.2.2 ขั้นสาธิตการสอนปฏิบัติการ ( 20 นาที) 
1) วิทยากรแนะน าแนวทางการสอนเรื่องการ

น าเสนอข้อมูลว่า ในการน าเข้าสู่บทเรียน ครูอาจใช้ค าถาม
กระตุ้นให้นักเรียนนึกถึงวิธีการน าเสนอข้อมูลที่นักเรียนเคย
พบเห็นจากสื่อต่าง ๆ เช่น การรายงานข่าวจากโทรทัศน์ 
การอ่านหนังสือพิมพ์ เป็นต้น แล้วถามความคิดเห็นของ
นักเรียนเกี่ยวกับวิธีการน าเสนอข้อมูล จนได้ข้อสรุปว่าการ
น าเสนอข้อมูลเป็นวิธีการที่มีประโยชน์ในการอ่านและ
เปรียบเทียบข้อมูลได้ง่ายและชัดเจนยิ่งขึ้น 

 เมื่อนักเรียนได้เรียนรู้วิธีการน าเสนอข้อมูล
แบบต่าง ๆ แล้วนักเรียนควรมีความสามารถในการ
พิจารณาถึงความเหมาะสมของวิธีการน าเสนอข้อมูลให้
สอดคล้องกับข้อมูลแต่ละประเภท และข้อมูลบางประเภท
สามารถใช้วิธีการน าเสนอข้อมูลได้มากกว่าหนึ่งวิธี  

2) วิทยากรอธิบายวิธีการน าเสนอข้อมูล
ประเภทต่าง ๆ ว่าการเขียนแผนภูมิทุกประเภท ต้องมี
ส่วนประกอบต่าง ๆ ดังนี้ 

- ชื่อแผนภูมิ 

- ตัวแผนภูมิ 

- ข้อก าหนดของแต่ละแผนภูมิ          
(เช่น แผนภูมิรูปภาพ มีการก าหนดรูป 1 รูปแทนจ านวน
ของสิ่งของกี่ชิ้น เป็นต้น)  

- ที่มาของข้อมูล (ถ้ามี)  
 การน าเสนอข้อมูลส าหรับนักเรียน             

ชั้นประถมศึกษาปีที่ 4 – 6 เรียนเฉพาะการน าเสนอข้อมูล 

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 6: ใบความรู้ 
เรื่อง ตัวอย่างและแนว
ทางการสอนการน าเสนอ
ข้อมูล 
 
 

- ไฟล์ เรื่อง แผนภูมิ
แท่ง.gsp และ เรื่อง 
แผนภูมริูปวงกลม.gsp 
- สื่อดิจิทัล เรื่อง แผนภูมิ
แท่ง 
 

- ตรวจจากการท า
ใบกิจกรรม 
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ดังนี้ ตาราง แผนภูมิรูปภาพ แผนภูมิแท่ง แผนภูมิแท่ง
เปรียบเทียบ กราฟ และแผนภูมิรูปวงกลม โดยน าเสนอด้วย 
PowerPoint ในไฟล์ เรื่อง การวิเคราะห์ข้อมูลและ              
ความน่าจะเป็น.ppt 

3) วิทยากรน าเสนอตัวอย่าง การน าเสนอ
ข้อมูลในรูปตาราง แผนภูมิรูปภาพ แผนภูมิแท่ง แผนภูมิ
แท่งเปรียบเทียบ กราฟเส้น และ แผนภูมิรูปวงกลมโดยใช้
ใบความรู้ เรื่อง ตัวอย่างและแนวทางการสอนการน าเสนอ
ข้อมูล (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 6) ประกอบการ
น าเสนอพร้อมแนะน าแนวทางการสอน ตามล าดับ  

4) วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคน
เลือกวิธีการน าเสนอข้อมูล (ตาราง แผนภูมิรูปภาพ แผนภูมิ
แท่ง แผนภูมิแท่งเปรียบเทียบ กราฟ และแผนภูมิรูป
วงกลม) โดยใช้ข้อมูลที่ได้จากการเก็บรวบรวมข้อมูลข้างต้น
คนละ 1 วิธี พร้อมบันทึกลงในใบกิจกรรม 3 เรื่อง การ
น าเสนอข้อมูล (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 3)    

จากนั้นวิทยากรสุ่มตัวแทนผู้เข้ารับการอบรม
มาน าเสนอวิธีการน าเสนอข้อมูลที่แตกต่างกัน จ านวน 3 วธิี 
พร้อมร่วมกันอภิปรายซักถาม  

5) วิทยากรแนะน าสื่อ ICT ที่สามารถน ามาใช้
ร่วมกับการจัดกิจกรรมการเรียนรู้เรื่อง แผนภูมิ แบบต่าง ๆ  
ได้แก่ โปรแกรม Excel สื่อเกมและกิจกรรมต่าง ๆ จากอิน
เทอร์เนต โปรแกรม The Geometer’s Sketchpad (GSP) 
จากเว็บไชต์สสวท. 
http://www3.ipst.ac.th/primary_math/ICT_material/gsp-
Activity.asp  
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ลักษณะของ
เหตุการณ์ที่เกิดขึ้น 

ตัวอย่างของเหตุการณ์ 

เกิดขึ้นได้อย่างแน่นอน - พระอาทิตย์ขึ้นทางทิศตะวันออก 

- สุ่มหยิบไดลู้กบอลสีเขียว 2 ลูกจาก
กระป๋องที่มีลูกบอลสีเขียวท้ังหมด 
10 ลูก 

- น้ าผึ้งมีรสหวาน 
อาจจะเกิดขึ้นหรือไม่ก็

ได ้
- เมื่อทอดลูกเต๋าหนึ่งลูกอาจจะได้

แต้ม 1, 2, 3, 4, 5 หรือ 6 

- วันพรุ่งนี้ฝนอาจจะตก 

- ฉันอาจจะจับฉลากได้รางวัลที่ 1  
ไม่เกดิขึ้นอย่างแน่นอน - โยนเหรียญหนึ่งเหรียญ เหรยีญ

หงายหน้าหัวและก้อยพร้อมกัน 

- หมีแปลงร่างกลายเป็นหม ู

- แม่ไก่ออกลูกเป็นตัว 
 

กิจกรรม ส่ือ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

 

      
 

1.3 เรื่องความน่าจะเป็น ( 15 นาที) 
1.3.1 ขั้นน าเข้าสู่บทเรียน (5 นาที) 

วิทยากรยกตัวอย่างสถานการณ์ต่าง ๆ ใน
ชีวิตประจ าวัน แล้วให้ผู้เข้ารับการอบรมพิจารณาเหตุการณ์
ต่าง ๆ ที่เกิดขึ้นเก่ียวกับโอกาสที่เหตุการณ์หนึ่ง ๆ จะ
เกิดข้ึน “เกิดข้ึนอย่างแน่นอน” “อาจจะเกิดขึ้นหรือไม่ก็ได้” 
หรือ “ไม่เกิดขึ้นอย่างแน่นอน” โดยการแนะน าว่าการสอน
เนื้อหาในเรื่องนี้ ผู้เข้ารับการอบรมควรยกตัวอย่าง
สถานการณ์ที่สามารถเกิดเหตุการณ์ได้ เช่น 

   
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 
- ไฟล์ เรื่อง การ
วิเคราะห์ข้อมูลและ
ความน่าจะเป็น 
- สื่อดิจิทัล เรื่อง วงล้อม
หาสนุก และ เรื่องลูกเต๋า
ดิจิทัล 
- แป้นวงล้อ 
 

 
 
- สังเกตการตอบค าถาม 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 
- สังเกตการท ากิจกรรม 
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1.3.2 ขั้นสาธิตการสอนและปฏิบัติการ 
(10 นาที) 

1) วิทยากรน าเสนอและสาธิตวิธีการน าไปใช้แป้น
วงล้อเพ่ือให้ผู้เข้ารับการอบรมสามารถน าไปใช้ประกอบเป็น
สื่อการเรียนรู้เรื่องโอกาสและความน่าจะเป็นได้ โดยแป้น 
วงล้อมี 2 แบบ คือ แป้นวงล้อแบบที่ 1 คือ แป้นวงล้อท่ีแบ่ง
พ้ืนที่เป็นส่วน ๆ แต่ละส่วนมีพ้ืนที่เท่ากัน และ แป้นวงล้อ
แบบที่ 2 คือ แป้นวงล้อท่ีแบ่งพ้ืนที่เป็นส่วน ๆ แต่ละส่วนมี
พ้ืนที่ไม่เท่ากัน  

 
2) วิทยากรแนะน าว่ากิจกรรมเรื่องโอกาสและ

ความน่าจะเป็นมีมากมาย เช่น การสุ่มหยิบลูกบอลในกล่อง 
การทอดลูกเตา๋ เป็นต้น ในระดับประถมศึกษานี้มุ่งหวัง
ค าตอบเพียงแต่โอกาสของการเกิดเหตุการณ์ (“เกิดข้ึน
อย่างแน่นอน” “อาจจะเกิดขึ้นหรือไม่ก็ได้” หรือ “ไม่
เกิดข้ึนอย่างแน่นอน”) และจ านวนครั้งของการเกิด
เหตุการณ์ โดยยังไม่ต้องค านวณความน่าจะเป็นที่เกิดข้ึน  

3)  วิทยากรแนะน าสื่อ ICT ที่สามารถน ามาใช้
ร่วมกับการจัดกิจกรรมการเรียนรู้เรื่อง ความน่าจะเป็น 
ได้แก่ สื่อดิจิทัล เรื่อง วงล้อมหาสนุก และเรื่อง ลูกเต๋า
ดิจิทัล จาก เว็บไซต์สสวท.   
http://primarymath.ipst.ac.th/images/ICT_material/
mini_LO/wheel/wheel.htm  
http://primarymath.ipst.ac.th/images/ICT_material/
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mini_LO/dice/dice.htm 
และให้อาสาสมัครผู้เข้ารับการอบรมได้ทดลองใช้งาน 

   

  
2. การปฏิบัติตามเนื้อหาสาระ (25 นาที) 

2.1 วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละกลุ่มท า   
ใบกิจกรรมที่ 4 เรื่อง ออกแบบกิจกรรมด้วยแป้นวงล้อ 
(เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 4) เพ่ือออกแบบการจัด
กิจกรรมการเรียนรู้หรือเกมการศึกษา โดยใช้แป้นวงล้อและ
ให้สมาชิกในกลุ่มตั้งค าถามเกี่ยวกับแป้นวงล้อท้ังสอง โดยใช้
เวลาประมาณ 15 นาที เช่น 

- แป้นวงล้อท่ี 1 และ 2 มีลักษณะแตกต่างกัน
อย่างไร  

- ถ้าหมุนแป้นวงล้อทั้งสองโอกาสของการเกิด
เลขโดดเท่ากันหรือไม่ 

- แป้นวงล้อท่ี 2 จะมีโอกาสเกิดเลขโดดใดมาก
ที่สุด 

2.2 วิทยากรขออาสาสมัครให้ผู้เข้ารับการอบรม
จ านวน 2 กลุ่มน าเสนอกิจกรรมหรือเกมการศึกษาที่ตน
ออกแบบพร้อมสาธิตวิธีการจัดกิจกรรม โดยวิทยากรและผู้
เข้ารับการอบรมที่เหลือร่วมกันอภิปรายพร้อมให้
ข้อเสนอแนะ ใช้เวลาประมาณ 10 นาที  

- เอกสารส าหรับผู้เข้ารับ
การอบรม 4: ใบกิจกรรม
ที ่4 เรื่อง ออกแบบ
กิจกรรมด้วยแป้นวงล้อ 

- สังเกตจากการท า
กิจกรรมและการแลก 
เปลี่ยนเรียนรู้ 
- ตรวจสอบความถูกต้อง
และเหมาะสมในการ
ออกแบบกิจกรรม  
- ตรวจสอบการส่ง                  
ใบกิจกรรม 
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3. การสรุปบทเรียน  (10 นาที) 
      3.1 วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมท าใบกิจกรรมที่ 5 
เรื่อง การสรุปองค์ความรู้ (เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการ
อบรม 5) ใช้เวลาท า 5 นาที  
      3.2 วิทยากรน าอภิปรายเพ่ือสรุปสาระส าคัญที่ได้และ
เน้นย้ าเรื่องความเข้าใจคลาดเคลื่อนในเรื่อง การเก็บ
รวบรวมข้อมูล การจ าแนกข้อมูล การอ่านแผนภูมิ และ 
การคาดคะเนเกี่ยวกับการเกิดขึ้นของเหตุการณ์ต่าง ๆ 
     3.3 วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมซักถามในประเด็นที่ 

สงสัยเพิ่มเติม 

 
- เอกสารส าหรับผู้เข้า 

รับการอบรม 5:        
ใบกิจกรรมที ่5 เรื่อง 
การสรุปองค์ความรู้ 

 
- สังเกตการสรุปสาระ 
ส าคัญที่ได้และประเด็น
ในการซักถาม 
- ตรวจสอบการส่ง               
ใบกิจกรรม 
 

 



 

 

 

 

เอกสารส าหรับผู้เข้ารบัการอบรม 
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ใบกิจกรรมที ่1 

เรื่อง การเก็บรวบรวมข้อมูล 
  

จงส ารวจข้อมูลผู้เข้ารับการอบรมกลุ่มอ่ืน ๆ  เกี่ยวกับ เพศ และกีฬาที่ชอบ  
จ านวน 20 คน 
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ใบกิจกรรมที ่2 

เรื่อง ประโยชน์ของข้อมูล 
  

จงยกตัวอย่างสถานการณ์ท่ีสะท้อนให้เห็นถึง “ประโยชน์ของข้อมูล”  
เช่น ถ้าต้องการซื้อสมุดจดหนึ่งเล่ม ควรส ารวจราคาสมุดชนิดเดียวกันกับร้านค้าต่าง ๆ           

เพ่ือเปรียบเทียบราคาสมุดที่ถูกท่ีสุดเพื่อการตัดสินใจซื้ออย่างคุ้มค่า และค านึงถึงความสมเหตุสมผล ต่าง ๆ 
เช่น ความเหมาะสมของราคา ความสะดวกในการเดินทาง เป็นต้น 
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ใบกิจกรรมที ่3 

เรื่อง การน าเสนอข้อมูล 
  

จงเลือกวิธีการน าเสนอข้อมูล (ตาราง แผนภูมิรูปภาพ แผนภูมิแท่ง แผนภูมิแท่งเปรียบเทียบ 
กราฟ และแผนภูมิรูปวงกลม) โดยใช้ข้อมูลที่ได้จากการเก็บรวบรวมข้อมูลจาก 
ใบกิจกรรม 1 และให้ผู้เข้าร่วมการอบรมตั้งค าถามให้สอดคล้องกับวิธีการที่เลือก 
น าเสนอข้อมูล 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ค าถาม 
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ใบกิจกรรมที ่4 

เรื่อง ออกแบบกิจกรรมด้วยแป้นวงล้อ 
  

จงออกแบบกิจกรรมการเรียนรู้เรื่องโอกาสและความน่าจะเป็น โดยใช้แป้นวงล้อแบบท่ี 1 และแบบที่ 2               
พร้อมกับตั้งค าถามเก่ียวกับแป้นวงล้อท้ังสองและเหตุการณ์ท่ีเกิดขึ้นจากการหมุนแป้นวงล้อท้ังสอง  
 
 

 
             วงล้อแบบท่ี 1 

 
วงล้อแบบท่ี 2 

 
 
 
 

ค าถาม 
 
 
 

 
 
  

ตัวอย่างการออกแบบกิจกรรม 

การบันทึกผลการหมุนแป้นวงล้อ 

(เปลี่ยนเลขโดดบนแป้นด้วยภาพตามสถานการณ์ เช่น เกมเสี่ยงโชคได้รางวัล 

เป็นภาพของรางวัลที่จะได้) 

ผลการทดลอง 

หมุนครั้งที่ 
เข็มชี้ที่เลขโดด 

1 2 3 4 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
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ลักษณะกิจกรรม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
ค ำถำม 
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ใบกิจกรรมที ่5 

เรื่อง การสรุปองค์ความรู้ 

 

 การเข้ารับการอบรมในสาระที่ 5 เรื่อง การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น ขอให้ผู้เข้ารับ 

การอบรมสรุปองค์ความรู้ที่ได้ในประเด็นต่อไปนี้ 

  1.  เนื้อหาความรู้ในเรื่อง การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น ที่ได้รับเพิ่มเติม                         

ก่อนเข้ารับการอบรม 

  2.  เกร็ดความรู้/ เทคนิควิธีการจัดการเรียนรู้ที่ได้รับ 

  3.  สิ่งที่จะน าไปประยุกต์และปรับใช้กับการสอนของตนเอง 
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ใบความรู้ 

เรื่อง ตัวอย่างและแนวทางการสอนการน าเสนอข้อมูล 

 

ตัวอย่างและแนวทางการสอนการน าเสนอข้อมูลในรูปตาราง 
 

 ข้อมูล: ร้านค้าแห่งหนึ่งมียอดขายเค้กของเดือนกุมภาพันธ์ ปี พ.ศ. 2554 ที่จดบันทึกไว้ ดังนี้ 
เค้กนมสด 125 ชิ้น เค้กใบเตย 180 ชิ้น เค้กช็อกโกแลต 230 ชิ้น และเค้กสตอเบอร์รี่ 
200 ชิ้น และจากการบันทึกยอดขายเค้กของเดือนพฤศจิกายน ปี พ.ศ. 2554 ที่จด 
บันทึกไว้ ดังนี้ เค้กนมสด 140 ชิ้น เค้กใบเตย 200 ชิ้น เค้กช็อกโกแลต 320 ชิ้น และ 
เค้กสตอรเบอร์รี่ 250 ชิ้น 

 

จ านวนยอดขายขนมเค้กของร้านค้าแห่งหนึ่ง 
ในเดือนกุมภาพันธ์ และ เดือนพฤศจิกายน พ.ศ. 2554 

ประเภทของเค้ก 
จ านวนเค้กที่ขายได้ในเดือน
กุมภาพันธ์ พ.ศ. 2554 (ชิ้น) 

จ านวนเค้กที่ขายได้ในเดือน
พฤศจิกายน พ.ศ. 2554 (ชิ้น) 

นมสด 125 140 
ใบเตย 180 200 

ช็อกโกแลต 230 320 
สตอเบอร์รี่ 200 250 

 

แนะน าแนวทางการสอน 

ครูควรตั้งค าถามแก่นักเรียนในประเด็นต่าง ๆ ให้ครอบคลุมจากตารางการน าเสนอข้อมูล เช่น 

- ตารางนี้แสดงอะไร (จ านวนยอดขายเค้กของร้านค้าแห่งหนึ่งในเดือนกุมภาพันธ์ และ เดือน

พฤศจิกายน พ.ศ. 2554)  

- ตารางนี้มีกี่ช่อง อะไรบ้าง ( 3 ช่อง คือ ประเภทของเค้ก จ านวนเค้กที่ขายได้ในเดือน

กุมภาพันธ์ พ.ศ. 2554 (ชิ้น) และจ านวนเค้กที่ขายได้ในเดือนพฤศจิกายน พ.ศ. 2554 (ชิ้น) ) 

- เค้กมีกี่ประเภทอะไรบ้าง (4 ประเภท นมสด, ใบเตย, ช็อกโกแลต, สตอเบอร์รี่) เค้กชนิดใดที่

ขายได้ในเดือนกุมภาพันธ์ พ.ศ. 2554 มากที่สุด (ช็อกโกแลต) เค้กชนิดใดที่มียอดขายเพ่ิมข้ึน (นมสด, 

ใบเตย, ช็อกโกแลต, สตอเบอร์รี่) และเค้กชนิดใดมียอดขายเพ่ิมข้ึนสูงที่สุด (ช็อกโกแลต) เป็นต้น  
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ครูควรฝึกนักเรียนอ่านตารางประเภทต่าง ๆ ที่หลากหลาย อยู่ในสถานการณ์ที่เก่ียวข้องกับ
ชีวิตประจ าวัน เช่น ตารางแสดงอัตราค่าโดยสารของรถโดยสารประจ าทาง ตารางแสดงผลการแข่งขันสรุป
เหรียญโอลิมปิก และฝึกนักเรียนเขียนตารางจากข้อมูลที่ก าหนดให้ได้อย่างเหมาะสม 

  
ตัวอย่างและแนวทางการสอนการน าเสนอข้อมูลแผนภูมิรูปภาพ 

 

แผนภูมิรูปภาพ เป็นการใช้รูปภาพแสดงจ านวนหรือปริมาณของสิ่งต่าง ๆ รูปภาพที่แทนสิ่ง
เดียวกันต้องเป็นรูปภาพที่เหมือนกันและมีขนาดเท่ากัน แผนภูมิรูปภาพน าเสนอได้ทั้งแนวนอนและแนวตั้ง 
เช่น 

จ านวนผลไม้ท่ีขายได้ใน 1 วัน 
ส้ม 

           
เงาะ 

      
มังคุด 

  
ลิ้นจี ่

          
มะขาม 

                               
ก าหนดให้รูปผลไม้ 1 รูป แทนจ านวนผลไม้ 5 กิโลกรัม 
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จ านวนผลไม้ท่ีขายได้ใน 1 วัน 
  

 

  

  

 

  

  

 

 

 
 

  

 

 

   

 

 

     

     

     

     
ส้ม เงาะ มังคุด ลิ้นจี ่ มะขาม 

ก าหนดให้รูปผลไม้ 1 รูป แทนจ านวนผลไม้ 5 กิโลกรัม 
แนะน าแนวทางการสอน 

 ครูควรระวังข้อผิดพลาดที่อาจเกิดข้ึนได้ในการเขียนแผนภูมิรูปภาพ ดังนี้ 
1.  รูปภาพในแผนภูมิรูปภาพต้องเป็นรูปที่เหมือนกันและมีขนาดเท่ากัน การวาดรูปภาพอาจ

ท าให้ไม่ได้รูปภาพที่ถูกต้อง วิธีการแก้ไขอาจท าได้โดยการใช้รูปภาพที่ได้จากการลอกลายหรือการพิมพ์จะมี

ความเหมาะสมที่สุด 

2.  ระยะห่างระหว่างรูปภาพที่ต้องอยู่ในแนวระดับเดียวกันทั้งแผนภูมิรูปภาพแนวนอนและ

แผนภูมิรูปภาพแนวตั้ง ถ้ารูปภาพแสดงจ านวนเป็นครึ่งหนึ่งของสิ่งที่ก าหนดให้ รูปภาพต้องแสดงขนาด

ครึง่หนึ่งให้สอดคล้องกัน เช่น 

            แสดงจ านวนเงาะ 5 กิโลกรัม 

    หรือ  แสดงจ านวนเงาะ  2.5 กิโลกรัม  
 



สาระที่ 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น                                            เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 6 

 
186                                              สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 

3.  รูปภาพที่น ามาใช้ต้องสอดคล้องกับชื่อรูปภาพ และรูปภาพต้องแสดงจ านวนหรือปริมาณ

ของสิ่งต่าง ๆ ที่น าเสนอ เช่น ใช้รูปส้มแทนจ านวนนักเรียนที่ชอบส้ม ซึ่งไม่ถูกต้อง รูปที่ควรใช้คือรูปคนที่

แทนจ านวนนักเรียนที่ชอบส้ม 

 

 ครูควรฝึกนักเรียนอ่านแผนภูมิรูปภาพต่าง ๆ และฝึกนักเรียนเขียนแผนภูมิจากข้อมูลที่
ก าหนดให้ได้อย่างเหมาะสม  

 
ตัวอย่างและแนวทางการสอนการน าเสนอข้อมูลแผนภูมิแท่ง 

 
 แผนภูมิแท่ง เป็นการใช้รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากแสดงจ านวนหรือปริมาณของสิ่งต่าง ๆ โดยให้

ความสูงหรือความยาวของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากแต่ละรูปแสดงจ านวนแต่ละรายการ รูปสี่เหลี่ยมมุมฉากทุกรูป
ต้องมีความกว้างเท่ากัน และเริ่มต้นจากระดับเดียวกัน โดยวิทยากรแสดงความสัมพันธ์ของแผนภูมิรูปภาพ
กับแผนภูมิแท่งด้วยการแทนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีมีขนาดเท่ากันลงในแผนภูมิ ดังนี้ 
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แนะน าแนวทางการสอน 

ครูควรระวังข้อผิดพลาดที่อาจเกิดข้ึนได้ในการเขียนแผนภูมิแท่ง ดังนี้ 
1.  การวางแท่งรูปสี่เหลี่ยมทุกแท่งต้องมีความกว้างเท่ากัน เริ่มต้นเขียนจากระดับเดียวกันและ    

มีระยะห่างระหว่างแท่งเท่ากัน โดยการวางแท่งอาจวางตามแนวนอนหรือแนวตั้งก็ได้ 
2.  เส้นในแนวตั้งที่ระบุชนิดของสิ่งของ จะไม่มีหัวลูกศร ส่วนเส้นในแนวนอนที่แสดงจ านวนของ

สิ่งของจะมีหัวลูกศรที่แสดงถึงจ านวนที่เพ่ิมข้ึนได้ โดยมีขีดแบ่งความยาวของแต่ละช่วงเท่า ๆ กัน พร้อมมี
จ านวนก ากับ  

 

กรณีท่ีข้อมูลมีค่ามาก หรือข้อมูลที่มีค่าใกล้เคียงกัน นิยมใช้เส้นหยัก (   ) แสดงการย่นระยะทางของ
เส้นแสดงจ านวน เพ่ือละการแสดงข้อมูลในช่วงนั้น (ต้องเริ่มต้นที่ “0” ) ดังนี้ 

 
เดือน จ านวนไอศกรีม (แท่ง) 

ม.ค.-มี.ค. 200 
เม.ย.-มิ.ย. 240 
ก.ค.-ก.ย. 220 
ต.ค.-ธ.ค. 210 

 

 ครูควรตั้งค าถามให้นักเรียนสังเกตข้อมูลการขายไอศกรีมในปี พ.ศ. 2554 ว่าสามารถน ามาสร้าง

แผนภูมิแท่งได้หรือไม่ พบปัญหาใดหรือไม่ 
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 จ านวนในตารางซึ่งมีค่าใกล้เคียงกันหากเขียนแผนภูมิแท่งแบบปกติจะท าให้อ่านแผนภูมิแท่งได้ยาก  

ฉะนั้นการใช้เส้นหยัก (   ) แสดงการย่นระยะของเส้นแสดงจ านวน จะท าให้แสดงจ านวนที่ส่วนปลายของ

แท่งแผนภูมิได้ชัดเจนยิ่งขึ้น 

จ านวนไอศกรีมท่ีขายในปีพ.ศ. 2554  

  

 
 
 
 
 
 

 
ตัวอย่างและแนวทางการสอนการน าเสนอข้อมูลแผนภูมิแท่งเปรียบเทียบ 

 
แผนภูมิแท่งเปรียบเทียบเป็นการน าเสนอเพ่ือเปรียบเทียบข้อมูลของสิ่งเดียวกันและมีลักษณะ

เหมือนกันตั้งแต่สองชุดขึ้นไป เช่น การเปรียบเทียบคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์ของนักเรียนชั้น
ประถมศึกษาปีที่ 4 ห้อง ป. 4/2 และ ป.4/6 โดยข้อมูลทั้งสองชุดเมื่อเขียนในรูปแผนภูมิแท่ง ได้ดังนี้ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

ม.ค.-มี.ค. เม.ย-มิ.ย. ก.ค.-ก.ย. ต.ค.-ธ.ค. 

200 

210 

220 

230 

240 

จ ำนวน(แทง่) 

เดือน 
0 

 1 2 3 4 0 

1 
2 
3 

4 
5 
6 
7 
8 
9 

10 
11 
12 

13 
14 
15 
16 

จ ำนวนนกัเรียน(คน) 

คะแนนคณิตศาสตร์ของนักเรียนชัน้ประถมศึกษาปีที่ 4/2 

 

(2) 

(4) 

(10) 

(16) 

จ ำนวนนกัเรียน(คน) 

(4) 

(6) 

(15) 

(10) 

คะแนนคณิตศาสตร์ของนักเรียนชัน้ประถมศึกษาปีที่ 4/6 

1 2 3 4 0 

1 
2 
3 

4 
5 
6 
7 
8 
9 

10 
11 
12 

13 
14 
15 
16 

ระดบัคะแนน ระดบัคะแนน 
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แนะน าแนวทางการสอน 

จากแผนภูมิแท่งทั้งสอง ครูควรตั้งค าถามเก่ียวกับข้อมูลทั้งสองกลุ่ม ให้นักเรียนสังเกตข้อมูลว่า แผนภูมิ
แท่งทั้งสองแสดงจ านวนนักเรียนเหมือนกัน และมีความกว้างของแท่งเท่ากัน ให้นักเรียนสังเกตว่ารูป
สี่เหลี่ยมมุมฉากที่แสดงจ านวน 4 คนของนักเรียนชั้นประถมศึกษาปีที่ 4/2 และ 4/6 สูงเท่ากันหรือไม่   

การเปรียบเทียบข้อมูลทั้งสองกลุ่มให้ง่ายต่อการอ่าน ท าได้โดยการเขียนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากไว้บนแกน
เดียวกัน ข้อมูลที่แสดงเรื่องเดียวกันควรแสดงติดกันเป็นคู่ ๆ และระบายสีหรือแรเงาแท่งข้อมูลของกลุ่มที่
แตกต่างกัน  พร้อมระบุสัญลักษณ์ที่แสดงกลุ่มข้อมูลไว้ข้าง ๆ แผนภูมิ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ครูควรฝึกนักเรียนอ่านแผนภูมิแท่งเปรียบเทียบต่าง ๆ และฝึกนักเรียนเขียนแผนภูมิแท่ง

เปรียบเทียบ ถ้าข้อมูลมีปริมาณมาก อาจใช้การย่นระยะบนเส้นที่แสดงจ านวนได้ เพ่ือให้การอ่านข้อมูลได้
สะดวก ควรเขียนจ านวนก ากับไว้ที่ปลายสุดของรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก  
 

  

ระดบัคะแนน 

คะแนนคณิตศาสตร์ของนักเรียนชัน้ประถมศึกษาปีที่ 4/2 และ 4/6 

   1 2 3 4 

จ ำนวนนกัเรียน (คน) 

0 
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นกัเรียนชัน้ประถมศกึษำปีที่ 4/2 

นกัเรียนชัน้ประถมศกึษำปีที่ 4/6 
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(10) 

(16) 
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ตัวอย่างและแนวทางการสอนการน าเสนอกราฟเส้น 
 

กราฟเส้นเป็นวิธีการน าเสนอข้อมูล โดยใช้จุดและส่วนของเส้นตรงที่ลากเชื่อมต่อจุดซึ่งจุดแต่ละจุด
จะบอกจ านวนหรือปริมาณของข้อมูลแต่ละรายการ นิยมใช้กราฟเส้นกับข้อมูลที่แสดงการเปลี่ยนแปลง
อย่างต่อเนื่องตามล าดับก่อนหลังของเวลา เช่น จ านวนผู้เขา้พักในโรงแรม “พักสบาย” ในเดือนมกราคมถึง
เดือนกันยายน ปี พ.ศ. 2555  

 

 
 

จากนั้นน าเสนอเฉพาะกราฟเส้นเพ่ือให้เห็นข้อมูลที่แสดงการเปลี่ยนแปลงอย่างต่อเนื่อง 
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แนะน าแนวทางการสอน 

 การจัดกิจกรรมการเรียนรู้ เรื่อง กราฟเส้น ครูยกตัวอย่างข้อมูลที่มีความสัมพันธ์กับเวลาโดย

เริ่มต้นน าเสนอข้อมูลดังกล่าวด้วยแผนภูมิแท่ง จากนั้นให้นักเรียนสังเกตว่าจากแผนภูมิแท่งถ้าน ามาปรับ

วิธีการน าเสนอโดยใช้พิจารณาต าแหน่งปลายสุดของรูปสี่เหลี่ยมในแผนภูมิแท่ง จะท าให้เห็นถึงการ

เปลี่ยนแปลงของข้อมูลอย่างต่อเนื่องตามล าดับก่อนหลังของเวลา 

 

ครูควรเริ่มต้นด้วยการน าเสนอข้อมูลโดยใช้แผนภูมิแท่ง จากนั้นครูให้นักเรียนร่วมกันตั้งค าถาม
เกี่ยวกับข้อมูลที่น าเสนอโดยใช้แผนภูมิแท่ง แล้วจึงแสดงการสร้างส่วนของเส้นตรงเชื่อมจุดกึ่งกลางปลาย
รูปสี่เหลี่ยมแต่ละรูป ดังรูปข้างต้น 
 

ครูควรยกตัวอย่างและน าเสนอข้อมูลที่มีความสัมพันธ์กับเวลาและเหมาะสมกับการน ามา
ยกตัวอย่างแก่นักเรียนระดับประถมศึกษา เช่น ข้อมูลที่แสดงการเจริญเติบโตของเมล็ดถั่ว (ความสูง) 
ในช่วงหกอาทิตย์แรกของการปลูก ข้อมูลแสดงปริมาณน้ าฝนแต่ละเดือนตลอดปี พ.ศ.2554 เป็นต้น  

 
 ครูเน้นว่าการเขียนกราฟเส้นจ าเป็นต้องเขียนส่วนของเส้นตรงสองเส้นให้ตั้งฉากกันในแนวนอน

และแนวตั้งของข้อมูลแต่ละรายการ แล้วจึงลงจุดให้ตรงตามข้อมูล และลากส่วนของเส้นตรงที่เชื่อมต่อจุด
จากจุดแรกไปจุดสุดท้าย  
 

ถ้าข้อมูลที่แสดงจ านวนมีค่ามากและใกล้เคียงกัน สามารถใช้เส้นหยัก (   ) แสดงการย่นระยะของ
เส้นแสดงจ านวน เพ่ือละการแสดงข้อมูลในช่วงนั้นได้ 
 

จากข้อมูลที่ปรากฏด้วยวิธีน าเสนอโดยใช้กราฟเส้น ครูควรตั้งค าถามให้นักเรียนแสดงความคิด
หรือหาข้อความคาดการณ์เก่ียวกับข้อมูลที่แสดงการเปลี่ยนแปลงอย่างต่อเนื่องในบางค่าที่น่าสนใจ เช่น 
ค่าสูงสุด ค่าต่ าสุด หรือช่วงที่ข้อมูลมีค่าคงตัว เพ่ือฝึกให้นักเรียนมีทักษะและกระบวนการในการให้เหตุผล 
และการสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์ ครูอาจให้นักเรียนเก็บข้อมูลด้วยตนเองเพ่ือน าเสนอเป็นชิ้นงานได้ 
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ตัวอย่างและแนวทางการสอนการน าเสนอแผนภูมิรูปวงกลม 
 

แผนภูมิรูปวงกลมเป็นการน าเสนอข้อมูลโดยใช้พื้นที่ภายในรูปวงกลมแทนจ านวนหรือปริมาณของ
ข้อมูลแต่ละรายการ ในระดับประถมศึกษา การเรียนเรื่องนี้จะเน้นเฉพาะการอ่านข้อมูลแผนภูมิรูปวงกลม
และอภิปรายเท่านั้น รวมถึงการค านวณจ านวนหรือปริมาณที่เป็นร้อยละหรือเปอร์เซ็นต์ ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 

 

ภาคของประเทศไทย จ านวนคนงานที่มาจากภาคต่าง ๆ 
ภาคเหนือ 20 

ภาคตะวันออกเฉียงเหนือ 30 
ภาคกลาง 60 
ภาคใต้ 10 

 

  
 

แนะน าแนวทางการสอน 

ครูยกตัวอย่างแผนภูมิรูปวงกลม และควรกระตุ้นให้นักเรียนช่วยกันตั้งค าถามจากข้อมูลต่อไปนี้ เช่น 
 

 พ้ืนที่รูปวงกลมแบ่งเป็นกี่ส่วน แต่ละส่วนแสดงอะไรบ้าง (4 ส่วน ภาคเหนือ ภาคตะวันออกเฉียงเหนือ 
ภาคกลาง ภาคใต้) 

 คนงานทั้งหมดมีกี่คน (120 คน)  
 คนงานส่วนมากมาจากภาคอะไร จ านวนเท่าไร (ภาคกลาง จ านวน 60 คน) 
 คนงานส่วนน้อยมาจากภาคอะไร จ านวนเท่าไร (ภาคใต้ จ านวน 10 คน) 
 คนงานที่มาจากภาคตะวันออกเฉียงเหนือมีจ านวนมากกว่าคนงานที่มาจากภาคเหนือกี่คน (10 คน) 

จ านวนคนงานที่มาจากภาคต่าง ๆ  

ภำคเหนือ 

ภำคตะวนัออกเฉียงเหนือ 

ภำคกลำง 

ภำคใต้ 

ภาคใต้ 

10 คน 

ภาคกลาง 

60 คน 

ภาคเหนือ  

20 คน 

ภาคตะวันออก 

เฉียงเหนือ 

30 คน 
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การน าเสนอข้อมูลด้วยแผนภูมิรูปวงกลมอาจบอกจ านวนหรือปริมาณเป็นร้อยละ หรือเปอร์เซ็นต์  
โดยจ านวนหรือข้อมูลทุกรายการรวมกันแล้วต้องเท่ากับ 100% และถ้าทราบจ านวนทั้งหมดแล้วต้องการ
ทราบจ านวนหรือปริมาณของแต่ละรายการ ก็สามารถคิดค านวณได้โดยใช้ความรู้เรื่องร้อยละ หรือ
เปอร์เซ็นต์ เช่น ถ้ายุพามีเงินทั้งหมด 1,000 บาท แล้วน าเงินไปใช้จ่ายดังรายการต่อไปนี้ 

 ค่าอาหาร 15%  ค่าเดินทาง 18% ค่าเสื้อผ้า 27% ฝากธนาคาร 40% 
 

 
 
 

ค่าเดินทาง 18% ของจ านวนเงินทั้งหมด    คิดเป็น 1801000
100
18

  

ค่าอาหาร 15% ของจ านวนเงินทั้งหมด     คิดเป็น  1501000
100
15

     

ค่าเสื้อผ้า 27% ของจ านวนเงินทั้งหมด     คิดเป็น  2701000
100
27

     

           ฝากธนาคาร 40% ของจ านวนเงินทั้งหมด คิดเป็น  4001000
100
40

     
 

ครูสามารถใช้เทคโนโลยีในการน าเสนอแผนภูมิรูปวงกลมได้ โดยการใช้โปรแกรมส าเร็จรูป       
ในการสร้างแผนภูมิรูปวงกลมได้อย่างถูกต้องและสวยงาม เช่น โปรแกรม Excel ในการสร้างเอกสาร                  
หรือใบงาน  
 

 

จ านวนเงินที่ใช้ของยุพา 

ค่ำอำหำร 

ค่ำเสือ้ผ้ำ 

ฝำกธนำคำร 

ค่ำเดินทำง 

ค่าเดินทาง 

18% 

ค่าอาหาร
15% 

ฝากธนาคาร 
40% 

ค่าเสื้อผ้า

27% 



 

 

 

 

เอกสารส าหรับวิทยากร 
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แบบสังเกตการมีส่วนร่วมในกิจกรรม 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนเข้าร่วมในกิจกรรมต่าง ๆ  

เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(2 คะแนน) 

1 2 3 4 

1       
2       
3       
4       
5       
6       
7       
8       
9       
10       
11       
12       
13       
14       
15       
16       
17       
18       
19       
20       
21       
22       
23       
24       
25       
26       
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(2 คะแนน) 

1 2 3 4 

27       
28       
29       
30       
31       
32       
33       
34       
35       
36       
37       
38       
39       
40       

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การมีส่วนร่วมในกิจกรรม” (2 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน: เข้าร่วมกิจกรรม 

เกณฑ์การให้คะแนน:  

 ได้ 2 คะแนน เมื่อเข้าร่วมกิจกรรม 3-4 กิจกรรม 

 ได้ 1 คะแนน เมื่อเข้าร่วมกิจกรรม 1-2 กิจกรรม 

 ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่เข้าร่วมกิจกรรม 
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แบบบันทึกการส่งใบกิจกรรม  

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรมต่าง ๆ   

เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(1 คะแนน) 

1 2 3 4 

1       
2       
3       
4       
5       
6       
7       
8       
9       
10       
11       
12       
13       
14       
15       
16       
17       
18       
19       
20       
21       
22       
23       
24       
25       
26       
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(1 คะแนน) 

1 2 3 4 

27       
28       
29       
30       
31       
32       
33       
34       
35       
36       
37       
38       
39       
40       

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “ชิ้นงาน” (1 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน: ปฏิบัติและส่งใบกิจกรรม 1-4 

เกณฑ์การให้คะแนน:  

 ได้ 1 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรม 3-4 ใบกิจกรรม 

ได้ 0.5 คะแนน เมื่อปฏิบัติงานและส่งใบกิจกรรม 1-2 ใบกิจกรรม 

 ได้ 0 คะแนน เมื่อไมป่ฏิบัติงานและไมส่่งใบกิจกรรม 
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แบบประเมินการน าเสนอผลงาน 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนปฏิบัติตามตัวชี้วัดต่าง ๆ ที่ก าหนด 

เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่ 

รวม 
คะแนน 
(5 คะแนน) 

เป
็นต

ัวแ
ทน

น า
เส

นอ
ผล

งา
นใ

บก
ิจก

รร
ม 

(ระ
บุก

ิจก
รร

ม 
1-

4) 

เป
็นผ

ู้อภ
ิปร

าย
หร

ือแ
สด

งค
วา

มคิ
ดเ

ห็น
ต่อ

กา
รน

 าเส
นอ

ผล
งา

นข
อง

ใบ
กจิ

กร
รม

  
(ระ

บุก
ิจก

รร
ม 

1-
4) 

เข
้าร

่วม
รับ

ฟัง
กา

รน
 าเส

นอ
ผล

งา
นข

อง
   

   
 

ใบ
กิจ

กร
รม

 (ร
ะบ

กุิจ
กร

รม
 1

-4
) 

1      
2      
3      
4      
5      
6      
7      
8      
9      
10      
11      
12      
13      
14      
15      
16      
17      
18      
19      
20      
21      
22      
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่ 

รวม 
คะแนน 
(5 คะแนน) 

เป
็นต

ัวแ
ทน

น า
เส

นอ
ผล

งา
นใ

บก
ิจก

รร
ม 

(ระ
บุก

ิจก
รร

ม 
1-

4) 

เป
็นผ

ู้อภ
ิปร

าย
หร

ือแ
สด

งค
วา

มคิ
ดเ

ห็น
ต่อ

กา
รน

 าเส
นอ

ผล
งา

นข
อง

ใบ
กจิ

กร
รม

  
(ระ

บุก
ิจก

รร
ม 

1-
4) 

เข
้าร

่วม
รับ

ฟัง
กา

รน
 าเส

นอ
ผล

งา
นข

อง
   

   
 

ใบ
กิจ

กร
รม

 (ร
ะบ

กุิจ
กร

รม
 1

-4
) 

23      
24      
25      
26      
27      
28      
29      
30      

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การน าเสนอผลงาน” (5 คะแนน) 

ประเด็นรายการประเมิน:  1. เป็นตัวแทนน าเสนอผลงานเดี่ยวหรือกลุ่มของใบกิจกรรม 1-4  
 2. เป็นผู้อภิปรายหรือแสดง ความคิดเห็นต่อการน าเสนอ ผลงานเดี่ยว หรือกลุ่ม

ตนเองหรือกลุ่มอ่ืนของใบกิจกรรม 1-4     
 3. เข้าร่วมรับฟังการน าเสนอผลงานของใบกิจกรรม 1-4 

เกณฑ์การให้คะแนน: 

ได้ 5 คะแนน เมื่อปฏิบัติครบ 3 ข้อ   ได้ 4 คะแนน เมื่อปฏิบัติ 2 ข้อ  
     ได้ 3 คะแนน เมื่อปฏิบัติ 1 ข้อ   ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีการปฏิบัติ 
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แบบประเมินการสรุปองค์ความรู้ตามใบกิจกรรม 5 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนปฏิบัติตามตัวชี้วัดต่างๆ ที่ก าหนด  

เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่  
 
รวมคะแนน  
(1 คะแนน) 

ได
้สะ

ท้อ
นผ

ลก
าร

เรีย
นร

ู้หร
ือ

แล
กเ

ปล
ี่ยน

เรีย
นร

ู้ใน
กา

รป
ฏิบ

ัติ 
   

   
 

ใบ
กิจ

กร
รม

 5
  

ส่ง
ใบ

กิจ
กร

รม
 5

 แ
ละ

ปฏ
ิบัต

ิคร
บท

ุก
ปร

ะเ
ด็น

ค า
ถา

มใ
นใ

บก
ิจก

รร
ม 

5  

1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     
11     
12     
13     
14     
15     
16     
17     
18     
19     
20     
21     
22     
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 

ประเด็นการประเมินที่  
 
รวมคะแนน  
(1 คะแนน) 

ได
้สะ

ท้อ
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ลก
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นร
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ใบ

กิจ
กร

รม
 5

 แ
ละ

ปฏ
ิบัต

ิคร
บท

ุก
ปร

ะเ
ด็น

ค า
ถา

มใ
นใ

บก
ิจก

รร
ม 

5  

23     
24     
25     
26     
27     
28     
29     
30     

 

 

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การสรุปองค์ความรู้” (1 คะแนน) 

ตัวชี้วัด: 1. ได้สะท้อนผลการเรียนรู้หรือแลกเปลี่ยนเรียนรู้ในการปฏิบัติใบกิจกรรม 5 

          2. ส่งใบกิจกรรม 5 และปฏิบัติครบทุกประเด็นค าถามในใบกิจกรรม 5  

เกณฑ์การให้คะแนน: 

    ได้ 1 คะแนน เมื่อมีประเด็นการประเมินครบ 2 ข้อ  
    ได้ 0.5 คะแนน เมื่อมีประเด็นการประเมิน 1 ข้อ 
    ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่มีประเด็นการประเมินทั้งสองข้อ 
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แบบกรอกคะแนนสาระท่ี 5 การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น 
 

เลขที่ ชื่อ – สกุล 

รายการประเมิน 

รวมคะแนน 
(10.5 คะแนน) 
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เลขที่ ชื่อ – สกุล 

รายการประเมิน 

รวมคะแนน 
(10.5 คะแนน) 
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ลงช่ือ……………………………………………วิทยากร 

วัน/เดือน/ปี…………………………………………….. 

 



 

 

 

 

สาระที่ 6 ทักษะและกระบวนการทางคณติศาสตร์ 

เรื่อง คณิตคิดสนุก 1 

 

 

 

 

 

 



 

 
 

 

 

แผนการอบรม 
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แผนการอบรมครูคณิตศาสตร์ ระดับประถมศึกษาตอนปลาย ส าหรับครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ 

สาระท่ี 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ เรื่อง คณิตคิดสนุก 1        

เวลา  1  ชั่วโมง 30 นาที 
 

วัตถุประสงค์  เพ่ือให้ผู้เข้ารับการอบรม 

 มีความรู้ความเข้าใจเกี่ยวกับการจัดกิจกรรมเพ่ือพัฒนาทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์

ผ่านการปฏิบัติจริง 

สาระการเรียนรู้ 

1. สาระจ านวนและการด าเนินการ 

2. สาระพีชคณิต 

3. สาระการวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น 

สื่อและแหล่งการเรียนรู้ 

1. ส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 

1.1 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 1: ใบกิจกรรมทายให้เข้าเป้า 

1.2 เอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 2: ใบกิจกรรมหอคอยฮานอย 

2. ส าหรับวิทยากร 

2.1 เอกสารส าหรับวิทยากร 1: กิจกรรมรหัสปริศนา 

2.2 เอกสารส าหรับวิทยากร 2: กิจกรรมทายให้เข้าเป้า 

2.3 เอกสารส าหรับวิทยากร 3: กิจกรรมหอคอยฮานอย 

2.4 เอกสารส าหรับวิทยากร 4: แบบสังเกตการณ์มีส่วนร่วมในกิจกรรม 

2.5 ไฟล์ รหัสปริศนา ส าหรับจัดกิจกรรมรหัสปริศนา 

2.6 ไฟล์ ทายให้เข้าเป้า ส าหรับจัดกิจกรรมทายให้เข้าเป้า 

2.7 ไฟล์ หอคอยฮานอย ส าหรับจัดกิจกรรมหอคอยฮานอย 
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การประเมินผล 

รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 10 คะแนน) 
เครื่องมือ 

1. การมีส่วนร่วมในกิจกรรม  
ประเด็นการประเมิน:  
  1.1 มีส่วนร่วมในกิจกรรมรหัส 
ปริศนา 
  1.2 มีส่วนร่วมในกิจกรรมทายให้ 
เข้าเป้า 
  1.3 มีส่วนร่วมในกิจกรรมหอคอย 
ฮานอย 
 

คะแนนเต็ม 10 คะแนน โดย 
กิจกรรมที่ 1 รหัสปริศนา 
ได้ 4 คะแนน เมื่อจ านวนครั้งที่ทาย        
                 ไม่เกิน 6 ครั้ง 
ได้ 3 คะแนน เมื่อจ านวนครั้งที่ทายตั้งแต่  
                 7 – 9 ครั้ง 
ได้ 2 คะแนน เมื่อจ านวนครั้งที่ทายตั้งแต่  
                 10 – 12  ครั้ง 
ได้ 1 คะแนน เมื่อจ านวนครั้งที่ทาย  
                 มากกว่า 12  ครั้ง 
ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่ปฏิบัติกิจกรรมรหัส 
                 ปริศนา 
 
กิจกรรมที่ 2  ทายให้เข้าเป้า 
ได้ 3 คะแนน  เมื่อมีคะแนนรวมทั้ง         
                  3 รอบมากกว่า              
                  30 คะแนน จาก 
                  คะแนนเต็ม 45 คะแนน 
ได้ 2 คะแนน  เมื่อมีคะแนนรวมทั้ง         
                  3 รอบ ตั้งแต่ 0 – 30     
                  คะแนน 
ได้ 0 คะแนน  เมื่อไม่ปฏิบัติกิจกรรมรหัส 
                  ปริศนา 

กิจกรรมที่ 3  หอคอยฮานอย 
ได้ 3 คะแนน เมื่อย้ายแผ่นวงกลมได้  
                 ตั้งแต ่4 แผ่นขึ้นไป และ  
                 ตอบค าถามข้อสุดท้ายได้ 
                 ถูกต้อง 

 
รายชื่อสมาชิกในกลุ่ม 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ใบกิจกรรมทายให้เข้า
เป้า 
 
 
 
 
 
 
 
 

ใบกิจกรรมหอคอย
ฮานอย 
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รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 10 คะแนน) 
เครื่องมือ 

ได้ 2 คะแนน เมื่อย้ายแผ่นวงกลมได้  
                 ตั้งแต ่4 แผ่นขึ้นไป 
ได้ 1 คะแนน เมื่อย้ายแผ่นวงกลมได้    
                 น้อยกว่า 4 แผ่น 
ได้ 0 คะแนน  เมื่อไม่ปฏิบัติกิจกรรม 
                  หอคอยฮานอย 

แนวทางปฏิบัติส าหรับวิทยากร 

1. ศึกษาแผนการจัดการเรียนรู้ เอกสารส าหรับวิทยากร และเอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม    

สาระที่ 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ เรื่อง คณิตคิดสนุก 1 โดยละเอียด 

2. จัดเตรียมสื่อดิจิทัลที่ใช้ในแต่ละกิจกรรมให้พร้อม และทดลองใช้กับเครื่องคอมพิวเตอร์ที่น าเสนอ

เพ่ือให้แน่ใจว่าสื่อดิจิทัลเปิดใช้งานได้ 

3. จัดท าส าเนาเอกสารส าหรับผู้เข้ารับการอบรม ตามจ านวนผู้เข้ารับการอบรม 

4. แจ้งให้ผู้เข้ารับการอบรมทราบเกี่ยวกับจุดประสงค์ในการอบรม สาระที่ 6 ทักษะและ

กระบวนการทางคณิตศาสตร์ เรื่อง คณิตคิดสนุก 1 และการประเมินผลในช่วงน าเข้าสู่บทเรียน 

5. ให้ผู้เข้ารับการอบรมเขียนชื่อและเลขท่ีของตนเองทุกครั้งในใบกิจกรรมของตนเองเพ่ือความ

สะดวกของวิทยากรในการให้คะแนนและประเมินผล 

6. ด าเนินการจัดอบรมตามแนวทางการจัดกิจกรรม พร้อมทั้งประเมินผลผู้เข้ารับการอบรมตาม

รายการประเมินและเครื่องมือที่ก าหนด 

แนวทางการจัดกิจกรรม 

กิจกรรม สื่อ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

1. การสร้างองค์ความรู้ (40 นาท)ี 
         1.1 น าเข้าสู่บทเรียน (5 นาท)ี 
               วิทยากรชี้แจงวัตถุประสงค์ และการประเมินผล 
ดังนี้ 
               วัตถุประสงค์ 
               เพ่ือให้ผู้เข้ารับการอบรมมีความรู้ความเข้าใจ

 
 
 
 
 
 

- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 

 
- สังเกตการตอบค าถาม 
และความสมเหตุสมผล
ของค าตอบ 
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กิจกรรม สื่อ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

เกี่ยวกับการจัดกิจกรรมเพ่ือพัฒนาทักษะและกระบวนการ
ทางคณิตศาสตร์ผ่านการปฏิบัติจริง โดยจัดกิจกรรมผ่าน
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ กิจกรรมรหัสปริศนา  
สาระที่ 4 พีชคณิต กิจกรรมหอคอยฮานอย สาระที่ 5 การ
วิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น กิจกรรมทายให้เข้าเป้า 
               การประเมินผล 
               การประเมินผล จะประเมินการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 10 คะแนน รายละเอียดดังนี้ 

1. มีส่วนร่วมในกิจกรรมรหัสปริศนา 4 
คะแนน 

2. มีส่วนร่วมในกิจกรรมทายให้เข้าเป้า 3 
คะแนน 

3. มีส่วนร่วมในกิจกรรมหอคอยฮานอย 3 
คะแนน 

เกณฑ์การให้คะแนนแต่ละกิจกรรมตาม
รายละเอียดในตาราง 

การประเมินผล 
         1.2  ขั้นฝึกปฏิบัติ (30 นาท)ี 
              1) วิทยากรเปิดไฟล์ รหัสปริศนา อธิบายวิธีการ
เล่น เกณฑ์การให้คะแนน และสาธิตการเล่นให้ผู้เข้ารับดู 1 
ตัวอย่าง 
              2) แบ่งกลุ่มผู้เข้ารับการอบรมเป็น 3 กลุ่ม เล่น
ทีละกลุ่ม โดยสมาชิกในกลุ่มช่วยกันทายรหัสปริศนาที่ได้ 
         1.3  ขั้นสรุป (5 นาที) 
              1) ผู้เข้ารับการอบรมร่วมกันอภิปรายเกี่ยวกับ
ประโยชน์ที่ได้รับจากการจัดกิจกรรม รหัสปริศนา จนได้
ข้อสรุป เช่น รหัสปริศนา เป็นกิจกรรมฝึกทักษะการ
แก้ปัญหา การสื่อสาร สื่อความหมายและการน าเสนอ และ
การให้เหตุผล  ซึ่งสอดคล้องกับทักษะและกระบวนการทาง
คณิตศาสตร์ ที่ใช้ในหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
- ไฟล์ รหัสปริศนา 
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กิจกรรม สื่อ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

พุทธศักราช 2551 กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
มาตรฐาน ค 6.1 มีความสามารถในการแก้ปัญหา การให้
เหตุผล การสื่อสาร การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์ 
และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่น ๆ และมีความคิด
ริเริ่มสร้างสรรค์ 
              2) วิทยากรประเมินการมีส่วนร่วมในกิจกรรม
ของผู้เข้ารับการอบรม ตามเกณฑ์การให้คะแนนที่ก าหนดไว้ 
2. การปฏิบัติการตามเนื้อหาสาระ (40 นาท)ี 
         2.1 วิทยากรจัดกิจกรรมทายให้เข้าเป้า (20 นาที) 
ดังนี้ 
             1) แจกใบกิจกรรมทายให้เข้าเป้าให้กับผู้เข้ารับ
การอบรมทุกคน 
             2) วิทยากรเปิดไฟล์ทายให้เข้าเป้า อธิบายวิธีเล่น 
หลังจากนั้นให้ผู้เข้ารับการอบรมท ากิจกรรม 3 รอบ 
             3) ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนรวมคะแนนของ
ตน  และส่งใบกิจกรรมที่เขียนชื่อเรียบร้อยแล้วให้วิทยากร 
             4) วิทยากรให้คะแนนตามเกณฑ์ที่ก าหนด และ
เขียนคะแนนลงในแบบประเมินการมีส่วนร่วมในกิจกรรม 
          2.2 วิทยากรจัดกิจกรรมหอคอยฮานอย (20 นาท)ี 
ดังนี้ 
             1) แจกใบกิจกรรมหอคอยฮานอยให้กับผู้เข้ารับ
การอบรมทุกคน 
             2) วิทยากรเปิดไฟล์หอคอยฮานอย อธิบายวิธี
เล่น หลังจากนั้นให้ผู้เข้ารับการอบรมแต่ละกลุ่มช่วยกันหา
วิธีย้ายแผ่นวงกลมจากหลักทางซ้ายสุดไปหลักทางขวาสุด 
เริ่มจากย้าย 1 แผ่น  2 แผ่น  3 แผ่น … ตามล าดับ นับ
จ านวนครั้งที่ย้ายแผ่นวงกลมได้ และบันทึกลงในใบกิจกรรม  
และส่งให้วิทยากรตรวจสอบค าตอบที่ได้  
             3) วิทยากรให้ตัวแทนกลุ่มสาธิตการย้ายแผ่น
วงกลมให้ดู เริ่มจากย้าย 1 แผ่น  2 แผ่น  3 แผ่น … 

 
 
 
- ใบกิจกรรมทายให้   
เข้าเป้า 
-  ไฟล์ ทายให้เข้าเป้า 
 
 
 
 
 
 
 
- ใบกิจกรรมหอคอย
ฮานอย 
- ไฟล์ หอคอยฮานอย 

 
 
 
- สังเกตการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 

 
- สังเกตการตอบค าถาม 
และความสมเหตุสมผล
ของค าตอบ 
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กิจกรรม สื่อ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

ตามล าดับ เพ่ือเป็นการตรวจสอบว่าย้ายแผ่นวงกลมได้            
จริง ๆ และให้คะแนนตามเกณฑ์ที่ก าหนด 
3. การสรุปบทเรียน (5 นาที) 
      วิทยากรสรุปถึงประโยชน์ที่ได้รับจากการจัดกิจกรรม 
โดยชี้ให้เห็นว่า กิจกรรมต่าง ๆ เหล่านี้เป็นกิจกรรมที่
ส่งเสริมทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ ครูควร
จัดหาเวลาเสริมเพ่ิมเติมให้นักเรียนได้ท ากิจกรรม และครู
อาจหากิจกรรมเสริมอ่ืน ๆ เพิ่มเติมให้กับนักเรียน 

  
- สังเกตการสรุป
สาระส าคัญที่ได้และ
ประเด็นในการซักถาม 

 



 

 

 

 

เอกสารส าหรับผู้เข้ารบัการอบรม 

 

 

 

 



 
 

 

                สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ (การคูณและการหาร)                                           เอกสารส าหรับวิทยากร 4 
                สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ (การคูณและการหาร)                                           เอกสารส าหรับวิทยากร 4 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ใบกิจกรรมทายให้เข้าเป้า 

1 2 3 5 4 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 

โยนลูกเต๋า 2 ลูก 15 ครั้ง จะได้ผลรวมของหน้าลูกเต๋าแต่ละจ านวนกี่ครั้ง 

1 2 3 5 4 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 

1 2 3 5 4 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 

                สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ (การคูณและการหาร)                                           เอกสารส าหรับวิทยากร 4 
                สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ (การคูณและการหาร)                                           เอกสารส าหรับวิทยากร 4 
                สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ (การคูณและการหาร)                                           เอกสารส าหรับวิทยากร 4 

                สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ (การคูณและการหาร)                                           เอกสารส าหรับวิทยากร 4 
                สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ (การคูณและการหาร)                                           เอกสารส าหรับวิทยากร 4 
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                สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ (การคูณและการหาร)                                           เอกสารส าหรับวิทยากร 4 

   สาระที่ 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร ์(คณิตคิดสนุก 1)                      เอกสารส าหรบัผู้เข้ารับการอบรม 1 
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ใบกิจกรรมหอคอยฮานอย 

บันทึกผลการย้ายแผ่นวงกลมลงในตาราง และตอบค าถาม 

จ านวนแผ่น
วงกลมที่ย้าย

(แผ่น) 

จ านวนครั้งที่ย้ายได้ 
(น้อยครั้งที่สุด) 

ลายเซ็นของวิทยากร 
(ผ่านการตรวจสอบความถูกต้องของค าตอบ และ

สาธิตการย้ายแผ่นวงกลมให้วิทยากรดูแล้ว) 
1   
2   
3   
4   
5   

 

ถ้าย้ายแผ่นวงกลมจ านวน 10 แผ่น จ านวนครั้งที่ย้ายได้น้อยครั้งที่สุดเท่ากับเท่าไร 

ตอบ ………..…ครั้ง 

 



 

 

 

 

เอกสารส าหรับวิทยากร 
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กิจกรรมรหัสปริศนา 

ระดับชั้น ประถมศึกษาตอนปลาย 

จ านวนผู้เล่น  ไม่จ ากัด โดยแบ่งผู้เล่นเป็น 3 กลุ่ม  เล่นทีละกลุ่ม 

จุดประสงค์ 

1. ฝึกทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

2. เพ่ือพัฒนาทักษะการเป็นผู้น าและผู้ตามที่ดี 

อุปกรณ์ 

 คอมพิวเตอร์ และโปรเจคเตอร์ เพ่ือเปิดสื่อดิจิทัล 

กติกาและวิธีการเล่น 

1. วิทยากรเปิดสื่อดิจิทัล รหัสปริศนา จะได้ดังรูป  ซึ่งจะมีข้อความว่า “ครูต้นน าเลขโดดตั้งแต่  

1 – 6 มาสร้างเป็นจ านวน 3 หลัก โดยเลขโดดแต่ละหลักไม่ซ้ ากัน แล้วก็ปิดเป็นปริศนาไว้ น้อง ๆ ทาย 

ดูซิว่า จ านวนที่ครูต้นสร้างไว้คือจ านวนใด” 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เปลี่ยนไปเล่นทายจ านวนท่ีมเีลขโดด 1 – 9  แต่ในท่ีนี้ให้วิทยากรเล่นทายจ านวนท่ีมีเลข

โดด 1 – 6 เท่านั้น 
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2. วิทยากรยกตัวอย่างการเล่น 1 รอบ โดยให้ผู้เข้ารับการอบรมช่วยกันทายว่า จ านวนสามหลัก  

ตามเงื่อนไขที่ก าหนด คือ จ านวนใด เมื่อตัวแทนบอกจ านวนที่ทายแล้ว วิทยากรกดปุ่มเครื่องหมายบวก

หรือลบบนสื่อดิจิทัล เพ่ือสร้างจ านวนดังกล่าว เช่น ผู้เข้ารับการอบรมทายว่า 253 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เมื่อกดปุ่มยืนยันสีเขียวบนสื่อดิจิทัล โปรแกรมจะเฉลยผลการทายออกมา ในที่นี้ได้ 

 

 

 

 

 

 

หมายเหตุ  วงกลมด าในที่นี้ ไม่ได้หมายความว่า 2 เป็นจ านวนที่ถูกต้องและอยู่ถูกต าแหน่ง   

              อาจเป็น 5 หรือ 3 ก็ได้ 

 

 

 

 

 

กดปุ่มบวกหรือปุม่ลบเพื่อ

สร้างจ านวนที่ต้องการ 

ปุ่มยืนยัน 

มีเลขโดดอยู่ 1 ตัว ท่ีทายถูกและอยู่ถูกต าแหน่ง 

มีเลขโดดอยู่ 1 ตัว ท่ีทายถูกแต่อยูไ่ม่ถูกต าแหน่ง 
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3. วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมทายจ านวนเป็นครั้งที่ 2 โดยอาศัยข้อมูลที่ได้จากการทาย 

ก่อนหน้า เล่นทายจ านวนเช่นนี้ไปเรื่อย ๆ เป็นครั้งที่ 3 ครั้งที่ 4 … จนกว่าจะทายได้ถูกต้องหรือสื่อจะ

แสดงรูปวงกลมเป็นสีด าทั้ง 3 วง   

 

 

          

 

 

 

 

 

 

 

 

 เมื่อเล่นจนได้วงกลม 3 วง                     วิทยากรสามารถกดปุ่มเฉลย (ปุ่มสีเขียว ซึ่งก่อนนี้คือ

ปุ่มยืนยัน) จะปรากฏจ านวนขึ้นมาเพ่ือยืนยันค าตอบที่ถูกต้อง 

4. หลังจากผู้เข้ารับการอบรมเข้าใจกติกาและวิธีการเล่นจากการเล่นให้ดู 1 ตัวอย่างแล้ว   

วิทยากรก็เริ่มให้ผู้เข้ารับการอบรมเล่น โดยเล่นทีละกลุ่ม วิทยากรอาจจะชี้แจงการได้คะแนนอีกครั้ง ดังนี้  

               ทายถูกภายใน 6 ครั้ง ได้ 4 คะแนนเต็ม 

               ทายถูกภายใน 7 – 9 ครั้ง  ได้ 3 คะแนน 

               ทายถูกภายใน 10 – 12 ครั้ง ได้ 2 คะแนน 

               ทายถูก โดยทายมากกว่า 12 ครั้ง ได้ 1 คะแนน 

               ไม่ได้เข้าร่วมกิจกรรม ได้ 0 คะแนน 

5. เมื่อเล่นครบทุกกลุ่ม วิทยากรให้คะแนนผู้เข้ารับการอบรมตามเกณฑ์ท่ีก าหนด 

 

หมายเหตุ    ก่อนน าไปใช้ วิทยากรควรฝึกเล่นและฝึกใช้สื่อนี้ให้ช านาญ 
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กิจกรรมทายให้เข้าเป้า 

ระดับชั้น ประถมศึกษาตอนปลาย 
 

จ านวนผู้เล่น  ไม่จ ากัด เป็นกิจกรรมเดี่ยว 
 

จุดประสงค์ 

1. ฝึกทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

2. เพ่ือส่งเสริมการเรียนรู้เรื่องความน่าจะเป็นระดับชั้นประถมศึกษา 
 

อุปกรณ์ 

 คอมพิวเตอร์ และโปรเจคเตอร์ เพ่ือเปิดสื่อดิจิทัล 
 

กติกาและวิธีการเล่น 

วิทยากรเปิด PowerPoint เรื่องทายให้เข้าเป้า แนะน ากติกาและวิธีการเล่น ดังนี้ 

1.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ให้ผู้เข้ารับการอบรมทายว่า ถ้าโยนลูกเต๋า 2 ลูก 15 ครั้ง จะได้ผลรวมของหน้าลูกเต๋าแต่ละ 

จ านวนกี่ครั้ง โดยเขียน       15 วงบนตัวเลขที่คาดว่าเป็นผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นในใบกิจกรรมที่

ได้รับ ดังตัวอย่าง 

มีการทายว่า ผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นเป็น 3  สองครั้ง 

                ผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นเป็น 4  สองครั้ง 

ผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นเป็น 5  หนึ่งครั้ง 
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ผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นเป็น 6  หนึ่งครั้ง 

ผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นเป็น 7  หนึ่งครั้ง 

ผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นเป็น 8  สามครั้ง 

ผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นเป็น 9  สองครั้ง 

ผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นเป็น 10 สองครั้ง 

ผลรวมของหน้าลูกเต๋าที่หงายขึ้นเป็น 12 หนึ่งครั้ง 

 หมายเหตุ  มีการเล่น 3 รอบ  แต่ให้ผู้เข้ารับการอบรมทายและเล่นทีละรอบ 

2. เมื่อผู้เข้ารับการอบรมทุกคนทายโดยการเขียนวงกลมบนตัวเลขเรียบร้อยแล้ว ให้แต่ละคน 

สลับใบกิจกรรมกับเพ่ือนข้าง ๆ เพื่อตรวจ หลังจากนั้นวิทยากรใช้สื่อดิจิทัลลูกเต๋า ในการทอดลูกเต๋า 15 ดัง

ตัวอย่าง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           ในการทอดลูกเต๋าครั้งนี้ มีผลรวมของหน้าที่หงายขึ้นเป็น  8 

 

3.  แต่ละครั้งในการทอดลูกเต๋าของวิทยากร ให้ผู้เข้ารับการอบรมตรวจสอบผลการทายใน 

ใบกิจกรรมของเพื่อน โดยให้ท าสัญลักษณ์      บนวงกลมที่เป็นผลรวมของหน้าที่หงายขึ้นของลูกเต๋า                 

ถ้าเพ่ือนไม่ได้ทายจ านวนนั้นหรือทายไว้แต่ใช้หมดไปแล้ว ก็ไม่ต้องท าสัญลักษณ์ใด ๆ ดังตัวอย่าง 

 

 

ปุ่มทอดลูกเต๋า 
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 จากรปู ได้คะแนนจากการทายได้ถูกต้อง 8 คะแนน จากคะแนนเต็ม 15 คะแนน 

 

4. ปฏิบัติกิจกรรมเช่นเดียวกันนี้ ในรอบท่ี 2 และ 3 วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมสังเกต 

ผลที่เกิดขึ้นจากการทอดลูกเต๋า และอภิปรายร่วมกันว่าท าไมจึงเป็นเช่นนั้น 

 แนวตอบส าหรับวิทยากร 

          ในการทอดลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกัน มีโอกาสจะหงายหน้าลูกเต๋าดังนี้ 

 

            (1,1) (1,2) (1,3) (1,4) (1,5) (1,6) 

(2,1) (2,2) (2,3) (2,4) (2,5) (2,6) 

(3,1) (3,2) (3,3) (3,4) (3,5) (3,6) 

(4,1) (4,2) (4,3) (4,4) (4,5) (4,6) 

(5,1) (5,2) (5,3) (5,4) (5,5) (5,6) 

(6,1) (6,2) (6,3) (6,4) (6,5) (6,6) 

 

จะเห็นว่า โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 2   มี  1 กรณี คือ (1,1) 

  โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 3   มี  2 กรณี คือ (2,1) และ (1,2) 

  โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 4   มี  3 กรณี คือ (3,1) , (2,2) และ (1,3) 

2 3 4 5 6 7 

8 

9 

10 

11 

12 
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            โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 5   มี  4 กรณี คือ (4,1) , (3,2) , (2,3) และ (1,4) 

            โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 6   มี  5 กรณี คือ (5,1) , (4,2) , (3,3) , (2,4) และ (1,5) 

  โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 7   มี  6 กรณี คือ (6,1) , (5,2) , (4,3) , (3,4) , (2,5) และ (1,6) 

  โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 8   มี  5 กรณี คือ (6,2) , (5,3) , (4,4) , (3,5)  และ (2,6) 

  โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 9   มี  4 กรณี คือ (6,3) , (5,4) , (4,5) และ (3,6)                                                    

  โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 10 มี  3 กรณี คือ (6,4) , (5,5)  และ (4,6)                                                    

  โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 11 มี  2 กรณี คือ (6,5)  และ (5,6)                                                    

  โอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 12 มี  1 กรณี คือ (6,6)   

            และ ไม่มีโอกาสที่จะได้ผลรวมเป็น 1, 13, 14 และ 15 

 

 ดังนั้น ถ้าผู้เข้ารับการอบรมทายว่าได้ผลรวมเป็น 5 หรือ 6 หรือ 7 หรือ 8 หรือ 9 เป็นจ านวน     

มากครั้ง จะมีโอกาสทายถูกและได้คะแนนจากการเล่นเกมนี้มาก 
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กิจกรรมหอคอยฮานอย 

ระดับชั้น ประถมศึกษาตอนปลาย 

จ านวนผู้เล่น  ไม่จ ากัด โดยแบ่งผู้เล่นเป็น 3 กลุ่ม  เล่นพร้อมกัน 

จุดประสงค์ 

1. ฝึกทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

2. เพ่ือส่งเสริมการเรียนรู้เรื่องแบบรูปของจ านวนระดับชั้นประถมศึกษา 

อุปกรณ์ 

 คอมพิวเตอร์ และโปรเจคเตอร์ เพ่ือเปิดสื่อดิจิทัล 

กติกาและวิธีการเล่น 

1. วิทยากรเปิดสื่อดิจิทัล หอคอยฮานอย จะได้ดังรูป   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. วิทยากรอธิบายวิธีการเล่น ดังนี้ ให้ย้ายแผ่นวงกลมจากหลัก A ไปไว้ที่หลัก C โดยมีจ านวน 

ครั้งที่ย้ายน้อยครั้งที่สุด และบันทึกผลจ านวนครั้งที่ย้ายได้ลงในใบบันทึกกิจกรรมที่แจกให้   

- มีแผ่นวงกลมจ านวน 1 แผ่น  จ านวนครั้งที่ย้ายได้น้อยครั้งที่สุด……1………ครั้ง 

- มีแผ่นวงกลมจ านวน 2 แผ่น  จ านวนครั้งที่ย้ายได้น้อยครั้งที่สุด……3………ครั้ง 

- มีแผ่นวงกลมจ านวน 3 แผ่น  จ านวนครั้งที่ย้ายได้น้อยครั้งที่สุด……7………ครั้ง 

- มีแผนวงกลมจ านวน 4 แผ่น  จ านวนครั้งที่ย้ายได้น้อยครั้งที่สุด……15….…ครั้ง 

ปุ่มเปลีย่น

จ านวนแผ่น

วงกลม 



สาระที่ 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ (คณิตคดิสนุก 1)                                เอกสารส าหรับวิทยากร 3 

       
          สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี                           231 

หมายเหตุ  ในแต่ละเง่ือนไข กลุม่ใดสามารถย้ายแผ่นวงกลมได้แล้ว ให้ตัวแทนกลุ่มยกมือ เพื่อให้วิทยากร

เข้าไปดู และเล่นให้วิทยากรดูด้วย ถ้าเล่นได้ถูกต้องและมีจ านวนครั้งที่ย้ายได้น้อยครั้งที่สุด ให้วิทยากร

เซ็นชื่อก ากับลงในใบบันทึกกิจกรรมของกลุ่ม 

3. วิทยากรให้ผู้เล่นคาดเดาจ านวนครั้งที่ย้ายน้อยครั้งที่สุด เมื่อมีจ านวนแผ่นวงกลม 5 แผ่น    

6 แผ่น จนถึง 10 แผ่น ในใบบันทึกกิจกรรม 

4. วิทยากรให้ผู้เข้ารับการอบรมตอบค าถามพิเศษ   

5. เมื่อหมดเวลา วิทยากรให้คะแนนผู้เข้ารับการอบรมตามเกณฑ์ท่ีก าหนด 

  

หมายเหตุ    ก่อนน าไปใช้ วิทยากรควรฝึกเล่นและฝึกใช้สื่อนี้ให้ช านาญ 
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แบบสังเกตการมีส่วนร่วมในกิจกรรม 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนเข้าร่วมกิจกรรมต่าง ๆ  

เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(10 คะแนน) 

1 2 3 

1      
2      
3      
4      
5      
6      
7      
8      
9      
10      
11      
12      
13      
14      
15      
16      
17      
18      
19      
20      
21      
22      
23      
24      
25      
26      
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมที่ รวม 

คะแนน 
(10 คะแนน) 

1 2 3 

27      
28      
29      
30      

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การมีส่วนร่วมในกิจกรรม” (10 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน:  
1. มีส่วนร่วมในกิจกรรมรหัสปริศนา 
2. มีส่วนร่วมในกิจกรรมทายให้เข้าเป้า 
3. มีส่วนร่วมในกิจกรรมหอคอยฮานอย 

เกณฑ์การให้คะแนน: 
กิจกรรมที่ 1 รหัสปริศนา 
ได้ 4 คะแนน เมื่อจ านวนครั้งที่ทายไม่เกิน 6 ครั้ง 
ได้ 3 คะแนน เมื่อจ านวนครั้งที่ทายตั้งแต่ 7 – 9 ครั้ง 
ได้ 2 คะแนน เมื่อจ านวนครั้งที่ทายตั้งแต่ 10 – 12  ครั้ง 
ได้ 1 คะแนน เมื่อจ านวนครั้งที่ทายมากกว่า 12  ครั้ง 
ได้ 0 คะแนน เมื่อไม่ปฏิบัติกิจกรรมรหัสปริศนา 
กิจกรรมที่ 2  ทายให้เข้าเป้า 
ได้ 3 คะแนน  เมื่อมีคะแนนรวมทั้ง 3 รอบมากกว่า 30 คะแนน จากคะแนนเต็ม 45 คะแนน 
ได้ 2 คะแนน  เมื่อมีคะแนนรวมทั้ง 3 รอบ ตั้งแต่ 0 – 30 คะแนน 
ได้ 0 คะแนน  เมื่อไม่ปฏิบัติกิจกรรมรหัสปริศนา 
กิจกรรมที่ 3  หอคอยฮานอย 
ได้ 3 คะแนน เมื่อย้ายแผ่นวงกลมได้ตั้งแต่ 4 แผ่นขึ้นไป และตอบค าถามข้อสุดท้ายได้ถูกต้อง 
ได้ 2 คะแนน เมื่อย้ายแผ่นวงกลมได้ตั้งแต่ 4 แผ่นขึ้นไป 
ได้ 1 คะแนน เมื่อย้ายแผ่นวงกลมได้น้อยกว่า  4 แผ่น 
ได้ 0 คะแนน  เมื่อไม่ปฏิบัติกิจกรรมหอคอยฮานอย 
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เรื่อง คณิตคิดสนุก 2 

 

 

 

 

 

 



 

 
 

 

 

แผนการอบรม 
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แผนการอบรมครูคณิตศาสตร์ ระดับประถมศึกษาตอนปลาย ส าหรับครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ 

สาระท่ี 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ เรื่อง คณิตคิดสนุก 2 

เวลา  1  ชั่วโมง 30 นาที 

 

วัตถุประสงค์  เพ่ือให้ผู้เข้ารับการอบรม 

 มีความรู้ความเข้าใจเกี่ยวกับการจัดกิจกรรมเพ่ือพัฒนาทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์

ผ่านการปฏิบัติจริง 

สาระการเรียนรู้ 

1. สาระเรขาคณิต 

สื่อและแหล่งการเรียนรู้ 

1. ส าหรับผู้เข้ารับการอบรม 

- 

2. ส าหรับวิทยากร 

2.1 เอกสารส าหรับวิทยากร 1: กิจกรรมแฟนพันธุ์แท้เรขาคณิต 

2.2 เอกสารส าหรับวิทยากร 2: แบบสังเกตการณ์มีส่วนร่วมในกิจกรรม 

2.3 File เกมแฟนพันธุ์แท้เรขาคณิต จ านวน 9 file 

กิจกรรมที่ 1: ประลองความเร็ว จ านวน 3 file 

กิจกรรมที่ 2: Jigsaw จ านวน 3 file 

กิจกรรมที่ 3: สมบัติของรูปเรขาคณิต 

การประเมินผล 

รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 10 คะแนน) 
เครื่องมือ 

1. การมีส่วนร่วมในกิจกรรม  
   1.1 มีส่วนร่วมในกิจกรรมแฟน
พันธุ์แท้เรขาคณิต 

คะแนนเต็ม 10 คะแนน โดย 
ได้ 10 คะแนน ส าหรับกลุ่มชนะเลิศ    
                   คะแนนรวมสูงสุด 
ได้ 8 คะแนน ส าหรับกลุ่มรองชนะเลิศ   
                 คะแนนรวมอันดับ 2 
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รายการประเมิน 
เกณฑ์การให้คะแนน 

(คะแนนเต็ม 10 คะแนน) 
เครื่องมือ 

ได้ 6 คะแนน ส าหรับกลุ่มที่ได้คะแนนรวม  
                 น้อยสุด 
ได้ 0 คะแนน ส าหรับคนที่ไม่เข้าร่วม  
                 กิจกรรม 

 

แนวทางปฏิบัติส าหรับวิทยากร 

1. ศึกษาแผนการจัดการเรียนรู้ เอกสารส าหรับวิทยากร สาระที่ 6 ทักษะและกระบวนการทาง

คณิตศาสตร์ เรื่อง คณิตคิดสนุก 2 โดยละเอียด 

2. จัดเตรียม File PowerPoint ที่ใช้ในแต่ละกิจกรรมให้พร้อม และทดลองใช้กับเครื่องคอมพิวเตอร์

ที่น าเสนอเพ่ือให้แน่ใจว่า File PowerPoint ใช้งานได้ 

3. แจ้งให้ผู้เข้ารับการอบรมทราบเกี่ยวกับจุดประสงค์ในการอบรม สาระที่ 6 ทักษะและ

กระบวนการทางคณิตศาสตร์ เรื่อง คณิตคิดสนุก 2 และการประเมินผลในช่วงน าเข้าสู่บทเรียน 

4. แบ่งกลุ่มผู้เข้าอบรมเป็น 3 กลุ่ม และตรวจสอบรายชื่อสมาชิกในแต่ละกลุ่ม 

5. ด าเนินการจัดอบรมตามแนวทางการจัดกิจกรรม พร้อมทั้งประเมินผลผู้เข้ารับการอบรมตาม

รายการประเมินและเครื่องมือที่ก าหนด 

แนวทางการจัดกิจกรรม 

กิจกรรม สื่อ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

1. การสร้างองค์ความรู้ (20 นาท)ี 
   1.1 น าเข้าสู่บทเรียน (5 นาท)ี 
         วิทยากรชี้แจงวัตถุประสงค์ และการประเมินผล 
ดังนี้ 
               วัตถุประสงค์ 
               เพ่ือให้ผู้เข้ารับการอบรมมีความรู้ความเข้าใจ
เกี่ยวกับการจัดกิจกรรมเพ่ือพัฒนาทักษะและกระบวนการ
ทางคณิตศาสตร์ผ่านการปฏิบัติจริง โดยจัดกิจกรรมผ่าน
สาระที่ 3 เรขาคณิต 
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กิจกรรม สื่อ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

               การประเมินผล 
               การประเมินผล จะประเมินการมีส่วนร่วมใน
กิจกรรม 10 คะแนน  

     เกณฑ์การให้คะแนนแต่ละกิจกรรมตาม 
รายละเอียดในตารางการประเมินผล 
   1.2  ขั้นฝึกปฏิบัติ ปฏิบัติกิจกรรมประลองความเร็ว 
(10 นาที) 
         1) วิทยากรอธิบายวิธีการเล่น และเกณฑ์การให้
คะแนน  
         2) ให้เล่นทีละกลุ่ม โดยให้สมาชิกกลุ่มเลือกไฟล์ว่า
จะเล่น่ไฟล์ที่ 1 หรือ 2 หรือ 3  
         3) วิทยากรเปิดไฟล์ที่สมาชิกกลุ่มเลือก และสมาชิก
ในกลุ่มช่วยกันตอบค าถาม 
         4) วิทยากรสรุปคะแนนที่ได้ของแต่ละกลุ่ม 
   1.3  ขั้นสรุป (5 นาที) 
          1) วิทยากรเปิดไฟล์ ประลองความเร็วทั้ง 3 ไฟล์ 
อีกครั้ง ให้ผู้เข้ารับการอบรมช่วยตอบค าถามอีกครั้งว่า                
แต่ละรูปที่ปรากฏหรือค าถามที่ให้นั้น เกี่ยวข้องกับรูป
เรขาคณิตชนิดใด เพราะเหตุใด 

 
 
 
 
 
 
 
- ไฟล์กิจกรรมประลอง
ความเร็ว 

 
 
 
 
 
 
 
- รายละเอียดการให้
คะแนนแต่ละกลุ่มอยู่ใน
เอกสารส าหรับวิทยากร 

2. การปฏิบัติการตามเนื้อหาสาระ (60 นาท)ี 
   2.1 วิทยากรจัดกิจกรรม Jigsaw ดังนี้ (30 นาที) 
        1) วิทยากรอธิบายวิธีการเล่นและเกณฑ์การให้
คะแนน  
        2) ให้เล่นทีละกลุ่ม โดยให้สมาชิกกลุ่มเลือกไฟล์ว่า
จะเล่น่ไฟล์ที่ 1 หรือ 2 หรือ 3  
        3) วิทยากรเปิดไฟล์ที่สมาชิกกลุ่มเลือก และสมาชิก
ในกลุ่มช่วยกันตอบค าถาม 
        4) วิทยากรสรุปคะแนนรวมที่ได้ของแต่ละกลุ่ม 
 
 

 
-  ไฟล์กิจกรรม Jigsaw 
 
  
 
 
 
 
 
 
 

 
- รายละเอียดการให้
คะแนนแต่ละกลุ่มอยู่ใน
เอกสารส าหรับวิทยากร 
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กิจกรรม สื่อ/ เอกสาร วัดและประเมินผล 

   2.2 วิทยากรจัดกิจกรรมสมบัติของรูปเรขาคณิต ดังนี้ 
(30 นาท)ี 
        1) วิทยากรอธิบายวิธีการเล่นและเกณฑ์การให้
คะแนน  
        2) ให้เล่นทีละกลุ่ม โดยให้สมาชิกกลุ่มเลือกไฟล์ว่า
จะเล่น่ไฟล์ที่ 1 หรือ 2 หรือ 3  
        3) วิทยากรเปิดไฟล์ที่สมาชิกกลุ่มเลือก และสมาชิก
ในกลุ่มช่วยกันตอบค าถาม 
        4) วิทยากรสรุปคะแนนรวมที่ได้ของแต่ละกลุ่ม 

- ไฟล์กิจกรรมสมบัติของ
รูปเรขาคณิต 
 

- รายละเอียดการให้
คะแนนแต่ละกลุ่มอยู่ใน
เอกสารส าหรับวิทยากร 

3. การสรุปบทเรียน (10 นาท)ี 
      วิทยากรสรุปถึงประโยชน์ที่ได้รับจากการจัดกิจกรรม 
โดยชี้ให้เห็นว่า กิจกรรมต่าง ๆ เหล่านี้เป็นกิจกรรมที่
ส่งเสริมทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ ครูควร
จัดหาเวลาเสริมเพ่ิมเติมให้นักเรียนได้ท ากิจกรรม และครู
อาจหากิจกรรมเสริมอ่ืน ๆ เพิ่มเติมให้กับนักเรียน 

  

 

 



 

 

 

 

เอกสารส าหรับวิทยากร 
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กิจกรรม แฟนพันธุ์แท้เรขาคณิต 

 

กิจกรรมแฟนพันธุ์แท้เรขาคณิตเป็นกิจกรรมที่ดัดแปลงมาจาก
รายการเกมโชว์ที่โด่งดังของช่อง 5 เวลาประมาณ 4 ทุ่ม นั่นคือรายการ 
แฟนพันธุ์แท้ ของคุณปัญญา  นิรันดร์กุล ซึ่งเป็นรายการที่สนุกสนาน
น่าสนใจ ผู้ที่ได้รับรางวัลในแต่ละหัวข้อก็เป็นผู้ที่รู้และเชี่ยวชาญในเรื่องนั้น
จริง ๆ และเพ่ือเป็นการส่งเสริมการเรียนรู้คณิตศาสตร์โดยฝึกให้นักเรียน
นั้นมีความรอบรู้ในเนื้อหาสาระของคณิตศาสตร์อย่างแท้จริง จึงดัดแปลง
รายการแฟนพันธุ์แท้มาเป็น กิจกรรมแฟนพันธุ์แท้เรขาคณติ รูปแบบ

ของกิจกรรมจะแบ่งเป็นสามกิจกรรมย่อย โดยกิจกรรมแรกคือ ประลองความเร็ว จะเป็นการตอบชื่อรูป
เรขาคณิตจากรูปเรขาคณิตที่ก าหนดให้ภายในเวลา 3 วินาที ตอบถูกได้แผ่นป้ายละ 1 คะแนน รวม 10 
คะแนน กิจกรรมที่สองคือ Jigsaw เป็นการบอกชื่อรูปเรขาคณิตที่ซ่อนอยู่หลังภาพ โดยมีแผ่นรูปสี่เหลี่ยม
มุมฉากปิดอยู่ 25 แผ่น ต้องทายให้ได้ว่าหลังแผ่นรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากนั้นคือรูปอะไร หากเปิดแผ่นรูป
สี่เหลี่ยมมุมฉากเพ่ิมคะแนนที่ตอบถูกจะลดลงแผ่นละ 5 คะแนน จากคะแนนเต็ม 25 คะแนน ส่วนกิจกรรม
ที่สามเป็นกิจกรรมสมบัติของรูปเรขาคณิต ซึ่งมีสมบัติของรูปเรขาคณิตซ่อนอยู่หลังแผ่นป้าย เมื่อเปิดแผ่น
ป้ายแรกแล้วจะต้องทายให้ได้ว่าสมบัติที่กล่าวมานั้นคือรูปอะไร หากเปิดแผ่นป้ายเพ่ิมคะแนนที่ตอบถูกจะ
ลดลงป้ายละ 5 คะแนน จากคะแนนเต็ม 25 คะแนน จากนั้นรวมคะแนนทั้งสามกิจกรรม ใครได้คะแนน
สูงสุดจะได้เป็นสุดยอดแฟนพันธุ์แท้เรขาคณิต   
แนวการจัดกิจกรรม 

กิจกรรมแฟนพันธุ์แท้เรขาคณิต มีสามกิจกรรมย่อย ดังนี้ 
  กิจกรรมที่หนึ่ง  ประลองความเร็ว 
1. ตอบชื่อรูปเรขาคณิตให้ได้ภายใน 3 วินาที 
2. ตอบถูกได้แผ่นป้ายละ 1 คะแนน จากคะแนนเต็ม 10 คะแนน 
3. ตอบผิดหรือไม่ตอบได้ 0 คะแนน (สามารถข้ามได้) 

กิจกรรมที่สอง  Jigsaw 
1. ตอบชื่อรูปเรขาคณิตให้ได้ภายในแผ่น Jigsaw แรกท่ีเปิดจะได้  25 คะแนน 
2. เปิด Jigsaw ต่อไปคะแนนลดลงแผ่นละ 5 คะแนน ตอบผิดได้ 0 คะแนน 

กิจกรรมที่สาม  สมบัตขิองรูปเรขาคณิต 
1. ตอบชื่อรูปเรขาคณิตให้ได้ภายในแผ่นป้ายคุณสมบัติแรกที่เปิดจะได้ 25 คะแนน 
2. เปิดแผ่นป้ายคุณสมบัติต่อไปคะแนนลดลงป้ายละ 5 คะแนน ตอบผิดได้ 0 คะแนน 
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ตัวอย่างกิจกรรมแฟนพันธุ์แท้เรขาคณิต 
                        กิจกรรมที่ 1  ประลองความเร็ว 

      ตัวอย่างแผ่นป้าย 

                 
 

       กิจกรรมที่ 2  Jigsaw          กิจกรรมที่ 3  สมบัติของรูปเรขาคณิต 
       ตวัอย่าง Jigsaw           ตวัอย่าง แผ่นป้ายสมบัติ 
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แบบสังเกตการมีส่วนร่วมในกิจกรรม 

ค าชี้แจง  ท าเครื่องหมาย  ลงในช่องเมื่อผู้เข้ารับการอบรมแต่ละคนเข้าร่วมกิจกรรมแฟนพันธุ์แท้  

             เรขาคณิต 

เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมแฟนพันธุ์แท้เรขาคณิต 

(10 คะแนน) 

1   
2   
3   
4   
5   
6   
7   
8   
9   
10   
11   
12   
13   
14   
15   
16   
17   
18   
19   
20   
21   
22   
23   
24   
25   
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เลขที่ ชื่อ-สกุล 
กิจกรรมแฟนพันธุ์แท้เรขาคณิต 

(10 คะแนน) 

26   
27   
28   
29   
30   
31   
32   
33   
34   
35   
36   
37   
38   
39   
40   

ลงช่ือ...........................................................วิทยากร 

                                                            วันที่สังเกต............................................................... 

หมายเหตุ 

รายการประเมิน “การมีส่วนร่วมในกิจกรรม” (10 คะแนน) 

ประเด็นการประเมิน:  
1. มีส่วนร่วมในกิจกรรมแฟนพันธ์แท้เรขาคณิต 

เกณฑ์การให้คะแนน: 
ได้ 10 คะแนน ส าหรับกลุ่มชนะเลิศ คะแนนรวมสูงสุด 
ได้ 8 คะแนน ส าหรับกลุ่มรองชนะเลิศ คะแนนรวมอันดับ 2 
ได้ 6 คะแนน ส าหรับกลุ่มที่ได้คะแนนรวมน้อยสุด 
ได้ 0 คะแนน ส าหรับคนที่ไม่เข้าร่วมกิจกรรม 



รายช่ือคณะเรียบเรียงเนื้อหา 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ระดับประถมศึกษาตอนปลาย 

หน่วยการเรียนรู้ที่ 6 การออกแบบการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ 

ที ่ ชื่อ – สกุล โรงเรียน/ สังกัด 
1 รศ.ประพนธ์  จ่ายเจริญ โรงเรียนสาธิตมหาวิทยาลัยศรีนครินทรวิโรฒประสานมิตร 
2 ผศ.สุมาลี  ตังคณานุรักษ์ โรงเรียนสาธิตจุฬาลงกรณ์มหาวิทยาลัย 
3 ผศ.ดร.ทรงชัย  อักษรคิด มหาวิทยาลัยเกษตรศาสตร์ 
4 ผศ.ดร.ชนิศวรา  เลิศอมรพงษ์ มหาวิทยาลัยเกษตรศาสตร์ 
5 นางอ าภา  บุญค ามา ข้าราชการบ านาญ 
6 นายประทีป  ภู่เกิด โรงเรียนพระต าหนักสวนกุหลาบมหามงคล 
7 นายสมเกียรติ  เพ็ญทอง สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
8 ดร.โศจิวัจน์  เสรฐิศรี สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
9 นางสาวรัชนีกร  กลิ่นหอมหวล สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
10 นางสาวกชพร  วงศ์สว่างศิริ สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



คณะกรรมการโครงการ 
โครงการพัฒนาชุดการอบรมครูผู้ช่วยหรือครูบรรจุใหม่ กลุ่มสาระการเรียนรู้วิทยาศาสตร์ คณิตศาสตร์ 
และเทคโนโลยี ระดับประถมศึกษาถึงระดับมัธยมศึกษาตอนปลายที่เน้นกระบวนการคิดวิเคราะห์แก้ปัญหา 

1. ผู้อ านวยการ สสวท. (นางพรพรรณ  ไวทยางกูร) ที่ปรึกษา 
2. ผู้อ านวยการ สคบศ. (นางสาวนฤมล  ไทยวิรัช) ที่ปรึกษา 
3. นางดวงสมร  คล่องสารา ประธานกรรมการ 
4. นางกัญณัฏฐ์  สวัสดิ์สว่าง รองประธานกรรมการ 
5. นายดุสิต  สังข์ร่วมใจ กรรมการ 
6. นายประสงค ์ เมธีพินิตกุล กรรมการ 
7. นางชมัยพร  ตั้งตน กรรมการ 
8. นายราม ติวารี กรรมการ 
9. นางสาวสุพรรณี  ชาญประเสริฐ กรรมการ 
10. นางสาววนิดา  ธนประโยชน์ศกัดิ์ กรรมการ 
11. นายสุพจน์  วุฒิโสภณ กรรมการ 
12. นางเบ็ญจวรรณ  ศรีเจริญ กรรมการ 
13. นางสาวกุศลิน  มุสิกุล กรรมการ 
14. นายสมเกียรติ  เพ็ญทอง กรรมการ 
15. นายวัฒน  วัฒนากูล กรรมการ 
16. นายวิสูตร  ปฐมโรจนฤทธิ ์ กรรมการ 
17. นางสาวสรัสวดี  มุสิกบุตร     กรรมการ 
18. นางจิรัฐ   อนุเชิงชัย กรรมการ 
19. นางสาวสุนทรี  ไกรกาบแก้ว กรรมการ 
20. นายโชคชัย  อัศวินชัย กรรมการ 
21. นางสาวทิพย์วรรณ  สุดปฐม กรรมการ 
22. นางสาวโศจิวัจน์  เสริฐศร ี กรรมการและเลขานุการ 
23. นางสาวนิอร  ภูรัตน์ กรรมการและผู้ช่วยเลขานุการ 
24. นางสาวรัชนีกร  กลิ่นหอมหวล กรรมการและผู้ช่วยเลขานุการ 
25. นางสาวกชพร  วงศ์สว่างศิริ กรรมการและผู้ช่วยเลขานุการ 
26. นางสาวยุวรีย์  พันทวีศักด์ิ กรรมการและผู้ช่วยเลขานุการ 
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